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ABSTRAKTI 

 

Veti të ndryshme janë gjetur të fshehura në trekëndëshin e Paskalit. Në këtë punim, do të paraqiten 

disa veti shumë të njohura për trekëndëshin e Paskalit si dhe vetitë që lidhen në zgjerime  të 

ndryshme të trekëndëshit, përkatësisht piramidës së Paskalit. 

Duke pasur parasysh që në librat e klasës së dhjetë përkatësisht në shkollën ku punoj po në 

përgjithësi edhe në shkollat e tjera, rëndësia e trekëndëshit të Paskalit nuk është në nivelin e duhur 

atëherë, në këtë punim është treguar shumë mirë rëndësia e Paskalit në zgjidhjen e shume detyrave 

të ndryshme në matematikë.  

Qëllimi i këtij punimi është që të shikohet dallimi dhe rëndësia e spjegimit të njësive matematikore 

kunddrejtë njësive që nxënësit nuk kanë njohuri, e konkretisht të spjegimit të trekëndëshit të 

Paskalit në efikasitetin e zgjidhjeve të detyrave të ndryshme matematikore.  

Ky hulumtim është  i bazuar kryesisht në metodën përshkruese dhe sasiore, kurse instrumentet e 

hulumtimit janë dy testet. 

Nga studimi i trekëndëshit të Paskalit, dolën në pah shumë zgjidhje detyrave në matematikë me 

anë të këtij trekëndëshi duke filluar nga formula e binomit zgjerimi i formulës së binomit, 

kombinatorika e poashtu edhe probabiliteti. Pra nxënësit kuptuan që trekëndëshi i Paskalit 

mundëson zgjidhjen e gjithë këtyre detyrave në mënyrë më të lehtë dhe më të kuptueshme e kjo 

doli edhe nga rezultatet e dy testeve.  

Poashtu, nxënësit u treguan të hapur dhe të motivuar për idenë e përdorimit të trekëndëshit të 

Paskalit edhe për detyra të tjera por që mbetet tani tek ata për të gjetur zgjidhje të tjera të mundshme 

të detyrave me anë të trekëndëshit të Paskalit. 

 

Fjalët kyҫë: trekëndëshi i Paskalit, piramida e Paskalit, testi i parë, testi i dytë 
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ABSTRACT 

Various features have been found hidden in the Pascal triangle. In this paper, some very well-

known properties of the Pascal triangle will be presented, as well as the properties related to 

different extensions of the triangle, namely the Pascal pyramid. 

Given that in the textbooks of the tenth grade, respectively in the school where I work but also in 

general in other schools, the importance of the Pascal triangle is not at the right level, then in this 

paper it has been shoën very well that many different tasks in mathematics. 

The purpose of this paper is to look at the difference and importance of explaining mathematical 

units against units that students do not have knowledge, namely the explanation of Pascal's triangle 

in the efficiency of solutions to various mathematical tasks. 

This research is mainly based on descriptive and quantitative method, while research instruments 

are two tests. 

From the study of Pascal's triangle, many solutions of problems in mathematics emerged through 

this triangle, starting from the binomial formula, the extension of the binomial formula, the 

combinatorics as well as the probability. So the students realized that Pascal's triangle enables the 

solution of all these tasks in an easier and more understandable way and this also came from the 

results of two tests. 

Also, the students were open and motivated for the idea of using Pascal's triangle for other tasks 

but what now remains for them to find other possible solutions to the tasks through Pascal's 

triangle. 

 

Keywords: Pascal's triangle, Pascal’s pyramid, first exam, second, exam. 
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HYRJE 

 

Trekëndëshi dhe piramida e Paskalit kanë një rëndësi shumë të madhe në zgjidhjen e detyrave në 

matematikë. 

Konfigurimi  klasik i trekëndëshit të Paskalit mund të përshkruhet si një trekëndësh tabela  

numerike ku çdo numër është i barabartë me shumën e dy numra mbi të [1]. Hyrja më e lartë në 

trekëndësh është 1. Trekëndëshi i Paskalit konsiderohet të jetë një nga skemat më elegante 

matematikore. Ai gjithashtu siguron ndërlidhjen midis teorisë së kombinatorikës dhe teorisë së 

probabilitetit dhe mund të përdoret mbi demonstrimi i një shpërndarjeje Gaussian [1-3].  

Në klasat e tona të matematikës si dhe në kurrikulën tonë, zakonisht jemi mësuar të hasim në një 

rol të veçant të zgjidhjes së problemeve matematikore, të cilat zakonisht shtrohen karshi nxënësve 

nga mësimdhënësit, librat e ndryshëm shkollor si dhe shumë burime tjera informacioni për 

nxënësit. Poashtu jemi mësuar sidomos në lëndën e matematikës që për ҫdo kapitull të ri nxënësit 

të fillimisht të informohen për atë mësim e pastaj të zgjidhin detyra të ndryshme. Në këtë punim 

është treguar rëndësia e dhënies së informatave të rëndësishme të njësisë përkatësisht të kapitullit 

që do të spjegohet. Ndërsa në këtë punim nxënësit ende pa pasur informata për trekëndëshin e 

Paskalit, janë nënshtruar testit të parë dhe pas disa javësh edhe testit të dytë dhe janë analizuar 

rezultatet.  

Trekëndëshi i Paskalit gjenë zbatim në zgjidhjen e shumë detyrave në matematikë, duke filluar 

nga formula e Binomit, gjetja e koeficientëve, pastaj në kombinatorikë e gjithashtu edhe në 

zgjidhjen e detyrave në probabilitet.   
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Shqyrtimi i literaturës 

Trekëndëshi i Paskalit është një grup numrash tre-dimensionale.[4] Kjo ju jep një mënyrë për të 

zgjidhur çështjet në kombinatorikë, teorinë e numrave dhe madje edhe algjebër duke përdorur këtë 

metodë. Flusser dhe Francia publikuan një punim teorik mbi historinë e teoremës Binomial nga 

koha e Euklidit deri në matematikën Njutoniane.[5] Qëllimi i tyre ishte të përdornin pamjet vizuale 

për të nxjerrë të dyja teoremat Binomial dhe Multinomial për përdorim në shkollën e mesme dhe 

dy vitet e para të matematikës universitare. Ata filluan me elementet e Euklidit, zgjerimin specifik 

të Librit II të (𝑎 + 𝑏)2dhe përfunduan me një formulë të përgjithshme për zgjerimin e  (𝑎 + 𝑏)𝑛 . 

Së fundi, autorët paraqitën origjinën dhe vërtetimin e teoremës shumënomiale për numrat e plotë 

pozitiv 𝑚 dhe 𝑛 (𝑥1 + 𝑥2 + ⋯ + 𝑥𝑛)𝑛. Studimi i shtoi njohuritë mbi origjinën dhe derivimin e 

teoremës binomiale; zgjerimi i serisë binomiale nuk u përftua, por u trajtua si një nëngrup i 

teoremës së binomit. Kjo u arrit duke zëvendësuar 𝑛 me 1 në formulën për zgjerimin e (1 + 𝑏)𝑛, 

pa asnjë shpjegim të dhënë për kalimin nga zgjerimi i fundëm në atë të pafundëm. 

Gjetja e koeficientëve të (𝑥 + 𝑦)𝑛 është aplikimi më tipik i trekëndëshit, ku 𝑛 është numri i rreshtit 

të trekëndëshit të Paskalit që përmban koeficientët në të njëjtin rend (nga e majta në të djathtë) .[4] 

Vlen gjithashtu të përmendet se këto rreshta fillojnë të numërohen nga zero në vend të një.  

Duke filluar me 1, ne përdorim sistemin tonë tradicional të numërimit. Përkundër faktit se 

trekëndëshit të lartpërmendur iu dha një emër, sipas Blaise Pascal, një matematikan francez i cili 

gjithashtu vlerësohet si një nga të parët që shpiku kalkulatorët mekanikë, ka prova që ai u përdor 

në qytetërime shumë përpara kohës së Paskalit në 1654.[6] Ky trekëndësh është dëshmuar të jetë 

një mjet i dobishëm për përcaktimin e rezultatit të situatave të tilla si hedhja e monedhave, numri 

i hedhjeve të monedhës mund të përfaqësohet nga një rresht në trekëndëshin e Paskalit, i cili 

përmban rezultatet e mundshme në koeficientët e tij. Trekëndëshi i Paskalit është një minierë ari e 

kombinatorikës, teorisë së numrave dhe matematikës në përgjithësi, me gjithçka nga numrat e 

thjeshtë deri te sekuenca e Fibonaçit. Përveç Blaise Pascal, ekziston një matematikan tjetër i 

famshëm nga antikiteti, i cili dha një kontribut kaq të rëndësishëm në këtë fushë, saqë teoremat e 

tij përdoren ende sot dhe janë studiuar me rigorozitet nga matematikanët për mijëvjeçarë. Ky 

punim kryesisht është bazuar tek libri [15] i cili është përkthyer dhe përshtatur nga David J. Sookne 

dhe Timothy McLarnan. 
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1. TREKËNDËSHI I PASKALIT 

Konsiderojmë vargun e numrave ,,...,,, 210 ndddd për disa nn ,...,3,2,1,0 ( për 0n  ky varg 

konsiston në numrin e vetëm 0d . Nga këtu le të gjenerojmë tani një varg të ri për numrat 

110 ,...,, nsss , nga rregullat e mëposhtme. 

00 ds                                                                                                                                          (1.1) 

kkk dds  1         )1( nk                                                                                                     (1.2) 

nn ds 1                                                                                                                                      (1.3) 

Shohim që ky varg i ri i vargjeve rrjedh nga origjinali i relacionit të Paskalit. Për shembull nga 

vargu 2,0,2  , mund të fitohet ( duke përdorur relacionet e Paskalit) vargu i ri 2,2,2,2  , nga ky 

varg pastaj mund të fitohet vargu tjetër qe është 2,4,0,4,2  . 

Matematikani dhe filozofi frances Blaise Pascal (1623-1662) filloi të hulumtonte për vetitë e një 

tabele trekëndëshe të numrave, ashtu që secili rresht rrjedh nga relacionet paraprake (1.1)- (1.3). 

Kjo tabelë, të cilin do t’a shqyrtojmë më tutje, është i njohur si “Trekëndëshi i Paskalit”. 

Vërejtje 1: Në qoftë se vargu   rrjedh nga vargu  nga relacionet e Paskalit, atëherë shuma e 

elementeve të vargut   është e barabartë me dyfishin e shumës së elementeve të vargut . Duke 

i përdorur relacionet (1.1)- (1.3) marrim: 

13210 ...  nn ssssss  

nnn dddddddd   )(...)()( 121100  

)(...)()()( 221100 nn dddddddd   

   )...(2 10 nddd                                                                                                                        (1.4) 
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Vërejtje 2: Themi që vargu i numrave nddd  ...10  është simetrik në qoftë se për ҫdo numër 

të plotë k  nga 0  në n  vlen, 

knk dd                                                                                                                                          (1.5) 

Për shembull, vargu prej katër numrave 1,0,0,1 është simetrik. Vargu i numrave 110 ,...,, nsss  i cili 

rrjedh nga vargu simetrik ,,...,,, 210 ndddd nga relacionet e trekëndëshit të Paskalit është simetrik 

ndaj vetvetës. Për ta treguar këtë së pari duhet t’a vërtetojmë relacionin e mëposhtëm, 

knk ss  )1(                                                                                                                                        (1.6) 

për .1,...,2,1,0  nk  Por për 0k dhe 1 nk  ekuacioni (1.6) rrjedh nga relacionet (1.1) dhe 

(1.3) dhe kushti ndd 0 ( që rrjedh nga (1.5) për 0k ). Për )1( nk  , kemi: 

kn

knkn

knkn

knkn

kkk

s

dd

dd

dd

dds





















)1(

)1(1])1[(

1])1[()1(

)1(

1

                                                                                                                             (1.7) 

Në rastin e shembullit tonë, aplikimi i relacioneve te Paskalit në vargun 1,0,0,1 , e jep vargun prej 

pesë elementeve 1,1,0,1,1 që është simetrik ndaj vetvetës. Të shqyrtojmë rastin kur vargu përmban 

numrin e vetëm 1. Mund t’a thërrasim këtë si “ vargu zero i Paskalit ”. Prej këtu, me ndihmën e 

relacioneve te Paskalit mund të gjenerohet vargu, të cilin mund ta quajmë  vargu i parë i Paskalit. 

Duke aplikuar vargun e Paskalit, mund të gjenerohet vargu i dytë i Paskalit nga vargu i parë i 

Paskalit dhe kështu vazhdon.  

Përderisa në secilin kalim në vargun e ri, numri i elementeve të vargut rritet për një, atëherë mund 

të jenë 1n  numra në vargun e n -të. Pa kryer asnjë llogaritje, shohim që nga vërejtjet 1 dhe 2 

konkludojmë: 
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1. Shuma e numrave në vargun e n -të të Paskalit është n2 (përderisa në procedurën prej 

vargut të parë në vargun e ardhshëm, shuma e numrave dyfishohet dhe shuma e vargut zero 

është 120  ). 

2. Të gjitha vargjet e Paskalit janë simetrike (derisa vetia e simetrisë është ruajtur nga e 

kaluara nga një varg ne tjetrin dhe vargu zero është simetrik). 

Lë ta shkruajmë vargun e Paskalit, njërin pas tjetrin, në mënyrë që ҫdo numër i ҫdo vargu të gjendet 

ndërmjet dhe poshtë atyre numrave të rreshtit të mëparshëm nga i cili është llogaritur. Fitojmë një 

tabelë të pafundme që quhet trekëndëshi i Paskalit, që mbush brendësinë e një këndi të ҫdo 

segmenti të tij, i përbërë nga rreshti zero deri te rreshti i n -të që formon trekëndëshin. Segmenti i 

trekëndëshit të Paskalit që përmban 15 rreshtat e para( prej zeros deri tek i pesëmbëdhjeti) është 

paraqitur në Fig. 1. 

 

 

Fig. 1 Trekëndëshi i Paskalit 

Trekëndëshi i Paskalit është simetrik për përgjysmuesin e këndit brendësinë e të cilit e plotëson, 

pasojë e faktit që ҫdo rresht i tij është simetrik. Numrat në të poashtu i plotësojnë një numër të 

vetive. Për shembull, shuma e katrorëve të elementeve të ndonjë rreshti, është e barabartë me 

ndonjërin nga elementet të shtyllave vertikale përgjatë përgjysmuesit të këndit. Për ҫdo numër të 

thjeshtë p , të gjitha elementet e rreshtit p përpos numrit të parë dhe të fundit janë të pjesëtueshëm 
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nga p .[7] ( Numri i thjeshtë është pozitiv të gjithë numrat të cilët janë numra pozitiv të gjithë 

pjesëtuesit e numrave të plotë janë vetvetja dhe 1.) 

Është e qartë që metoda e konstruktimit të trekëndëshit të Paskalit, mund të jipet duke mos u 

mbështetur tek “ Relacionet e Paskalit” ose tek “Vargjet e Paskalit”. Trekëndëshi i Paskalit është 

thjeshtë një tabelë numerike e pafundme në formë të trekëndëshit në të cilin ҫdo hyrje përgjatë 

anëve është 1 dhe në të cilin në secilin prej hyrjeve tjera është shuma e dy hyrjeve më përpara (në 

të djathtë dhe në të majtë). Trekëndëshi fillimisht u paraqit në gazetën e Paskalit “ Treatise on the 

arithmetic triangle ”  publikuar pas vdekjes në vitin 1665. Në atë punim tabela e rikrijuar në Fig. 

2 u publikua, në të cilin ҫdo hyrje është shuma e hyrjes së mëparshme në të njejtin rresht horizontal 

dhe hyrja e mëparshme në shtyllën e njejtë vertikale. [8] 

 

1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 

1 3 6 10 15 21 28 36 

1 4 10 20 35 56 84 

1 5 15 35 70 126 

1 6 21 56 126 

1 7 28 84 

1 8 36 

1 9 

1 

 

Fig. 2 Trekëndëshi i Paskalit e strukturuar më ndryshe 

Pra, ҫka quajmë “ trekëndësh të Paskalit “ ndryshon nga “trekëndëshi” të gjetur nga vet Paskali 

duke rrotulluar për 45 . 

Paskali hulumtoi në detaje vetitë dhe përdorimin e “trekëndëshit” të tij shumë prej këtyre vetive 

do të shqyrtohen në kapitujt e ardhshëm. Në fillim do të shqyrtojmë tri nga vetitë e “trekëndëshit” 

te të cilat fillimisht u bënë të njohura nga vetë Paskali. Për këtë qëllim (dhe vetëm në këtë pikë të 
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shpjegimit tonë) do të shqyrtojmë rregullin për trekëndësh në rrafsh që përdori Paskali dhe do të 

flasim për “rreshta” dhe “kolona”. 

Vetia 1: Ҫdo numër 𝐴 i dhënë në tabelë paraqet shumën e numrave të rreshtit të mëparshëm, duke 

filluar nga ana e majtë deri tek numri i cili direkt qëndron poshtë (shih Fig. 3 në të cilin katrorët 

që përmbajnë shumat që japin shumën 𝐴 janë të hijezuara). 

 

 

Fig. 3 Numri A që paraqet shumën e rreshtave të mëparshëm 

Vetia 2: Ҫdo numër A në tabelë paraqet shumën e numrave në kolonat e mëparshme, nga pjesa e 

sipërme deri te numri që qëndron direkt në të majtë të 𝐴 (Fig. 4). 

 

 

 

 

 

 

Fig. 4 Numri A që paraqet shumën e numrave në kolonat e mëparshme 

Vetia 3: Për ҫdo numër 𝐴 në tabelë,  𝐴 − 1 është i barabartë me shumën e të gjithë numrave që 

gjenden në drejtëkëndëshin të kufizuar nga vetë kolona dhe vetë rreshti ku pikëprerja është 𝐴 (ky 

rresht dhe kjo kolonë nuk janë të përfshira në drejtëkëndësh, shih Fig. 5). 

      

     

   𝐴 

   

  

 

      

     

   𝐴 
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Fig. 5 Për ҫdo 𝐴 shuma e pjesës së hijezuar është e barabartë me 𝐴 − 1 

Vërtetimi i vetisë 1 bëhet me induksion matematik, metodë e përshtatshme për vëretimin e 

pohimeve rreth numrave të plotë jo negativ (të gjithë numrat). Vërtetimi i një pohimi të tillë për të 

gjithë numrat e plotë jonegativ përfshinë dy hapa: (1) vendosjen e pohimit për 0m  dhe (2) 

vërtetohet se nëse pohimi vlen per km  implikon vlefshmërinë për 1 km . Pasi të plotësohen 

këto dy kërkesa, pohimi i dëshiruar është vërtetuar për të gjithë numrat e plotë jo negativ m , 

përderisa pohimi për 0m  të vendosur në hapin e parë, atëherë në hapin e dytë na lejohet që të 

konkludojmë që pohimi vlen edhe për 1m . Nga zbatimi i hapit të dytë përsëri, mund të 

konkludojmë që pohimi është i vërtetë për 2m , e kështu me radhë.  

Vetia e parë mund të vërtetohet me anë të induksionit matematik si më poshtë: numëroni rreshtat 

dhe kolonat (duke filluar nga lart dhe majtas) të trekëndëshit në foto, duke filluar nga zero. Le të 

jetë 
n

mA  që tregon se numri ndodhet në rreshtin e n -të dhe në kolonën e m -të. Pohimi është që 

n

mA  paraqet shumën e )1( m hyrjeve të para nga )1( n rreshtat, ose 

.... 11

1

1

0

  n

m

nnn

m AAAA                                                                                                                 (1.8) 

Hapi 1: Nëse 0m  , atëherë ekuacioni (1.8) merr formën: 

.1

00

 nn AA  

Meqë 11

00  nn AA  atëherë pohimi vlen për 0m . 

Hapi 2: Duke supozuar që ekuacioni (1.8) vlen për km  , dhe duke përdorur faktin që ҫdo hyrje 

e “brendshme” paraqet shumën e hyrjes menjëherë para saj në kolonën përkatëse dhe hyrjen 

menjëherë para saj në rreshtin përkatës, marrim: 

     

   𝐴 
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1

11



  n

k

n

k

n

k AAA  

1

1

11

1

1

0 ... 



  n

k

n

k

nn AAAA                                                                                                                  (1.9) 

Nga hipoteza induktive për km  , që: 

.... 11

1

1

0

  n

k

nnn

k AAAA  

Meqë (1.9) është një rideklarim i ekuacionit (1.8) për 1 km , treguam që e vërteta e pohimit 

tonë ( vetia e parë ) për km  nënkupton vërtetësinë e saj për 1 km . Kjo dhe tregon 

përfundimin e vërtetimit të hapit të dytë.  

Vetia e dytë mund të vërtetohet duke kryer një induksion nga n në m . Ndërsa vetia e tretë rrjedh 

gjithashtu nga vetia e parë nga induksioni në n ose nga vetia e dytë nga induksioni në m . 

Më shumë se një shekull para traktatit të Paskalit, megjithatë, tabela interesante jo në formën të 

“trekëndëshit” por si të “drejtëkëndëshit” u publikua në Traktatin e përgjithshëm mbi numrin dhe 

masën (botuar në vitin 1556-1560), e cila u shfaq edhe pas vdekjes së autorit, i dalluari 

matematikati Italian Niccolo Tartaglia (1506-1559). Tabela e Tartaglia’s ka formën e cila është e 

paraqitur tek Tabela 1.[9] 

 

1 1 1 1 1 1 

1 2 3 4 5 6 

1 3 6 10 15 21 

1 4 10 20 35 56 

1 5 15 35 70 126 

1 6 21 56 126 252 

1 7 28 84 210 462 

1 8 36 120 330 792 

 

Tabela 1  Tabela e Tartaglia’s 
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Këtu ҫdo numer në rreshtin zero është 1, në secilin nga rreshtat e mbetur numri nga e majta është 

1 dhe ҫdo numër tjetër pasues formohet si shumë e dy numrave direkt para dhe mbi të. Tabela që 

prezantoi Taraglia quhet natyrisht drejtëkëndëshi i Tartaglia’s. 

Elementet e secilit varg të Paskalit numërohen zakonisht nga e majta në të djathtë duke filluar prej 

zeros. Kështu, vendi i dytë në rrethin e pestë përmban numrin 10. Numri që zë vendin e k -të në 

rreshtin e n -të do të shënohet me 
n

kT  kështu që, për shembull, 10

0 T , 105

2 T , 100114

4 T . 

Prandaj shprehja 
n

kT  padyshim mund të shprehet për ҫdo 0n  dhe .,...,1,0 nk   

Le të shqyrtojmë vargun e pafundmë të formuar nga numrat 
n

kT  për ҫdo numër të fiksuar k  dhe 

për ndryshoren n , pra vargu: 

k

kT , 
1k

kT , ,...,...,2 n

k

k

k TT 
                                                                                                               (1.10) 

Ky varg fillon me termin 
k

kT derisa rreshti i k -të është rreshti i parë i cili ka hyrjen e k -të. 

Elementet e tyre janë numrat në trekëndëshin e Paskalit që ndodhen në “ vijën e k -të nga e majta, 

paralele me anën e majtë “ dhe gjithashtu duke u bazuar në simetrinë e trekëndëshit, numrat që 

ndodhen në “ vijën e k -të në të djathtë, paralele me anën e djathtë “. Në drejtëkëndëshin e 

Tartaglia-s, këta numra plotësojnë kolonën e k -të dhe rreshtin e k -të. 

Për 0k fitojmë vargun: 

,...1,1,1,1,1  

( kolona zero ose rreshti zero i trekëndëshit të Tartaglia’s) 

Për 1k marim vargun e numrave natyror  

,...6,5,4,3,2,1  

( kolona e parë ose rreshti i parë i trekëndëshit të Tartaglia’s) 

Për 2k marim vargun: 

,...21,15,10,6,3,1  
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( kolona e dytë ose rreshti i dytë i trekëndëshit të Tartaglia’s). Elementet e këtij vargu quhen numrat 

trekëndësh, numri i m -të i trekëndëshit është 1

2

mT  , prandaj 1 është numri i parë i trekëndëshit, 3 

është numri i dytë i trekëndëshit, e kështu me rradhë. Ky emër është rezultat nga fakti që numri i 

trekëndëshit të m -të, 1

2

mT  është numri i sferave ( ose objekteve identike) të cilët mund të mbushen 

në formën e një trekëndëshi barabrinjës, baza e të cilit përbëhet nga m  sferat (shih Fig. 6). 

Veҫanërisht, numri i trekëndëshit të m -të është numri i elementeve të përmbajtura në rreshtin e 

parë të trekëndëshit të Paskalit, nga zero deri tek )1( m . 

 

                   

                       (1)                            (3)                                                        (6) 

 

 

 

 

Fig. 6 trekëndësh barabrinjës ku baza përbëhet nga 𝑚- sferat 

 

Le të jetë 3k , fitojmë vargun: 

,...56,35,20,10,4,1  

( kolona e tretë ose rreshti i tretë i trekëndëshit të Tartaglia’s). Numrat e këtij vargu quhen numat 

piramidalë, ose më saktë, numat katërkëndor, 1 është numri i parë katërkëndor, 4 i dyti, 10 i treti, 

e kështu me radhë, pra numri katërkëndor m është numri 
2

3

mT . Numri katërkëndor i rendit m

është numri 
2

3

mT dhe paraqet numrin e sferave të cilat mund të mbushen në formë të një 

katërkëndëshi (piramide trekëndore) me bazë të një trekëndëshi barabrinjës të brinjës m  (shih Fig. 

7). 

          (1)                                  (4)                                                                     (8) 
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Fig. 7 Piramida trekëndore me bazë të një trekëndëshi barabrinjës 

Veprimet e Paskalit 
 

Në bazë të përkufizimit të tyre, numrat 
n

kT  janë subjekt i relacioneve të mëposhtme: 

,10

0 T                                                                                                                                                      (2.1) 

11

1

1

0  



 n

n

n TT   për ,...,2,1,0n                                                                                                           (2.2) 

n

k

n

k

n

k TTT  



1

1
  për nkn ,...,2,1,...;2,1,0                                                                                       (2.3) 

Numrat 
n

kT janë plotësisht të përcaktuara nga këto relacione, duke i përdorur ekuacionet (2.1)-(2.3) 

mund të ndërtohen rreshta të shumtë të trekëndëshit të Paskalit. 

Përkufizimi i 
n

kT mund të zgjërohet në mënyrë natyrale që mund të ketë sens edhe për të gjithë 

numrat e plotë jonegativ dhe ҫdo numër të plotë k . Për të realizuar këtë, formojmë 0n

kT për 

0n  dhe për k  ashtu që 0k  ose nk  . Kështu që, 0n

kT  për të gjitha ҫiftet ),( kn për të cilin 

0n , 0k  dhe për të gjitha ҫiftet ),( kn  ashtu që 0n , nk  . Atëherë relacioni 

n

k

n

k

n

k TTT  



1

1
 është i përshtatshëm për të gjitha numrat k ( e jo vetëm për k nga 1 deri tek n  siҫ 

është paraqitur në (2.3)) dhe në fund të gjitha numrat 
n

kT janë të përcaktuara nga ekuacionet e 

mëposhtme: 

,10

0 T                                                                                                                                                     (2.4) 
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00 kT  për     ,0k                                                                                                                               (2.5) 

n

k

n

k

n

k TTT  



1

1
 për 0n  dhe për të gjitha k -të                                                                                 (2.6) 

Atëherë, këto relacione të mësipërme na lejojnë që t’i prezantojmë grafikun e gjeneruar të 

trekëndëshit të Paskalit.  

Konsiderojmë tabelën e pafundme të zerove, të rregulluar sipas rreshtave të shkallëzuara sikur 

mëposhte: 

                                                                 … . 0 0 0 0 … . 

                                                                … . 0 0 0 0 0 … . 

                                                                 … . 0 0 0 0 … . 

                                                                … . 0 0 0 0 0 … . 

                                                               … … … … … … … … 

Është e qartë që kjo tabelë i plotëson relacionet e Paskalit, i cili kërkon që cdo numër të paraqes 

shumën e dy numrave më të afërt të rreshtit paraprak [7]. Mund të imagjinojmë që njëra nga zerot 

tek tabela e mësipërme të zëvendësohet me 1. Nëse relacionet e Paskalit duhet të ruhen, atëherë 

“trazimi” do të “zmadhohet në një kënd” -ashtu si dallga në përrua kur shqetësohet nga një shkop 

– në formën e trekëndëshit të Paskalit:  

… . 0 0 1 0 0 … . 

                                                                … . 0 0 1 1 0 0 … . 

                                                                 … . 0 1 2 1  0 … . 

                                                                … . 0 1 3 3 1 0 … . 

                                                                … … … … … … … … 

Në mënyrë të rëndomt jipen n  dhe k  ( ),,...,1,0,...;,2,1,0 nkn   do të jetë e mundshme të gjendet 

n

kT  nëse kemi kohë dhe durim të mjaftueshëm, duke shkruar njëherë trekëndëshin e Paskalit dhe 

duke vazhduar deri sa të arrijmë tek shtylla e k -të dhe rreshti i n -të. Ose mund të përfitonim nga 

relacionet (2.1)-(2.3) të cilët na lejojnë që të përcaktojmë 
n

kT duke kryer një numër të fundëm 

mbledhjesh.  

Le të konsiderojmë vargun e pafundëm si më poshtë:  
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… , 𝑠−3, 𝑠−2, 𝑠−1, 𝑠0, 𝑠1, 𝑠2, … 

të jetë i derivueshëm nga rreshti i pafundëm:  

… , 𝑑−2, 𝑑−1, 𝑑0, 𝑑1, 𝑑2, … 

Nga ligjet e Paskalit, kur 𝑠𝑘 = 𝑑𝑘−1 + 𝑑𝑘 për cdo 𝑘. Ndërsa përkufizimi i ligjit të Paskalit për 

rreshtat e fundëm rrjedh nga secili rresht i fundëm: 

𝑥1, 𝑥2, … , 𝑥𝑛 

është i përcaktuar nga rreshtat e pafundëm: 

… ,0,0,0, 𝑥0, 𝑥1, … 𝑥𝑛, 0,0,0, … 

Le të thirremi tek operatorët për llogaritjen e 𝑇𝑘
𝑛 për numrat 𝑛 dhe 𝑘, operatorët e Paskalit. 

Operatorët e Paskalit janë të përcaktuar për ҫdo 𝑛 dhe 𝑘 për të cilin 0n , 0 ≤ 𝑘 ≤ 𝑛 .[8] Por nëse 

e ripërcaktojmë 𝑇𝑘
𝑛 duke u bazuar tek relacionet (2.4)- (2.6), atëherë operatorët e Paskalit mund të 

përcaktohen për ҫdo numër të plotë jonegativ 𝑛 dhe ҫdo numër të plotë 𝑘. 

Punimet e mëposhtme janë marrë nga këta autorë: [10], [11], [12],  

Gjetja e numrit 𝒆 
 

Një tjetër veti e njohur gjerësisht e Trekëndëshit të Paskalit është se shumat e rreshtave të 

Trekëndëshit tё Paskalit është e barabartë me fuqitë e numrit 2. Prodhimet e rreshtave janë shumë 

më pak të drejta përpara. Produkti i rreshtit 𝑛 do të shënohet si më poshtë: 

𝑎𝑛 ≔ ∏ 𝑃𝑛(𝑘)

𝑛

𝑘=0

 

Duke pёrcaktuar për rreshtat e parë, produkti duket se rritet jashtëzakonisht shpejt: 
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Duke shqyrtuar raportet e produkteve të njëpasnjëshme, ende nuk shfaqet asnjë model i dukshëm. 

Megjithatë, duke ekzaminuar raportin e raporteve, kjo sekuencë tani duket të jetë afërsisht 

gjeometrike, me një raport tё përbashkët diku midis 2 dhe 3: 

 

 

Duke hartuar raportin e raporteve të njëpasnjëshme, mund të përafrojmë shkallën e rritjes së kësaj 

serie të re: 
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Së fundi, raportet e raporteve të produkteve të rreshtave të njëpasnjëshëm i afrohen monotonisht 

limitit: 𝑒 (~2.71828). Kjo analizë numerike sugjeron si vijon: 

lim
𝑛→∞

𝑎𝑛+2/𝑎𝑛+1

𝑎𝑛+1/𝑎𝑛
= 𝑒 

Ky pohim mund të tregohet në mënyrë analitike. Shënimi i parë, duke kombinuar termat e 

ngjashëm: 

𝑎𝑛 = ∏ (
𝑛
𝑘

) =
(𝑛!)

(∏ 𝑘!𝑛
𝑘=0 )2

𝑛+1𝑛

𝑘=0

 

Limiti mund të rishkruhet duke përdorur këtë fakt: 

lim
𝑛→∞

𝑎𝑛 ∙ 𝑎𝑛+2

𝑎𝑛+1 ∙ 𝑎𝑛+1
=

(𝑛!)𝑛+1

(∏ 𝑘!)2𝑛
𝑘=0

∙
((𝑛 + 2)!)𝑛+3

(∏ 𝑘!)2𝑛
𝑘=0

((𝑛 + 1)!)𝑛+2

(∏ 𝑘!)2𝑛+1
𝑘=0

∙
((𝑛 + 1)!)𝑛+2

(∏ 𝑘!)2𝑛+1
𝑘=0

 

= lim
𝑛→∞

(∏ 𝑘!)2𝑛+1
𝑘=0 ∙ (∏ 𝑘!)2𝑛+1

𝑘=0

(∏ 𝑘!)2𝑛
𝑘=0 ∙ (∏ 𝑘!)2𝑛

𝑘=0

∙
(𝑛!)𝑛+1 ∙ ((𝑛 + 2)!)𝑛+3

((𝑛 + 1)!)𝑛+2 ∙ ((𝑛 + 1)!)𝑛+2
 

= lim
𝑛→∞

((𝑛 + 1)!)2

1
∙

1

((𝑛 + 2)!)2
∙

1

(𝑛 + 1)𝑛+2𝑛!
∙

(𝑛 + 2)𝑛+3(𝑛 + 1)!

1
 

= lim
𝑛→∞

((𝑛 + 1)!)2

(𝑛 + 1)𝑛+2𝑛!
∙

(𝑛 + 2)𝑛+3(𝑛 + 1)!

((𝑛 + 2)!)2
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= lim
𝑛→∞

(𝑛 + 1)!

(𝑛 + 1)𝑛+1
∙

(𝑛 + 2)𝑛+2

(𝑛 + 2)!
 

= lim
𝑛→∞

𝑛!

(𝑛 + 2)𝑛
∙

(𝑛 + 2)𝑛+1

(𝑛 + 1)!
 

= lim
𝑛→∞

(𝑛 + 2)𝑛+1

(𝑛 + 1)𝑛+1
 

= lim
𝑛→∞

(
𝑛 + 2

𝑛 + 1
)

𝑛+1

 

Zёvendёsojmё 𝑥 me 𝑛 + 1 dhe marrim: 

= lim
𝑥→∞

(
𝑥 + 1

𝑥
)

𝑥

 

Pёrkufizimi i numrit 𝑒: 

= lim
𝑥→∞

(1 +
1

𝑥
)

𝑥

 

= 𝑒 

Si përmbledhje, 𝑒 mund të gjendet nga Trekëndëshi i Paskalit duke marrë fillimisht prodhimin e 

çdo rreshti, llogaritja e raporteve të prodhimeve të njëpasnjëshme, dhe përcaktimi i limitit të 

raporteve tё njëpasnjëshme.[10] 

Gjetja e 𝝓 
 

Raporti i Artë, i shënuar si 𝜙  përcaktohet si zgjidhja pozitive e ekuacionit kuadratik 𝑥2 − 𝑥 − 1 =

0. Zbatimi i ekuacionit kuadratik jep: 

𝜙 =
1 + √5

2
≈ 1.61803 

Raporti i Artë shfaqet në shumë vende në matematikë dhe mund të gjendet edhe në natyrë. 

Veçanërisht, 𝜙 shfaqet si raport midis termave të njëpasnjëshëm të vargut tё Fibonacci. 

Vargu i Fibonaccit përcaktohet si më poshtë: 

𝐹𝑛 = 𝐹𝑛−2 + 𝐹𝑛−1;           𝐹1 = 1,   𝐹2 = 1 
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Raportet e këtyre termave konvergojnë shpejt. Pёrcaktimi i 10 termave të parë jep 𝜙 në një saktësi 

prej 3 shifrash dhjetore: 

 

Ky fakt mund të tregohet në mënyrë analitike. Duke supozuar se raportet konvergojnë në një vlerë 

të fundme jo zero 𝑟, 

𝑟 ≔ lim
𝑛→∞

𝐹𝑛+1

𝐹𝑛
= lim

𝑛→∞

𝐹𝑛+2

𝐹𝑛+1
 

Zbatimi i përkufizimit të vargut tё Fibonacci-it: 

𝑟 = lim
𝑛→∞

𝐹𝑛 + 𝐹𝑛+1

𝐹𝑛+1
 

𝑟 = lim
𝑛→∞

𝐹𝑛

𝐹𝑛+1
+ 1 

𝑟 =
1

𝑟
+ 1 

Pёrkufizimi i 𝜙: 

𝑟2 − 𝑟 − 1 = 0 

𝑟 = 𝜙 

Leonardo Pisano Bigollo ishte një matematikan italian i cili u bë më i njohur nga pseudonimi 

Fibonacci. Në 1202 ai shkroi Liber Abaci që kur përkthehet do të thotë Libri i Abacus. Ky libër 
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është i famshëm për prezantimin e numrave hindu-arabë dhe sistemin dhjetor në botën 

perëndimore, por përmbante gjithashtu një sekuencë të famshme numrash për të cilën ai mbahet 

mend sot. Kjo sekuencë numrash ishte e njohur për matematikanët indianë që në fillimet e shekuliit 

tё  6- tё, por ishte Fibonacci ai që e prezantoi këtë në Perëndim. Dy numrat e parë të serisë 

Fibonacci janë 1 dhe 1, dhe më pas çdo numër pas kësaj në seri është shuma e dy të mëparshёm 

kështu që sekuenca Fibonacci është një sekuencë rekursive e numrave. Gjithashtu, një tjetër 

shënim interesant në lidhje me sekuencën Fibonacci është si shkon sekuenca më larg, raporti i 

termave të njëpasnjëshëm i afrohet raportit të artë. [14] 

Sekuenca e Fibonaccit mund të gjendet lehtësisht në Trekëndëshin e Paskalit duke ekzaminuar 

shumat e "diagonaleve të cekëta". Shuma e 𝑛𝑡ℎ e diagonaleve tё cekëta është e barabartë me (𝑛 +

1)𝑡ℎ numri i  Fibonacci-it. Ndërtimi i këtyre diagonaleve është paraqitur më poshtë: 

 

Kjo veti mund të shprehet duke shёnuar: 

𝐹𝑛+1 = ∑ 𝑃𝑛−𝑘(𝑘)

⌊𝑛/2⌋

𝑘=0

 

Tani mund ta gjejmё 𝜙 drejtpërdrejt nga Trekëndëshi i Paskalit duke gjetur shumat e diagonaleve 

tё cekёta, dhe përcaktimi i limitit të raporteve të shumave të njëpasnjëshme.[10] 

𝜙 = lim
𝑛→∞

𝐹𝑛+1

𝐹𝑛
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𝜙 = lim
𝑛→∞

∑ 𝑃𝑛−𝑘(𝑘)
⌊𝑛/2⌋
𝑘=0

∑ 𝑃𝑛−𝑘−1(𝑘)
⌊(𝑛−1)/2⌋

𝑘=0

 

Gjetja e numrit 𝝅 
 

Një tjetër veçori e famshme e Trekëndëshit të Paskalit mund të gjendet duke ekzaminuar elementin 

e tretë në çdo rresht: numrat trekëndësh. Numri  trekёndёsh i 𝑛𝑡ℎ përcaktohet si shumё e numrave 

natyrorë nga 1 deri në 𝑛. Është e lehtë të tregohet pse këta numra shfaqen në Trekëndëshin e 

Paskalit: 

𝑇𝑛 ≔ ∑ 𝑘 =
𝑛(𝑛 + 1)

2
= (

𝑛 + 1
2

) = 𝑃𝑛+1(2)

𝑛

𝑘=1

 

Më poshtë janë rrethuar 5 numrat e parë numrat trekëndësh: 

 

Në vitin 2007, matematikani Jonas Castillo Toloza zbuloi një lidhje të qartë midis numrave 

trekëndësh dhe numrit 𝜋. 

𝜋 = 2 +
1

1
+

1

3
−

1

6
−

1

10
+

1

15
+

1

21
−

1

28
−

1

26
+ ⋯ 

= 2 + ∑
(−1)1+⌊𝑛/2⌋

𝑇𝑛−1

∞

𝑛=2

 

Vёrtetimi i këtij pohimi është paraqitur mёposhtё. Duke u bazuar nё me formulën e Leibniz’ për 

𝜋: 
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𝜋 = 4 ∑
(−1)𝑛+1

2𝑛 − 1

∞

𝑛=1

 

= 4 (
1

1
−

1

3
+

1

5
−

1

7
+

1

9
−

1

11
+ ⋯ ) 

= 2 + 2 (
1

1
−

2

3
+

2

5
−

2

7
+

2

9
−

2

11
+ ⋯ ) 

= 2 + 2 (
1

1
−

1

2
+

1

2
−

1

3
−

1

3
+

1

4
−

1

4
+

1

5
+

1

5
−

1

6
+

1

6
−

1

7
− ⋯ ) 

= 2 + 2 ((
1

1
−

1

2
) + (

1

2
−

1

3
) − (

1

3
−

1

4
) − (

1

4
−

1

5
) + (

1

5
−

1

6
) + (

1

6
−

1

7
) − ⋯ ) 

Aplikojmё:  

1

𝑛
−

1

𝑛 + 1
=

1

𝑛(𝑛 + 1)
 

= 2 + 2 (
1

1 ∙ 2
+

1

2 ∙ 3
−

1

3 ∙ 4
−

1

4 ∙ 5
+

1

5 ∙ 6
+

1

6 ∙ 7
− ⋯ ) 

= 2 +
2

1 ∙ 2
+

2

2 ∙ 3
−

2

3 ∙ 4
−

2

4 ∙ 5
+

2

5 ∙ 6
+

2

6 ∙ 7
− ⋯ 

= 2 +
1

1
+

1

3
−

1

6
−

1

10
+

1

15
+

1

21
− ⋯ 

2 + ∑
(−1)1+⌊𝑛/2⌋

𝑇𝑛−1

∞

𝑛=2

 

Duke përdorur këtë lidhje, numri 𝜋 mund të nxirret nga trekëndëshi i Paskalit duke shtuar 2 në 

shumën e reciproke të elementit të tretë të çdo rreshti, ku shenja para çdo termi alternohet me një 

periodё prej 2.[10] 

𝜋 = 2 + ∑
(−1)1+⌊𝑛/2⌋

𝑃𝑛(2)

∞

𝑛=2
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Njё tjetёr punim mjaftё interesant si: Përcaktimi i algoritmit të shumëzimit me bazë në 

trekëndëshin e Paskalit ёshtё paraqitur mёposhtё.[11] 

 

Algoritmi i ri i shumëzimit me qasje tё trekёndёshit tё Paskalit 
 

 

Këta përbërës të numrave kryesorë në trekëndëshin e Paskalit përfaqësojnë numrat e trekëndëshit. 

Pas veprim i mbledhjes së të dy numrave të njëpasnjëshëm që na lejon të shohim katrorin e 

numrave kryesorë. Kur shikojmë skemën, është mjaft e thjeshtë të zhvendosësh komponentët: 

Numri kryesor 1; 0 +1 = 1 = 12                                       Numri kryesor 7; 21+28 = 49 = 72       

Numri kryesor 2; 1+3 = 4 = 22                                        Numri kryesor 8; 28+36 = 64 = 82 

Numri kryesor 3; 3+6 = 9 = 32                    Numri kryesor 9; 36+45 = 81 = 92 

Numri kryesor 4; 6+10 = 16 = 42                                     Numri kryesor 10; 45 +55 =100= 102 

Numri kryesor 5 ; 10+15 = 25 = 52 

Numri kryesor 6; 15+21 =36 = 62      
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Shembulli 1: 

3 ∗ 5 =?  

Ky shumëzim i thjeshtë do të zgjidhet nga një metodë e re: 

3 = (3,6) = 3 ∗ 3;           𝟑, 𝟔 

5 = (10,15) = 5 ∗ 5;          𝟏𝟎, 𝟏𝟓 

Numrat e brendshëm janë anuluar dhe kemi 3 dhe 15, që korrespondojnë me: 𝐴𝑥1, 𝐵𝑦1; 3 + 15 =

18 numrat kryesorë të vënë në operatorin e zbritjes që është 5 − 3 = 2, numri 2 (ndryshimi i 

numrit ёshtё C=B-A) e cila i ka komponentet (1,3), në fund zgjidhet komponenti i dytë që është 3 

(3 i referohet 𝐶𝑦 që quhet komponenti i dytë i numrit të diferencës), 18 − 3 = 15 do të jetë 

rezultati kryesor i operacionit 3 ∗ 5.[11] 

𝐴 ∗ 𝐵 = 𝐴𝑥 + 𝐵𝑦 − 𝐶𝑦 = 3 + 15 − 3 = 15 

Shembulli 2: 

Trajtimi i numrave me shifra të mëdha në veprimet e shumëzimit, përcaktimi i komponentëve 

numri kryesor mund të jetë i vështirë kur përdorim trekëndëshin Paskalit. Pra, ne duhet të gjejmë 

një mënyrë e cila është efikase për të marrë komponentët e numrit kryesor që zgjedhim në 

trekëndëshin e Paskalit. 

113 ∗ 135 =?  

Kur numri më i madh është i pari kryesor dhe shkruhet i pari, logjika e algoritmit do të jetë pak 

ndryshuar. Në pjesën tjetër kjo situatë është interpretuar. 

𝐴 =  113 𝑑ℎ𝑒 𝐵 =  125, 𝐵 − 𝐴 =  12 është numri i diferencës dhe ne duhet të marrim 

komponentin e dytë të 12. Komponenti i parë i 𝐴 dhe komponenti i dytë i 𝐵 zgjidhen për të 

finalizuar operacionin. 

𝐴𝑥, 𝐴𝑦 janë komponentёt e parë dhe të dytë të 𝐴 = 113. 

𝐵𝑥, 𝐵𝑦 janë komponentët e parë dhe të dytë të 𝐵 = 125. 
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𝐴𝑥 +  𝐴𝑦 =  𝐴2  dhe 𝐴𝑦 −  𝐴𝑥 =  𝐴   

𝐵𝑥 +  𝐵𝑦 =  𝐵2 dhe 𝐵𝑦 −  𝐵𝑥 =  𝐵  

Këto ekuacione do të tregohen si më poshtë: 

𝐴𝑥 =  (𝐴 ∗  (𝐴 +  1))/2 −  𝐴    

𝐴𝑦 =  (𝐴 ∗  (𝐴 +  1))/2    

𝐵𝑥 =  (𝐵 ∗  (𝐵 +  1))/2 −  𝐵   

 𝐵𝑦 =  (𝐵 ∗  (𝐵 +  1))/2  

𝐶 =  𝐵 −  𝐴 dhe komponentёt e 𝐶 janё: 

𝐶𝑥 =  (𝐶 ∗  (𝐶 +  1))/2 –  𝐶  

𝐶𝑦 =  (𝐶 ∗  (𝐶 +  1))/2  

dhe formula bazë është: 

𝐴 ∗  𝐵 =  𝐴𝑥 +  𝐵𝑦 –  𝐶𝑦  

Kur të gjithë përbërësit e 𝐴, 𝐵 dhe 𝐵 − 𝐴(𝐶) kombinohen, më në fund marrim atë formulë e cila 

rezulton si vijim i qasjes matematikore: 

𝐴 ∗  𝐵 =  (  
𝐴 ∗ (𝐴 + 1)

2
−  𝐴)  +  ( 

𝐵 ∗ (𝐵 + 1)

2
  )  − (𝐶 ∗  

(𝐶 + 1)

2
  ) 

𝐴𝑥1                                                               𝐵𝑦2                                                            𝐶𝑦2 

Kjo formulë ka dhënë një mundësi për të kërkuar komponentёt e numrave kryesorë (komponentët e 

shumëzuesit, të shumëzuesit dhe të numrit të diferencës). formulat (3), (6), (8) janë i kombinuar dhe rezultati 

tregohet si më poshtë:[11] 

113 ∗  125 =  (  
113 ∗ 114

2
 )  −  113) + (125 ∗  126)/2) −  (12 ∗  13)/2 

=  6441 −  113)  +  7875 −  78)  =  14125 

Vertetimi: 

Nëse 𝐴 𝑑ℎ𝑒 𝐵 ∈  Ν+, 𝐵 > 𝐴 𝑑ℎ𝑒 𝐵 − 𝐴 = 𝐶 ёshtё numri i diferencës 
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𝐴 ∗  𝐵 =  (  
𝐴 ∗  (𝐴 +  1)

2
 −  𝐴)  +  (  

𝐵 ∗  (𝐵 +  1

2
 )  −  ( 𝐶 ∗  (𝐶 +  1))/2) 

 
1

2
∗  ((𝐴 ∗  (𝐴 +  1) −  2𝐴 + (𝐵 ∗  (𝐵 +  1)) − (𝐶 ∗  (𝐶 +  1)) =  𝐴 ∗  𝐵 

=  𝐴2  +  𝐴 −  2𝐴 +  𝐵2  +  𝐵 −  𝐶2 −  𝐶 =  2(𝐴 ∗  𝐵)  

 𝐴2  −  𝐴 +  𝐵2  +  𝐵 −  𝐶2 −  𝐶 =  2(𝐴 ∗  𝐵) 

𝐴2  + 𝐵2  −  𝐶2  −  𝐴 +  𝐵 −  𝐶 =  2(𝐴 ∗  𝐵) 

𝐵 − 𝐴 i referohet 𝐶, 

𝐴2  + 𝐵2  −   (𝐵 −  𝐴)2 = 2(𝐴 ∗  𝐵) 

𝐴2  + 𝐵2  − (𝐵2 + 𝐴2  −  2(𝐴 ∗  𝐵))  =  2(𝐴 ∗  𝐵) 

𝐴2  + 𝐵2  −  𝐵2  −  𝐴2  +  2(𝐴 ∗  𝐵)  =  2(𝐴 ∗  𝐵) 

𝐴 ∗  𝐵 =  𝐴 ∗  𝐵 

𝐴 ∗  𝐵 =  (  
𝐴 ∗  (𝐴 +  1)

2
 −  𝐴) + ( 

𝐵 ∗  (𝐵 +  1)

2
 ) − (𝐶 ∗

𝐶 +  1

2
) =  

𝐴2  +  𝐵2  − 𝐶2

2
 

=  𝐴𝑥 +  𝐵𝑦 –  𝐶𝑦 

Nëse fillimisht shkruajmë një numër më të madh, ai ndryshon vargun e formulës në algoritmin e 

trekëndëshit tё Paskalit. Kur 𝐴 > 𝐵, duhet të supozojmë se 𝐴 është numri i parë kryesor (më i 

madh se 𝐵); tjetri korrespondon me numrin e dytë kryesor. Logjika e algoritmit të shumëzimit do 

të bëhet si më poshtë: 

𝐴 ∗  𝐵 =  ( 
𝐴 ∗  (𝐴 +  1)

2
 )  + ( 

𝐵 ∗  (𝐵 +  1)

2
 −  𝐵)  −  ( 𝐶 ∗

(𝐶 +  1)

2
  ) 

Kur 𝐴 <  𝐵 dhe nëse shkruhet së pari një numër më i vogël, formula është përcaktuar në seksionin 

e mёparshёm si në vijim:[11] 

𝐴 ∗  𝐵 =  (  
𝐴 ∗  (𝐴 +  1)

2
 −  𝐴) +  ( 

𝐵 ∗  (𝐵 +  1)

2
 ) −  (𝐶 ∗

𝐶 +  1

2
) 
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Njё tjetёr punim mjaftё i veҫantё ёshtё punimi “Eksplorimi i trekëndëshit të Paskalit”.[12] Ky 

punim ofron materiale për të ndihmuar një mësues të udhëheqë një klasë në një aventurë zbulimi 

matematikor duke përdorur trekëndëshin e Paskalit dhe ide të ndryshme të lidhura si temë. 

Disa vëzhgime të thjeshta për trekëndëshin  e Paskalit 
 

Të gjithë numrat janë pozitivë. Ne fillojmë vetëm me një pozitiv 1, dhe ne mund të gjenerojmë 

numra vetëm duke përfshirë 1 shtesë, ose duke shtuar numrat ekzistues pozitiv. (Vini re se kjo 

është vërtet një provë induktive, nëse shkruhet zyrtarisht.) 

Numrat janë simetrik në lidhje me një vijë vertikale përmes majës së trekëndëshit. Rreshti 

fillestar me 1 i vetëm në të është simetrik, dhe ne bëjmë të njëjtat gjëra në të dyja anët, kështu që 

megjithatë një numër u krijua në majtas, e njëjta gjë u bë për të marrë numrin përkatës në të djathtë. 

Kjo është një ide themelore në matematikë: nëse bëni të njëjtën gjë me të njëjtat objekte, merrni të 

njëjtin rezultat.  

Shikoni modelet në vija paralele me skajet e trekëndëshit. Ka modele të bukura. Ai që është 

ndoshta shembulli më i bukur është ai që thotë: 

1, 3, 6, 10, 15, 21, . .. 

Këto janë vetëm shumat: (1), (1 +  2), (1 +  2 +  3), (1 +  2 +  3 +  4), etj. Një ekzaminim i 

shpejtë tregon pse trekëndëshi gjeneron këta numra. Vini re se ata nganjëherë quhen "numra 

trekëndësh" pasi nëse bëni një trekëndësh barabrinjës monedhash, për shembull, këta numra 

numërojnë numrin e përgjithshëm të monedhave në trekëndësh. Në fakt, rreshti tjetër: 

1, 4, 10, 20, 35, . .. 

quhen “numrat piramidalë”. Ata do të numëronin numrin e, të themi, topave që janë grumbulluar 

në piramidat trekëndore të madhësive të ndryshme. A është e qartë pse mbledhja e numrave 

trekëndësh së bashku jep numrat piramidalë? 

 

A është e qartë se si trekëndëshi i Paskalit arrin të mbledhë numrat trekëndësh në këtë mënyrë? Në 

të njëjtën mënyrë, nëse ato rreshtat përfaqësojnë numërime të ngjashme në dimensionet 2 dhe 3, a 
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nuk duhet që dy rreshtat e parë të përfaqësojnë disi numërimin e diçka në dimensione 0 dhe 1? Ata 

e bëjnë - dhe kjo mund të jetë një përcjellje e bukur në sjelljen e modeleve në 4 dhe dimensione 

më të larta. 

Ekziston një "aplikim" tjetër i kësaj diagonale të katërt. Ato janë shumat e numrave trekëndësh, 

dhe nëse ju mendoni për këngën "Dymbëdhjetë ditët e Krishtlindjeve", numrat trekëndësh janë 

numri i dhuratave të bëra nga dashuria jonë e vërtetë në çdo ditë, kështu që shuma e numrave 

trekëndësh është numri total i artikujve të dhënë deri në atë ditë. 

Më vonë në këtë dokument do të nxjerrim formula për elementet në trekëndësh dhe një llogaritje 

e parëndësishme do të tregonte ne që pas ditës së dymbëdhjetë të Krishtlindjeve, do të kishim 

marrë nga dashuria jonë e vërtetë gjithsej 364 artikuj. 

Nëse alternoni shenjat e numrave në çdo rresht dhe më pas i mblidhni së bashku, shuma 

është 0.  

Kjo është e lehtë për të parë për rreshtat me një numër çift termash, pasi disa eksperimente të 

shpejta do të tregojnë se nëse një numër në të majtë është pozitiv, atëherë numri simetrik në të 

djathtë do të jetë negativ, si në: 1 − 5 + 10 − 10 + 5 − 1. Një drejtim për të parë këtë është se dy 

numrat e barabartë në mes do të kenë shenja të kundërta, dhe më pas është e lehtë të gjurmosh 

përpara dhe mbrapa dhe konkludoni se çdo çift simetrik do të ketë shenja të kundërta. 

Vlen të ngatërroni pak për të parë pse kjo mund të funksionojë për rreshtat me një numër tek. 

Ne dëshirojmë që rreshti tjetër (i gjashti, në këtë rast) të duket kështu: 

+1 −  6 +  15 −  20 +  15 −  6 +  1. 

Nëse u japim emrat e shkronjave numrave në rreshtin sipër tij: 

 

𝑎 =  +1;  𝑏 =  −5;  𝑐 =  +10;  𝑑 =  −10;  𝑒 =  +5;  𝑓 =  −1, 

atëherë si mund t'i shkruajmë elementet në rreshtin 6 për sa i përket atyre në rreshtin 5? Këtu është 

një mënyrë e mirë për ta bërë atë: 
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+1 =  𝑎 −  0; −6 =  𝑏 −  𝑎; +15 =  𝑐 −  𝑏; −20 =  𝑑 −  𝑐; +15 =  𝑒 −  𝑑; −6 

=  𝑓 −  𝑒; +1 =  0 −  𝑓. 

Tani thjesht shtoni kushtet: 

𝑎 −  0 +  𝑏 −  𝑎 +  𝑐 −  𝑏 +  𝑑 −  𝑐 +  𝑒 −  𝑑 +  𝑓 −  𝑒 +  0 −  𝑓, 

dhe shuma është padyshim zero pasi çdo term shfaqet dy herë, por me shenja të kundërta. 

"Rregulli i shkopit të hokejit": Filloni nga çdo 1 në të djathtë skajin e trekëndëshit dhe ndiqni 

numrat majtas dhe poshtë për çdo numër hapash. Ndërsa shkoni, shtoni numrat i takojnё. Kur 

ndaloni, mund ta gjeni shumën duke marrë një kthesë 90 shkallë në rrugën tuaj në të djathtë dhe 

duke shkelur poshtë një. 

Quhet rregulli i shkopit të hokejve që nga numrat të përfshirë formojnë një vijë të gjatë të drejtë si 

doreza e një hokej- shkop, dhe kthesa e shpejtë në fund ku shfaqet shuma e cila është si pjesa që 

kontakton topin. Figura e mёposhtme ilustron dy prej tyre. E sipërmja shton 1 + 1 + 1 + 1 + 1 për 

të marrë 5, dhe tjetra shton 1 + 4 + 10 + 20 për të marrë 35. (Pёr shkak tё simetrisё sё trekёndёshit 

tё Paskalit, shkopinjtë e hokejit mundën tё fillojnё gjithashtu nga skaji i majtë.) 

 

Me këtë interpretim, shikoni diagonalet e trekëndëshit të Paskalit si zero, një, dy, tre, . . . 

trekëndëshat dimensionale dhe shikoni se si rregullon shkopi i hokejit shton artikujt në secilën 

diagonale për të formuar diagonalen tjetër pikërisht në mënyrën e përshkruar më sipër. 

Ka modele interesante nëse thjesht marrim parasysh nëse termat janë tek apo çift. Nёse shohim 

figurёn e mёposhtme tek figura, në vend të numrave të zakonshëm në trekëndëshin e Paskalit janё 

vendosur rrathë që janë ose të zinj ose të bardhë, në varësi nëse numri në atë pozicion është tek 

apo çift, përkatësisht. 
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Shikoni modelin e përgjithshëm, por është gjithashtu interesant qё vihet re se disa rreshta janë 

plotësisht të zinj. Ҫfarё jane ata numra rreshtash? Ato janë rreshtat 0, 1, 3, 7, 15, 31 dhe secili prej 

këtyre numrave është një më pak se një fuqi e përsosur e 2. 

Sekuenca e Fibonaçit është e fshehur në trekёndёshin e Paskalit: 

Bazuar nё figurёn e mёposhtme: 

 

 

Pra trekëndëshin e Paskalit dhe vizatojmë vijat e pjerrëta siç tregohet dhe shtoni numrat që 

kryqëzojnë çdo vijë, shumat rezultojnë të jenë vlerat në serinë Fibonacci: 

1, 1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34, 55, 89, 144, 233, 377, . . .. 
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Dy numrat e parë janë 1 dhe çdo numër pas paraqet thjesht shumёn e dy numrave të 

mëparshëm.[12] 

Aplikim në aritmetikë 

Një hyrje e mundshme në seksionin e mëparshëm mund të jetë vështrimi në fuqitë e numrit 11: 

110  =  1 

111  =  11 

112  =  121 

113  =  1331 

114  =  14641 

115  =  161051 

116  =  1771561 

Është interesante se deri në fuqinë e katërt, shifrat në përgjigje janë vetëm shënimet në rreshtat e 

trekёndёshit tё Paskalit. Ajo që po ndodh, sigurisht, është se 11 =  10 +  1, dhe përgjigjet janë 

vetëm (10 +  1)𝑛, për 𝑛 të ndryshme. Gjithçka funksionon shkëlqyeshëm deri në rreshtin e pestë, 

ku hyrjet në trekëndëshin e Paskalit bëhen 10 ose më shumë, dhe ka një bartje në rreshtin tjetër. 

Megjithëse trekëndëshi i Paskalit është i fshehur, ai shfaqet në kuptimin e mëposhtëm. Merrni 

parasysh numri përfundimtar, 116: 

(10 +  1)6 =              106                         = 1000000 

                            +6 ∙ 105                           = 600000 

                          +15 ∙ 105                           = 150000 

                              +20 ∙ 103                       = 20000 

                            +15 ∙ 102                          = 1500 

                        +6 ∙ 101                           = 60 

                     +1 ∙ 100                           = 1 

                                                  __________________________________________ 

                                =                                                1771561 
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Duke zhvendosur kolonat në mënyrë të përshtatshme, numrat në çdo rresht të trekëndëshit të 

Paskalit mund të shtohen për të llogaritur 11𝑛 duke përdorur numrat në rreshtin 𝑛.[12] 

Aspekte kombinuese të trekëndëshit të Paskalit 

Përpara se të hyni në teori, është një ide e mirë të shikoni disa shembuj konkretë për të parë se si 

mund të bëni duke numëruar pa ndonjë teori tё caktuar nga një lloj problemi i caktuar (i quajtur 

"kombinacionet")  dhe për të vërejtur se numërimet që marrim ndodh që të gjithë të jenë numra që 

mund t'i gjejmë në trekëndëshin e Paskalit. Le të fillojmë me një të thjeshtë: Sa mënyra ka për të 

zgjedhur dy objekte nga një grup prej katër objektesh? nuk merr shumë gjatë për t'i renditur ato 

për një grup të caktuar, të themi {A, B, C, D}. Pas një kërkimi të vogël, duket se kjo është një lista 

e plotë: 

 

𝐴𝐵, 𝐴𝐶, 𝐴𝐷, 𝐵𝐶, 𝐵𝐷, 𝐶𝐷. 

Herën e parë që studentët përpiqen t'i numërojnë ato, ёshtё e qartё që ata nuk mund ti gjejnё 

kombinimet me anё tё ndonjё renditje logjike siç është paraqitur më lart, por ata do të kërkojnë 

për një kohë, do të gjejnë gjashtë dhe pas disa kërkimeve të kota, do të binden se i kanё gjetur të 

gjithë kombinimet. Pyetja e qartë është: "Si e dini se i keni të gjitha?" 

Ka qasje të ndryshme, por një mund të jetë diçka e tillë, "Ne do t'i rendisim ato sipas rendit 

alfabetik. Së pari gjeni të gjitha që fillojnë me A. Pastaj të gjitha që fillojnë me B, e kështu me 

radhë.” Provoni disa të tjera le të themi, 3 objekte nga një grup prej 5. Seti është {A, B, C, D, E} 

dhe këtu janë 10 të mundshmet grupe objektesh (të renditura sipas rendit alfabetik): 

 

𝐴𝐵𝐶, 𝐴𝐵𝐷, 𝐴𝐵𝐸, 𝐴𝐶𝐷, 𝐴𝐶𝐸, 𝐴𝐷𝐸, 𝐵𝐶𝐷, 𝐵𝐶𝐸, 𝐵𝐷𝐸, 𝐶𝐷𝐸 

Vini re se strategjia ende funksionon, por duhet të jemi të kujdesshëm pasi edhe kur jemi duke 

punuar në pjesën ku ne gjejmё të gjitha treshet që fillojnë me A, ne ende duhet të gjejmë të gjitha 

çiftet që mund ta ndjekin. Vini re se kjo ka, në një farë kuptimi, është zgjidhur në shembullin e 

mëparshëm, pasi nëse e dini se po filloni me A, kanë mbetur katër artikuj dhe Ushtrimi i 

mëparshëm na tregoi se ekzistojnë gjashtë mënyra për ta bërë atë. Tani numëroni numrin e 
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mënyrave për të zgjedhur 2 artikuj nga një grup prej pesë. Përdorni të njëjtin grup: {A, B, C, D, 

E} dhe këtu janë 10 rezultatet: 

𝐴𝐵, 𝐴𝐶, 𝐴𝐷, 𝐴𝐸, 𝐵𝐶, 𝐵𝐷, 𝐵𝐸, 𝐶𝐷, 𝐶𝐸, 𝐷𝐸 

A është thjesht fat që ka të njëjtin numër mënyrash për të marrë 3 artikuj nga një grup me 5 dhe 2 

artikuj nga një grup prej 5? Ҫelёsi kryesorё këtu është se nëse ju them se cilat nuk po marr, kjo ju 

tregon se cilat po marr. Kështu për çdo grup prej 2 artikujsh, unë mund t'ju them se cilat 2 janë, 

ose cilat 3 nuk janë! Pra, duhet të ketë të njëjtin numër mënyrat e zgjedhjes së 2 nga 5 ose 3 nga 

5. 

Pasi shikojmë disa nga këto, vërejmë se numërimet që marrim janë të njëjta me numrat që gjejmë 

në trekëndëshin e Paskalit. Jo vetëm kaq, por, të paktën për ato pak situata që kemi parë, numri i 

mënyrave për të zgjedhur 𝑘 gjëra nga një grup prej 𝑛 duket se është numri në kolonën 𝑘 (duke 

filluar numërimin e kolonave nga zero) dhe në rreshtin 𝑛 (përsëri, duke filluar numërimin e 

rreshtave nga zero). E vetmja hyrje që mund të duket pak e çuditshme është ajo për rreshtin zero, 

kolonë zero, por edhe atëherë, duhet të jetë 1, pasi në të vërtetë ka vetëm një mënyrë për të zgjedhur 

asnjë artikull nga një grup bosh: thjesht nuk merr asgjë. 

Me këtë inkurajim, ne mund të përpiqemi të shohim pse mund të jetë e vërtetë që kombinimet dhe 

numrat në trekëndëshin e Paskalit janë të njëjtë. 

Së pari, një shënim i vogël. Për të shmangur thënien vazhdimisht të diçkaje si, “numri i mënyrave 

për të zgjedhur 𝑘 objekte nga një grup prej 𝑛 objektesh”, do të themi thjesht “𝑛 zgjidhni 𝑘”. Ka 

mënyra të ndryshme për ta shkruar atë, por “(𝑛 zgjidhni 𝑘)” ёshtё saktё, me kllapat që tregojnë një 

grupim. Forma më e zakonshme, natyrisht, është ajo e koeficienti binomial: (
𝑛
𝑘

) , që do të rezultojë 

të jetë e njëjta gjë. Pra, nga puna jonë e mëparshme, mund të themi se (5 zgjidhni 2) = (5 zgjidhni 

3) = 10, ose, në mënyrë alternative, (
5
2

) = (
5
3

) = 10. 
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Vetitë elementare 
 

Hyrjet në trekëndëshin e Paskalit përfaqësojnë koeficientat e zgjerimit binomial (𝑎 + 𝑏)𝑛, ku 𝑎, 𝑏 

janë ҫdo numër real ndërsa 𝑛 është ҫdo numër i plotë jonegativ. Duke zgjeruar disa nga rastet e 

para fitojmë: 

(𝑎 + 𝑏)0 = 1 

(𝑎 + 𝑏)1 = 𝑎 + 𝑏 

(𝑎 + 𝑏)2 = 𝑎2 + 2𝑎𝑏+𝑏2 

(𝑎 + 𝑏)3 = 𝑎3 + 3𝑎2𝑏 + 3𝑎𝑏2 + 𝑏3 

(𝑎 + 𝑏)4 = 𝑎4 + 4𝑎3𝑏 + 6𝑎2𝑏2 + 4𝑎𝑏3 + 𝑏4 

Pra nëse 𝑛 = 0, koeficientat e zgjerimit binomial është rreshti fillestar i trekëndëshit të Paskalit që 

ndryshe njihet si rreshti zero. Nëse 𝑛 = 1,2,3,4, koeficientat e zgjerimit binomial janë rreshti i 

parë, i dytë, i tretë, i katërt, respektivisht. Prandaj hyrjet në trekëndëshin e Paskalit mund të 

shprehen nga:  

(
𝑛
𝑘

) =
𝑛!

𝑘!(𝑛−𝑘)!
, (𝑛, 𝑘) ∈ ℤ ≥ 0                                                                                                             (3.1)                                                                                        

Identiteti i Paskalit: ҫdo hyrje e trekëndëshit të Paskalit paraqet shumën e dy vlerave të ngjitura në 

rreshtin e mëparshëm. 

(
𝑛
𝑘

) = (
𝑛 − 1

𝑘
) + (

𝑛 − 1
𝑘 − 1

),         (𝑛, 𝑘) ∈ ℤ ≥ 0                                                                                     (3.2) 

Identiteti i Paskalit luan një rol të rëndësishëm në vërtetimin e disa vetive të trekëndëshit të 

Paskalit. Është faktori kryesor në përfundimin e disa vërtetimeve të induksionit në trekëndëshin e 

Paskalit. Gjithashtu, 

(
𝑟
0

) = (
𝑟
𝑟

) = 1,     𝑟 ∈ ℤ ≥ 0                                                                                                                (3.3) 

Duke u bazuar në kombinatorikë trekëndëshi i Paskalit mund të shprehet në formën si më poshtë:  

 

 



42 
 

     (
0
0

)      

    (
1
0

)  (
1
1

)     

   (
2
0

)  (
2
1

)  (
2
2

)    

  (
3
0

)  (
3
1

)  (
3
2

)  (
3
3

)   

 (
4
0

)  (
4
1

)  (
4
2

)  (
4
3

)  (
4
4

)  

(
5
0

)  (
5
1

)  (
5
2

)  (
5
3

)  (
5
4

)  (
5
5

) 

 

Fig. 8  Trekëndëshi i Paskalit në termin e kombinatorikës 

Ekzistenca e fuqive të 2-shit paraqitet në secilin rresht të trekëndëshit të Paskalit [16]. Prandaj, 

shuma e rreshtit të n-të është 2𝑛. Konsiderojmë shumën e rreshtit të katërt: 

1 + 4 + 6 + 4 + 1 = 16 = 24 

Prandaj për ҫdo rresht 𝑛,  

∑ (
𝑛
𝑘

) = 2𝑛𝑛
𝑘=0 ,               𝑛, 𝑘 ≥ 0                                                                                                           (3.4) 

Vërtetim: Ekuacioni (3.4) lehtë vërtetohet me anë të induksionit matematik dhe identitetit të 

Paskalit (3.2) i cili luan një rol të rëndësishëm në përfundimin e vërtëtimit. Rasti i parë është kur 

𝑛 = 0, ëshë e qartë që 20 = 1. Tani supozojmë që ekuacioni është i vërtetë për 𝑛 = 𝑙 dhe kemi 

∑ = 2𝑙𝑙
𝑘=0  dhe vërtetojmë që ekuacioni vlen për 𝑛 = 𝑙 + 1. Konsiderojmë: 

(
𝑙 + 1

0
) + (

𝑙 + 1
1

) + (
𝑙 + 1

2
) + ⋯ + (

𝑙 + 1
𝑙 + 1

) 

Duke përdorur identitetin e Paskalit dhe faktin që (
𝑙 + 1

0
) = (

𝑙
0

) dhe (
𝑙 + 1
𝑙 + 1

) = (
𝑙
𝑙
), mund ta 

rishkruajmë shprehjen si:  

(
𝑙
0

) + (
𝑙
0

) + (
𝑙
1

) + (
𝑙
1

) + ⋯ + (
𝑙

𝑙 − 1
) + (

𝑙
𝑙
) + (

𝑙
𝑙
) = 2 [(

𝑙
0

) + (
𝑙
1

) + ⋯ + (
𝑙
𝑙
)]. 

Shohim që shuma të cilën e  supozuam është e vërtetë. Prandaj, shprehja është: 
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2 ∙ 2𝑙 = 2𝑙+1 

Me këtë e përfundojmë induksionin matematik dhe poashtu treguam që ekuacioni (3.4) qëndron. 

Polya ka prezantuar shumën e katrorëve të ҫdo hyrje në rreshtin 𝑛 i cili është i barabartë me hyrjen 

e mesme të rreshtit 2𝑛 [16]. Kjo është, 

∑ (
𝑛
𝑘

)
2

= (
2𝑛
𝑛

) ,           𝑛, 𝑘 ≥ 0.                    𝑛
𝑘=0                                                                                        (3.5) 

Konsiderojmë shumën e katrorëve të rreshtit të 4: 

∑ (
4
𝑘

)
2

= 12 + 22 + 12 = 6

2

𝑘=0

 

Gjithashtu, 

(
4
2

) =
4!

2! ∙ 2!
= 6 

Në vazhdim po e paraqesim figurën e shembullit të mësipërm që punuam: 

        1         

       1  1        

      1  2  1       

     1  3  3  1      

    1  4  6  4  1     

 

Fig. 9. Shembulli (3.5) për 𝑛 = 2 

 

Poashtu (3.5) mund të tregojmë që është i saktë duke përdorur teknikën e ecjes me blloqe, kjo ide 

është paraqitur nga Polya [16]. Për ta thjeshtësuar, do t’a vërtetojmë duke marrë në konsideratë 

shembullin e mësipërm pra të shumave të katrorëve të rreshtit të dytë. Nga (3.5) e dijmë që kjo 

shumë është (
4
2

) = 6. Duke përdorur teknikën e ecjes në blloqe, supozojmë që fillojmë nga maja 

e trekëndëshit, pra nga rreshti 0. Qellimi jonë është të përfundojmë tek 6. Fig. 10 nën (a) tregon tri 

rrugë të ecjes nga rreshti 0 tek numri 6. Përderisa trekëndëshi i Paskalit është simetrik ndaj boshtit 
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vertikal, e dijmë që ekzistojnë edhe tri rrugë tjera në drejtimin e kundërt gjë që është paraqitur në 

Fig. 10 nën (b). 

        1                 1         

       1  1               1  1        

      1  2  1             1  2  1       

     1  3  3  1           1  3  3  1      

    1  4  6  4  1         1  4  6  4  1     

                                    (a)                                                                            (b) 

Fig. 10 Teknika e ecjes në blloqe 

Shohim që kombinimi i këtyre kombinimeve formojnë një rrugë të jashtme të diamantit me  

rreshtin e mesëm që është rreshti i dytë. Prandaj, për të arritur tek numri 6 duhet të kalojnë përmes 

ҫdo hyrje në rreshtin e dytë. Shohim që është vetëm një rrugë për të arritur te hyrja 1 në rreshtin e 

dytë, pastaj ekzitojnë dy rrugë për të arritur tek hyrja 2 në rreshtin e dytë dhe ekziston vetëm një 

rrugë për të arritur tek hyrja e e fundit 1 në rreshtin e dytë. Përderisa diamanti është simetrik ndaj 

boshtit horizontal, ekziston vetëm një rrugë për të arritur tek numri 6 nga hyrja 1 e rreshtit të dytë, 

atëherë janë dy rrugë për të arritur tek hyrja 6 nga hyrja e fundit 1 në rreshtin e dytë. Në total janë 

1 ∙ 1 + 2 ∙ 2 + 1 ∙ 1 = 6 rrugë të ecjes nga rreshti 0 deri tek hyrja 6.  

 

 

 

 

Piramida e Paskalit 
 

Piramida e Paskalit është një zgjerim tredimensional i trekëndëshit të Paskalit, e cila gjenerohet 

duke filluar nga 1 në rreshtin e parë, pastaj rreshti i ri fitohet duke shtuar tre vlerat ngjitur ne lidhje 

me rreshtin e mëparshëm. Duke e përsëritur katër herë algoritmin e njejtë fitohet piramida e 

mëposhtme [17]: 
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Fig. 11 Piramida e Paskalit 

Të hyrat e vendosura ne rreshtin e n-të paraqesin koeficientat e zgjerimit (𝑎 + 𝑏 + 𝑐)𝑛, ku 𝑎, 𝑏, 𝑐 

janë numra realë dhe  𝑛 është cdo numër i plotë jo negativ. Duke e zbërthyer disa nga rastet e para 

marrim: 

(𝑎 + 𝑏 + 𝑐)0 = 1  

(𝑎 + 𝑏 + 𝑐)1 = (𝑎 + 𝑏 + 𝑐)  

(𝑎 + 𝑏 + 𝑐)2 = 𝑎2 + 2𝑎𝑏 + 𝑏2 + 2𝑎𝑐 + 2𝑏𝑐 + 𝑐2  

(𝑎 + 𝑏 + 𝑐)3 = 𝑎3 + 3𝑎2𝑏 + 3𝑎𝑏2 + 𝑏3 + 3𝑎2𝑐 + 6𝑎𝑏𝑐 + 3𝑎𝑐𝑏2 + 3𝑎𝑐2 + 3𝑏𝑐2 + 𝑐3  

Shohim që koeficientët përputhen me hyrjet në secilin rresht. Poashtu ato mund të shihen lehtësisht 

mëposhtë: 
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1𝑎               + 1𝑏           𝑎2         +2𝑎𝑏         +1𝑏2     𝑎3                +3𝑎2𝑏       + 3𝑎𝑏2           + 1𝑐2              

          +3𝑎2𝑐                                            + 3𝑐𝑏2  

                                                   +2𝑎𝑐       +        2𝑏𝑐                     +3𝑎2𝑐                                            + 3𝑐𝑏2                       

            +1𝑐     +3𝑎𝑐2                           + 3𝑏𝑐2 

                                                                 +1𝑐2                                                                 +1𝑐3 

Fig. 12 Zgjerimi i piramidës së Paskalit për (𝑎 + 𝑏 + 𝑐)𝑛 për 𝑛 = 1,2,3. 

Nga [18], ne mund të ndërtojmë çdo shtrirje në piramidën e Paskalit. Për të marrë shtrirjen 𝑛, 

fillimisht duhet të ndërtojmë trekëndëshin e Paskalit deri në rreshtin 𝑛. Më pas shkruajmë rreshtin 

𝑛 si kolonë, pranë trekëndëshit të Paskalit dhe shumëzojeni çdo hyrje në kolonë në rreshtin 

përkatës në trekëndëshin e Paskalit. Për shembull, për të marrë shtresën 5 fillimisht shkruajmë 

rreshtat 0 −  5 te Trekëndëshi i Paskalit, përveç kësaj do të shkruajmë rreshtin 5 në anën e majtë. 

 

Fig. 13 Konstruktimi i piramidёs sё Paskalit nё shtrirjen e 5 

Produkti i hyrjeve në kolonën e majtë me hyrjet në rreshtin përkatës e trekëndëshit të Paskalit jep 

shtresën e pestë të piramidës së Paskalit. 
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Fig. 14 Shtrirja e 5 e piramidёs sё Paskalit 

Ngjashëm me koeficientët binomial, ne mund të gjejmё koeficientët piramidën e Paskalit nga. [19] 

(
𝑛

𝑖, 𝑗, 𝑘) =
𝑛!

𝑖! 𝑗! 𝑘!
,        𝑖 + 𝑗 + 𝑘 = 𝑛,      𝑛, 𝑖, 𝑗, 𝑘 ≥ 0. 

Përveç kësaj,  

(
𝑛

0, 𝑛, 0) = (
𝑛

𝑛, 0,0) = (
𝑛

0,0, 𝑛) = 1,     𝑛 ≥ 0 

Shohim qё, (
𝑛

𝑖, 𝑗, 𝑘) ёshtё koeficienti i 𝑎𝑖𝑏𝑗𝑐𝑘 nё zgjerimin e (𝑎 + 𝑏 + 𝑐)𝑛. Ngjajshёm me 

identitetet e Paskalit nё vijim nga [17] kemi: 

(
𝑛

𝑖, 𝑗, 𝑘) = (
𝑛 − 1

𝑖 − 1, 𝑗, 𝑘
) + (

𝑛 − 1
𝑖, 𝑗 − 1, 𝑘

) + (
𝑛 − 1

𝑖, 𝑗, 𝑘 − 1
). 

Trekëndëshi i Sierpinskit 
 

Trekëndëshi i Sierpinskit është një fraktal i famshëm që formon një model të ngjashëm që 

përsëritet gjithmonë trekëndëshat pasi janë të lidhura mesi i brinjëve të një trekëndëshi. Ai u 

emërua pas Waclaw Sierpinski, një matematikan polak, i cili në vitin 1916 përshkroi disa nga vetitё 

interesante tё trekëndëshit. Ndër vetitë që ai përshkroi është vetë-ngjashmëria e gjetur brenda 

trekëndëshit..[14] Figurat e mёposhtme tregojnё trekёndёshin e Paskalit pёr modulet 2,4,12,16.  
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Fig. 15 Trekёndёshi i Paskalit, Modulo 2 
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Fig. 16 Trekёndёshi i Paskalit, modulo 4 
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Fig. 17 Trekёndёshi i Paskalit, modulo 12 
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Fig. 18 Trekёndёshi i Paskalit, modulo 16 

 

 

Punimet me mëposhtme janë marrë nga [20], [21], [22] si referenca parësore ndërsa si referenca 

dytësore janë në shënimet e mëposhtme. 
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Disa modele tё trekёndёshit tё Paskalit 
 

 

 

 Fig. 19 Numrat natyror nё trekёndёshin e Paskalit  
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Fig. 20 Fuqitё e 2- shit, 2𝑛 
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Fig. 21. Fuqitё e 11-shit 11𝑛 
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Fig. 22 Numrat trekёndёsh nё trekёndёshin e Paskalit 
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Fig. 23 Numrat katёrkёndor nё trekёndёshin e Paskalit 

𝝅 në trekëndëshin e Paskalit nëpërmjet numrave trekëndor 
 

Një seri e pazakontë që prodhon 𝜋 u zbulua nga Jonas Castillo Toloza në 2007, seria përbëhet nga 

numrat reciprok trekëndor dhe si e tillë, mund të zbulohet në trekëndëshin e Paskalit: 

𝜋 − 2 =
1

1
+

1

3
−

1

6
−

1

10
+

1

15
+

1

21
−

1

28
−

1

36
+

1

45
+

1

55
− ⋯

=
1

𝐶2
2 +

1

𝐶2
3 −

1

𝐶2
4 −

1

𝐶2
5 +

1

𝐶2
6 +

1

𝐶2
7 −

1

𝐶2
8 −

1

𝐶2
9 +

1

𝐶2
10 + ⋯ 

Më poshtë, janё tё paraqitura dy zgjidhje: një të shkurtër që e redukton në serinë e Nilakantha-s 

dhe një tjetër, për shkak të Jonas Castillo Toloza, që jep kështu një derivim të pavarur të kësaj të 

fundit. 
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Një vëzhgim i rëndësishëm për të dyja provat është se seria e mësipërme shfaq konvergjencë 

absolute, duke nënkuptuar se shuma e saj është e pavarur nga renditja e termave: ajo mbetet e 

njëjtë në çdo rirregullim të serisë. 

Grupohen çiftet e njëpasnjëshme të termave me shenja të ndryshme: 

𝜋 − 2 =
1

1
+

1

3
−

1

6
−

1

10
+

1

15
+

1

21
−

1

28
−

1

36
+

1

45
+ ⋯ 

= 1 +
1

6
−

1

30
+

1

84
−

1

180
− ⋯ 

= 1 +
4

2 ∙ 3 ∙ 4
−

4

4 ∙ 5 ∙ 6
+

4

6 ∙ 7 ∙ 8
−

4

8 ∙ 9 ∙ 10
− ⋯, 

që është pikërisht seria e Nilakantha-s. Derivimi bazohet si vijon: 

2

(𝑛 − 1)𝑛
−

2

𝑛(𝑛 + 1)
=

4

(𝑛 − 1) ∙ 𝑛 ∙ (𝑛 + 1)
 

Vёrtetimi i dytё: 

Prova origjinale nga Jonas Castillo Toloza është shumë më e përfshirë, por gjithsesi varet nga 

konvergjenca absolute e serisё. Rigruponi termat në dy seri, me shumat A dhe B, duke vendosur 

në secilin term tjetër: 

𝐴 =
1

1
−

1

6
+

1

15
−

1

28
+

1

45
− ⋯ 

Dhe 

𝐵 =
1

3
−

1

10
+

1

21
−

1

36
+

1

55
− ⋯ 

Le tё gjejmё 𝐴 fillimisht: 

𝐴 =
1

1
−

1

6
+

1

15
−

1

28
+

1

45
− ⋯ 

=
2

2
−

2

3 ∙ 4
+

2

5 ∙ 6
−

2

7 ∙ 8
+

2

9 ∙ 10
− ⋯ 
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= 2 (1 −
1

2
) − 2 (

1

3
−

1

4
) + 2 (

1

5
−

1

6
) − 2 (

1

7
−

1

8
) + 2 (

1

9
−

1

10
) − ⋯ 

= 2 (1 −
1

3
+

1

5
−

1

7
+

1

9
− ⋯ ) − 2 (

1

2
−

1

4
+

1

6
−

1

8
+

1

10
− ⋯ ) 

= 2 ∙
𝜋

4
− (

1

1
−

1

2
+

1

3
−

1

4
+

1

5
− ⋯ ) 

=
𝜋

2
− ln 2 

e para është seria Leibniz, formula e dytë e Taylor-it për ln(1 + 𝑥) nё 𝑥 = 1. 

Vazhdojmë në mënyrë të ngjashme për të llogaritur B: 

𝐵 =
1

3
−

1

10
+

1

21
−

1

36
+

1

55
− ⋯ 

=
2

2 ∙ 3
−

2

4 ∙ 5
+

2

6 ∙ 7
−

2

8 ∙ 9
+

2

10 ∙ 11
− ⋯ 

= 2 (
1

2
−

1

3
) − 2 (

1

4
−

1

5
) + 2 (

1

6
−

1

7
) − 2 (

1

8
−

1

9
) + 2 (

1

10
−

1

11
) − ⋯ 

= (1 −
1

2
+

1

3
−

1

4
+

1

5
− ⋯ ) − 2 (

1

3
−

1

5
+

1

7
−

1

9
+ ⋯ ) 

= ln 2 + 2 (
𝜋

4
− 1) = ln 2 +

𝜋

2
− 2. 

Pёrfundimisht:  

𝐴 + 𝐵 = (
𝜋

2
− ln 2) + (ln 2 +

𝜋

2
− 2) = 𝜋 − 2 
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Numrat katalan në trekëndëshin e Paskalit 
 

Tony Foster gjeti praninë e fshehur të numrave katalan në trekëndëshin e Paskalit: 

 

Fig. 24 Numrat katalan nё trekёndёshin e Paskalit 

Numri i 𝑛 −të katalan 𝐶𝑛 =
1

𝑛+1
(

2𝑛
𝑛

) mund të zbulohet në kombinimin e mëposhtëm: 

𝐶𝑛 = (
2𝑛 − 3
𝑛 − 1

) + (
2𝑛 − 2

𝑛
) − (

2𝑛 − 3
𝑛

) − (
2𝑛 − 2
𝑛 + 1

) 

Ose mё saktёsisht: 

𝐶𝑛 =
(2𝑛 − 3)!

(𝑛 − 1)! (𝑛 − 2)!
+

(2𝑛 − 2)!

𝑛! (𝑛 − 2)!
−

(2𝑛 − 3)!

𝑛! (𝑛 − 3)!
−

(2𝑛 − 2)!

(𝑛 + 1)! (𝑛 − 3)!
 

Për 𝑛 = 5, termat pozitivë janë në ngjyrë blu, ato negative në portokalli: 
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Një mënyrë tjetër - më e thjeshtë dhe më e njohur - mund të gjendet në [Grimaldi, 154-155]. 

Është ilustruar nga diagrami i mëposhtëm: 
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Ekzistojnë dy mënyra të tjera për të marrë numrat katalan si diferencё këto janë paraqitur më 

poshtë: 
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Aplikimi i trekëndëshit të Paskalit në programet paralele 
 

Trekëndëshi i Paskalit ofron një fushë loje interesante për algoritmet numerike për llogaritjen e 

koeficientit binomial. Paralelizimi i tij, në veçanti, është një detyrë e vështirë që i lejon studiuesit 

të hetojnë disa veçori thelbësore të programimit paralel. Janë përshkruar disa qasje algoritmike, si 

dhe performanca e tyre serike dhe paralele. 

Llogaritja e koeficientëve të binomit: 

(
𝑛
𝑘

) =
𝑛!

𝑘!(𝑛−𝑘)!
  

nga trekëndëshi i Paskalit (Fig 3.1.) ofron një fushë të lojrave shumë interesante për algoritmet 

numerike. Secili rresht i Fig. 1.  i korrespondon një vlere të 𝑛 dhe përmban këto vlera të (
𝑛
𝑘

) për 

𝑛 = 0,1,2, … , 𝑛. Softueri në këtë tekst bazohet në vetitë: 

(
𝑛
𝑘

) = (
𝑛 − 1
𝑘 − 1

) + (
𝑛 − 1

𝑘
)                                                                                                                    (4.1) 

Treguar me shigjeta për vlerat jo të parëndësishme dhe relacionin e simetrisë. 

(
𝑛
𝑘

) = (
 𝑛

𝑛 − 𝑘
)                                                                                                                                          (4.2) 

Treguar nga vija me pika që shkon poshtë tek qendra e grafikut. 

Ideja më e thjeshtë për të përdorur trekëndëshin e Paskalit, për të llogaritur (
𝑛
𝑘

) bazohet në 

zvogëlimin rekurziv të secilës vlerë (
𝑛
𝑘

) në dy komponentet e tij (
𝑛 − 1
𝑘 − 1

) dhe (
𝑛 − 1

𝑘
). Rekurzioni 

ndërpritet kur vlerat e parëndësishme (
𝑛
1

) = (
𝑛

𝑛 − 1
) = 𝑛 ose (

𝑛
0

) = (
𝑛
𝑛

) = 1 janë arritur. Vlerat 

nga ana e djathtë e trekëndëshit të Paskalit, janë pasqyruar në anën e majtë nga relacioni i simetrisë 

(4.2), i cili redukton numrin e klauzolave “if”. 

Me anë të Visual Studio është punuar kodi për trekëndëshin e Paskalit, meqenëse drejtimi ka të 

bëjë edhe me pjesën e informatikës pra të programimit atëherë është punuar kodi për paraqitjen e 

trekëndëshit të Paskalit varësisht se me sa rreshta dëshirojmë ta paraqesim. Më poshtë është 
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paraqitur kodi ku  janë të përfshira edhe komentet për secilën hap të kodit dhe pastaj ekzekutimi i 

kodit ne vareësi të rreshtave që duam ta paraqesim këtë trekëndësh.  

        static void Main(string[] args) 
        { 
      // Definimi i variablave 
            int nrRreshtave, mbledhesi= 1, blk, i, j; 
 
 
      // Informata tekstuale per Trekendeshin e paskalit 
            Console.Write("\n\n"); 
            Console.Write("Trekendeshin e Paskalit:\n"); 
 
 
            Console.Write("-------------------------------------"); 
            Console.Write("\n\n"); 
 
            While (true) 
            { 
                // Ngjyra te rastit (Random) 
                Console.ForegroundColor = (ConsoleColor)_random.Next(0, 16); 
 
                if(Console.ForegroundColor == ConsoleColor.Black) 
                { 
                    Console.ForegroundColor = (ConsoleColor)_random.Next(0, 16); 
                } 
                Console.WriteLine(); 
 
   

         // Leximi i vleres se numrit n 
 
                Console.WriteLine("Trekendeshi i paskalit per n ="); 
 
 

// Vlera e lexuar e vendosur n variablen nrRreshtave dhe e konfertuar ne int 
(Numer) 

 
                 
                nrRreshtave = int.Parse(Console.ReadLine()); 
 

// Krijimi i llupes per Çdo i< nrRreshtave 
 
 
                for (i = 0; i < nrRreshtave; i++) 
                { 
                    // krijimi I hapesirave ne varesi nga numri I rreshtave 
Shembull nese nrRreshtave eshte 4, atehere krijohen tri hapesira para mbledhesit. 
                    Console.Write(neë String(' ', (nrRreshtave - i) * 3)); 
 
 
// Për çdo bllok me te vogel ose baraz me numrin e rreshtave krijojm nje hapesire 
                    for (blk = 1; blk <= nrRreshtave - i; blk++) 
                        Console.Write(""); 
 
                    for (j = 0; j <= i; j++) 
                    { 
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// Nëse vlera e i ose j eshte zero vendos mbledhesin 1 
 
                        if (j == 0 || i == 0) 
                            mbledhesi = 1; 
                        else 

// Nese vlera e i ose j eshte e ndryshme nga zero atehere vlera e mbledhesit eshte 
mbledhesi = mbledhesi * (i-j+1)/j 
 

 
                            mbledhesi = mbledhesi * (i - j + 1) / j; 
// Shtyp vleren e mbledhesit me 6 hapesira mes vlerave 
                        Console.Write("{0,6}", mbledhesi); 
 
 
                    } 
// Kalo ne rresht te ri 
                    Console.WriteLine(); 
                    Console.Write("\n"); 
 
                } 
            } 
        } 

Ekzekutimi i kodit 

Procesi i ekzekutimit të kodit 

 

Fig. 25 Informatat para se me shënu vlerën e n-të 

 

 

Fig. 26 Hapi i shenimit të vlerës n 
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Fig. 27 Rezultati per vleren n=3 dhe n=5 të lexuar 

 

 

Fig. 28 Rezultati për n=15 
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Fig. 29 Rezultati për n=20 

2. DEFINIMI I HULUMTIMIT 
 

Trekëndëshi i Paskalit, është rast i veçant i zgjidhjes së detyrave matematikore dhe i referohet 

zgjidhjes së detyrave binomiale dhe detyrave të kombinatorikës me anë të trekëndëshit të Paskalit. 

Konkretisht, rëndësia e këtij trekëndëshi bazohet në atë se mundëson gjetjen e koeficienteve të 

formulës së binomit, kombinimet e ndryshme tek pjesa e kombinatorikës, probabiliteti, etj. 

 

Qëllimi i problemit 
 

Qëllimi kryesor i këtij hulumtimi është shqyrtimi dhe analizimi i zgjidhjes së detyrave nga vetë 

nxënësit për trekëndëshin e Paskalit ku detyrat poashtu janë të lidhura ngushtë me formulën e 

Binomit dhe njëkohësisht ky hulumtim tregon që rëndësia e trekëndëshit të Paskalit është 

jashtëzakonisht e madhe sidomos tek pjesa e kombinatorikës.  
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Metodologjia 
 

Ky hulumtim është hulumtim sasior, i cili synon të eksplorojë të kuptuarit nxënësve për efikasitetin 

e zgjidhjeve të problemeve matematikore me anë të trekëndëshit të Paskalit.  

Çfarë është kërkimi sasior 
 

Procesi i mbledhjes dhe analizimit të të dhënave numerike njihet si hulumtim sasior. Mund të 

përdoret për të kërkuar modele dhe mesatare, për të bërë parashikime, për të testuar marrëdhëniet 

shkakësore dhe për të ekstrapoluar rezultatet në grupe më të mëdha. 

Hulumtimi sasior është e kundërta e hulumtimit cilësor, në të cilin mblidhen dhe analizohen të 

dhënat jo-numerike (p.sh. teksti, video ose audio). 

Në shkencat natyrore dhe sociale, si biologjia, kimia,matematika, psikologjia, ekonomia, 

sociologjia dhe marketingu, hulumtimi sasior përdoret gjerësisht. 

 

Metodat e hulumtimit sasior 
 

Metodat sasiore të kërkimit mund të përdoren në studime përshkruese, korrelative ose 

eksperimentale.  

 Ju thjesht dëshironi një përmbledhje të përgjithshme të variablave tuaj të studimit në 

kërkimin përshkrues.  

 Hulumtimi korrelativ shqyrton marrëdhëniet midis variablave në studimin tuaj.  

 Ju kryeni kërkime eksperimentale për të parë nëse ekziston një marrëdhënie shkak-pasojë 

midis variablave. 

Hulumtimet korrelative dhe eksperimentale mund të përdoren për të përdorur statistika për të 

testuar zyrtarisht hipoteza ose parashikime. Bazuar në metodën e kampionimit të përdorur, 

rezultatet mund të përgjithësohen në një popullatë më të madhe. 
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Shpesh do t'ju duhet të përdorni përkufizime operacionale për të kthyer konceptet abstrakte (si 

disponimi) në masa të vëzhgueshme dhe të matshme kur mblidhni të dhëna sasiore (p.sh., 

vetëvlerësimet e ndjenjave dhe nivelet e energjisë). 

 

 

Metodat sasiore të kërkimit 

 

Metodat e 

hulumtimit 

Si të përdoren Shembuj 

Eksperiment Për të matur efektin e një 

ndryshoreje të pavarur në 

një variabël të varur, 

kontrolloni ose 

manipuloni atë. 

Për të testuar nëse një ndërhyrje mund të 

zvogëlojë zvarritjen tek studentët e kolegjit, ju u 

jepni grupeve me përmasa të barabarta ose një 

ndërhyrje zvarritëse ose një detyrë të 

krahasueshme. Ju krahasoni vetëvlerësimet e 

sjelljeve të zvarritjes midis grupeve pas 

ndërhyrjes. 

Anketa Bëni pyetje një grupi 

njerëzish personalisht, 

përmes telefonit ose në 

internet. 

Ju shpërndani pyetësorë me shkallë vlerësimi për 

studentët e universiteteve ndërkombëtare të vitit 

të parë për të hetuar përvojat e tyre të goditjes 

kulturore. 

Vëzhgim 

(sistematik). 

Identifikoni një sjellje 

ose dukuri me interes dhe 

monitoroni atë në 

mjedisin e saj natyror. 

Për të studiuar pjesëmarrjen në klasën e kolegjit, 

ju uleni në klasa për t'i vëzhguar ato, duke 

numëruar dhe regjistruar mbizotërimin e sjelljeve 

aktive dhe pasive nga studentë me prejardhje të 

ndryshme. 
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Hulumtimi 

sekondar 

Mblidhni të dhëna që 

janë mbledhur për 

qëllime të tjera, p.sh., 

sondazhe kombëtare ose 

të dhëna historike. 

Për të vlerësuar nëse qëndrimet ndaj ndryshimeve 

klimatike kanë ndryshuar që nga vitet 1980, ju 

mbledhni të dhëna përkatëse të pyetësorit nga 

studime gjatësore gjerësisht të disponueshme. 

 

Tabela 2 Metodat e hulumtimit sasior [16] 

Analiza sasiore e të dhënave 
 

Pasi të mblidhen të dhënat, mund t'ju duhet t'i përpunoni ato përpara se të analizohen. Për shembull, 

të dhënat e sondazhit dhe testimit mund të kenë nevojë të transformohen nga fjalë në numra. Pastaj, 

mund të përdorni analizën statistikore për t'iu përgjigjur pyetjeve tuaja kërkimore. 

Statistikat përshkruese do t'ju japin një përmbledhje të të dhënave tuaja dhe do të përfshijnë masat 

e mesatareve dhe ndryshueshmërisë. Ju gjithashtu mund të përdorni grafikët, grafikët e 

shpërndarjes dhe tabelat e frekuencave për të vizualizuar të dhënat tuaja dhe për të kontrolluar për 

çdo tendencë ose periferikë. 

Duke përdorur statistika konkluzionale, mund të bëni parashikime ose përgjithësime bazuar në të 

dhënat tuaja. Ju mund të testoni hipotezën tuaj ose të përdorni të dhënat tuaja të mostrës për të 

vlerësuar parametrin e popullsisë. 

 

Avantazhet e kërkimit sasior 
 

Hulumtimi sasior shpesh përdoret për të standardizuar mbledhjen e të dhënave dhe për të 

përgjithësuar gjetjet. 

Përparësitë e kësaj qasjeje përfshijnë: 

Replikimi 

Përsëritja e studimit është e mundur për shkak të protokolleve të standardizuara të mbledhjes së të 

dhënave dhe përkufizimeve të prekshme të koncepteve abstrakte. 
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Krahasimet e drejtpërdrejta të rezultateve 

Studimi mund të riprodhohet në mjedise të tjera kulturore, kohë ose me grupe të ndryshme 

pjesëmarrësish. Rezultatet mund të krahasohen statistikisht. 

Mostra të mëdha 

Të dhënat nga mostrat e mëdha mund të përpunohen dhe analizohen duke përdorur procedura të 

besueshme dhe të qëndrueshme përmes analizës sasiore të të dhënave. 

Testimi i hipotezave 

Përdorimi i procedurave të testimit të hipotezave të formalizuara dhe të vendosura do të thotë që 

ju duhet të konsideroni dhe raportoni me kujdes variablat e kërkimit, parashikimet, mbledhjen e të 

dhënave dhe metodat e testimit përpara se të arrini në një përfundim. 

Disavantazhet e hulumtimit sasior 
 

Pavarësisht përfitimeve të kërkimit sasior, ai ndonjëherë është i pamjaftueshëm në shpjegimin e 

temave komplekse kërkimore. Kufizimet e tij përfshijnë: 

Sipërfaqësia 

Përdorimi i përkufizimeve operacionale të sakta dhe kufizuese mund të përfaqësojë në mënyrë 

joadekuate koncepte komplekse. Për shembull, koncepti i humorit mund të përfaqësohet vetëm me 

një numër në kërkimin sasior, por shpjegohet me shtjellim në kërkimin cilësor. 

Fokus i ngushtë 

Variablat e paracaktuar dhe procedurat e matjes mund të nënkuptojnë që ju të injoroni vëzhgime 

të tjera përkatëse. 

Paragjykimi strukturor 

Pavarësisht procedurave të standardizuara, paragjykimet strukturore ende mund të ndikojnë në 

kërkimin sasior. Mungesa e të dhënave, matjet e pasakta ose metodat e papërshtatshme të 

kampionimit janë paragjykime që mund të çojnë në përfundime të gabuara. 

Mungesa e kontekstit 
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Hulumtimi sasior shpesh përdor mjedise të panatyrshme si laboratorët ose nuk merr parasysh 

kontekstet historike dhe kulturore që mund të ndikojnë në mbledhjen e të dhënave dhe rezultatet. 

Bazuar te (Lynn C. Hart dhe Stephanie Z. Smith dhe Susan L. Sëars) për egzaminimin e metodave 

te hulumtimit në matematikë për edukim përgjatë viteve (1995-2005) thuhet se nga 710 artikuj 

kërkimor në arsimin matematikor botuar në gjashtë revista të njohura arsimore gjatë periudhës 

1995-2005 konstaton se 50% nga studimet përdorën vetëm metoda cilësore, 21% përdorën vetëm 

metoda sasiore dhe 29% metoda të përziera cilësore dhe sasiore në mënyra të ndryshme. Edhe pse 

numri i artikujtve të metodave të përziera tregojnë disa variacione nga viti në vit dhe nga revista 

në revistë, nuk ka tendencë të dallueshme gjatë kësaj periudhe kohore për koleksionin e revistave 

të studiuara.  

Çështjet të eksploruara përfshijnë përcaktimin e kategorive të kërkimit dhe më pas kategorizimin 

e studimeve, balancën dhe mbizotërimi ndërmjet vargjeve sasiore dhe cilësore, dhe integrimi me 

konkluzionet. 

Nga grupi i 710 kërkimeve të artikujve të botuar  në arsimin matematikor nga viti 1995 deri në 

vitin 2005, në gjashtë revista të njohura në gjuhën angleze, (Lynn C. Hart dhe Stephanie Z. Smith 

dhe Susan L. Swars) zbuluan se 92 studime ose 13% evidentuan përdorimin e një qasjeje të 

metodave të përziera duke kombinuar metodat cilësore me statistikat konkluzive, 115 studime ose 

16% metoda të kombinuara cilësore me statistika përshkruese, 352 studime ose 50% përdorën 

vetëm metoda cilësore dhe 151 studime ose 21% përdorën vetëm metoda sasiore. 

Tabela 2 raporton frekuencat dhe përqindjet sipas gazetës. Shumat dhe përqindjet për revistat e 

përgjithshme bazohen vetëm në ato artikuj të kategorizuar si arsim matematikor artikuj kërkimor. 

Për shembull, në ESJ ne identifikuam 224 studime kërkimore. Megjithatë, vetëm 37 prej atyre 

studimeve kanë të bëjnë me arsimin matematikor, dhe 21 prej tyre (56%) janë përdorur metoda të 

përziera.  

Kishte disa ndryshime midis revistave që kemi ekzaminuar në përqindjen e metodave të përziera 

të studimeve të publikuara gjatë periudhës. ESJ, ESRQ dhe JRME publikuan përqindje të mëdha 

të studimeve me metoda të përziera në arsimin matematikor (56%, 50% dhe 36%, respektivisht) e 

ndjekur nga JMTE, ESM dhe AERJ (28%, 24% dhe 16%, respektivisht). 
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JMTE dhe ESM demonstruan një prirje për studime vetëm cilësore, ndërsa AERJ peshonte shumë 

vetëm nga ana sasiore. JRME publikoi numrin më të madh të studime të metodave të përziera duke 

kombinuar metodat cilësore me statistikat konkluzive në arsimin e matematikës gjatë kësaj 

periudhe. ESM publikoi numrin më të madh të metodave të përziera studime që ndërthurin metodat 

cilësore me statistikat përshkruese. 

Figura poshtë tregon shpërndarjen e përqindjes sipas vitit për katër kategoritë tona. Së paku analiza 

e regresionit katror tregon pjerrësinë e linjës së trendit të përshtatjes më të mirë për përqindjen. 

 

Tabela 3 Frekuenca dhe përqindja sipas gazetës  
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Fig. 30 Shpërndarja dhe përqindja sipas viteve 

 

Mostra 

Trekëndëshi i Paskalit zhvillohet në Shkollën e Mesme të Mjekësisë “Rezonanca”, përkatësisht në 

klasën e dhjetë prandaj përzgjedhja e pjesmarrësve ka qenë e qëllimshme. Nga tetë klasë të dhjeta 

të drejtimeve mjekësore në Prishtinë është përzgjedhur në mënyrë të rastësishme një klasë. Kështu 

që mostra e këtij hulumtimi përbëhet nga 25 nxënës të Shkollës së mesme të mjekësisë 

“Rezonanca” në Prishtinë të cilët nuk kanë njohuri për Trekëndëshin e Paskalit dhe poashtu as për 

formulën e Binomit e pjesën e kombinacioneve e as per probabilitet. 

Metodat për mbledhjen e të dhënave 

Metodat e mbledhjes së të dhënave të këtij hulumtimi do të jenë dy teste në formë të shkruar ku 

nxënësit do të nënshtrohen testit të parë dhe poashtu edhe testit të dytë.   

Fillimisht nxënësve në një orë mësimore do t’u tregohet që nxënësit e klasës së përzgjedhur në 

mënyrë të rastësishme do t’u nënshtrohen një testi dhe pastaj prap edhe një testi të dytë pasi që do 

t’u spjegohet  formula e binomit, kombinatorika dhe trekëndëshi i Paskalit si dhe probabiliteti. Në 

këtë klasë të përzgjedhur do t’i nënshtrohen testit i cili është i përberë me detyra të cilat mund të 
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zgjidhen me ndihmën e trekëndëshit të Paskalit por meqë nxënësit nuk kanë njohuri njëherë për 

këtë trekëndësh, detyrat janë të formuluara në atë mënyrë që përpos me trekëndësh mund të kenë 

ide të tjera për t’i zgjidhur pra nuk do të jenë detyra që nxënësit mos të kenë fare ide për t’i zgjidhur. 

Për realizimin e këtij testi, nxënësit kishin kohë 40-50 minuta për ta plotësuar. Nxënësit kanë 

punuar mirë dhe përgjatë plotësimit të testit janë vëzhguar nga mësimdhënësi dhe poashtu i’u është 

dhënë udhëzime për ndonjë gjë të paqartë. 

Në orët në vazhdim pas mbajtjes së testit, nxënësit fillojnë të informohen fillimisht për kapitullin 

e kombinatorikës, e pastaj formulën e binomit dhe në fund për trekëndëshin e Paskalit dhe 

probabilitetin.  

Pas spjegimit  të këtyre njësive që përafersisht kanë kaluar katër javë për ti spjeguar dhe poashtu 

që nxënësit ti kenë plotësisht të qarta këto koncepte atëhërë prap të njejtit nxënës pastaj do ti 

nënshtrohen testit të dytë në të cilin do të jenë detyra të ngjajshme me detyrat e testit të parë por 

jo të njejta. Testi i dytë prap do të zgjasë 40-50 min. 

 

Mënyra e formulimit të testit 
 

Ideja e këtij hulumtimi është që me anë të këtyre dy testeve jo domosdoshmërisht të caktohen nota 

për nxënësit por, të shihet ndikimi i spjegimit të mësimdhënësit në zgjidhjen e detyrave të testit 

kundrejtë zgjidhjes së detyrave pa pasur njohuri për këto njësi dhe poashtu për trekëndëshin e 

Paskalit.  

Testi i parë dhe poashtu edhe testi i dytë janë formuluar në atë mënyrë që testi përmban gjithsej 5 

pyetje ku dy pyetjet e para kanë të bëjnë me zgjerimin  dhe poashtu caktimin e koeficientëve të 

detyrës së dhënë ku zgjerimi dhe koeficientet lehtësisht caktohen me anë të trekëndëshit të Paskalit. 

Ndërsa dy pyetjet e fundit kanë të bëjnë me kombinime pra me kombinacionet të cilat poashtu 

mund të zgjidhen me trekëndësh të Paskalit dhe detyra e fundit do të jetë me probabilitet.  

Detyrat e parashtruara në test pra normalisht janë detyra që nxënësit edhe me njohuri të 

përgjithshme mund ti zgjidhin por sigurisht pas spjegimit të trekëndëshit të Paskalit zgjidhja e 

këtyre detyrave bëhet edhe më e lehtë dhe më e qartë.  
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Mënyra e vlerësimit të detyrave do të bëhet në këtë formë: nxënësit të cilët nuk e kanë të saktë 

zgjidhjen do të marrin zëro pikë, nëse zgjidhja do të jetë pjesërisht e saktë do të marrin një pikë 

dhe nëse zgjidhja do të jetë e saktë do të marrin dy pikë.  

Këto të dhëna  së pari do të vendosen në Excel por do të analizohen me SPSS ku në kolonën e parë 

do të futen rezultatet për testin e parë, në kolonën e dytë rezultatet për testin e dytë dhe me anë të 

t-test do të shohim se a ka pas ndikim në zgjidhjen e detyrave spjegimi i trekëndëshit të Paskalit.  

Pytetjet e hulumtimit janë: 

 

1. Shqyrtimi dhe analizimi i zgjidhjeve të detyrave në lidhje me trekëndëshin e Paskalit duke 

mos pasur njohuri nxënësit për këtë trekëndësh. 

2. Shqyrtimi i zgjidhjeve dhe analizimi i zgjidhjeve të detyrave në lidhje me trekëndëshin e 

Paskalit pas fitimit të njohurive të trekëndëshit të Paskalit. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



76 
 

3. ANALIZA DHE INTERPRETIMI I REZULTATEVE 
 

Përmes rezultateve që janë paraqitur në tabelat e mëposhtme si dhe analizimit të detajuar të tyre 

do t’i japim përgjigje pyetjeve të hulumtimit. 

Nxënësit janë vlerësuar me dy pikë nëse zgjidhja ka qenë plotësisht e saktë, me një pikë nëse 

zgjidhja ka qenë jo tërësisht e saktë dhe me zero pikë nëse zgjidhja ka qenë e gabuar ose ska qenë 

e zgjidhur fare.  

Më poshtë do t’i paraqes disa detyra të disa nxënëse të cilët kanë zgjidhur detyrën saktë, të atyre 

që zgjidhja ka qenë jo e plotë dhe të atyre që zgjidhja ka qenë e gabuar. 

Paraqitja e disa detyrave të zgjidhura nga testi i parë 

 

Zgjidhja e saktë e nxënësit: 
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Detyra e mësipërme ka të bëjë me nxënësin i cili ka zgjidhur saktë detyrën me njohuritë që ka deri 

para se të spjegohej trekëndëshi i Paskalit dhe ka marrë dy pikë. Kryesisht zgjidhja e detyrës nuk 

ka ndonjë gabim dhe vlerësohet si e plotë. 

 

Zgjidhje tjetër nga nxënësit porn ë këtë rast zgjidhje jo të sakta dhe pjesërisht të sakta janë të 

paraqitura më poshtë: 

 

Zbërthimi nga nxënësi ka filluar saktë, por pastaj zbërthimi i katrorit të binomit ka qenë i gabuar 

dhe konsiderohet si përgjigje e pasaktë.  

 

 

Një tjetër zgjidhje poashtu e pasaktë e detyrës së parë është paraqitur mësipër. Po vërehet që ka 

prej atyre nxënësve që nëse i shumëzojnë kllapat i shumëzojnë vetëm dy shprehjet e para dhe të 

dytat. Pra edhe në rastin e mësipërm nxënësi ka bërë këtë gabim e që pastaj normalisht që edhe 

zgjidhja e kësaj detyre do të jetë e pasaktë.  

Ndërsa më poshtë është paraqitur zgjidhja e detyrës së dytë nga nxënësi ashtu që zgjidhja ka qenë 

jo e plotë dhe është treguar zgjidhja e saktë e kësaj detyre nga ana ime.  

 

Më poshtë tregohet se si është zgjidhur detyra nga nxënësi: 
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Kjo detyrë është pjesërisht e saktë. Mënyra e fillimit të zgjidhjes së detyrës është e saktë deri tek 

zbërthimi i katrorit të binomit. Poashtu edhe tek pjesa e shumëzimit të kllapave, por pastaj nxënësi 

nuk e ka vazhduar. Si duket nuk ka ditur të vazhdoj pastaj pjesën e mbetur të shumëzimit. 

Një tjetër zgjidhje e kësaj detyre por në këtë rast zgjidhje e pasaktë:  

 

Zgjidhja e detyrës ka filluar saktë por pastaj nxënësi nuk ka vazhduar zgjidhjen e kësaj detyre. 

Ndërsa zgjidhja saktë e detyrës për gjetjen e koeficientit pranë 𝑥3𝑦2 është: 

 

 

 

Koeficienti pranë 𝑥3𝑦2 është 80. 
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Mëposhtë janë paraqitur poashtu disa zgjidhje të detyrës së tretë e që kryesisht kanë qenë zgjidhje 

të pasakta 

 

Më poshtë është treguar zgjidhja e pasaktë e nxënësit: 

 

Mënyra e formulimit për t’u përgjigjur pra se si i ka ndarë numrat dhe figurat e paraqitjes së 

monedhës janë në rregull, mirpo nxënësi i ka dhënë vetëm tri raste të mundshme, por kombinimet 

nuk kanë qenë të sakta sepse nëse monedha hudhet tri herë atëherë nuk janë vetëm dy kombinime 

të mundshme por janë tri. Mund të ndodhë që nxënësi nuk e ka lexuar detyrën me vëmendje ose 

mund të ndodhë që njohuritë për zgjidhjen e detyrave të këtij lloji ose sensi për zgjidhjen e llojeve 

të këtyre detyrave është i pamjaftjueshëm.  

Një tjetër zgjidhje e pasaktë e kësaj detyre është paraqitur mëposhtë: 

 

Nxënësi ka paraqitur vetëm katër kombinime.  

 

Ndërsa një zgjidhje e saktë nga një nxënës është paraqitur mëposhtë: 
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Ndërsa zgjidhja e saktë për t’i gjetur këto kombinime është: 

 

        

        

         

         

Pra gjithsej tetë kombinime të ndryshme. 

Këto ishin disa nga detyrat e zgjidhura nga nxënësit në testin e parë. Ndërsa pas spjegimit të njësive 

po i paraqes disa foto të nxënësve që i kanë zgjidhur pastaj detyrat me trekëndësh të Pasakalit. 

Detyrat kanë qenë pothuajse të njejta por që kanë dalluar në pjesën e numrave ose në formulim të 

detyrave. 

Paraqitja e disa detyrave të zgjidhura nga testi i dytë 
 

Të paraqitura më poshtë janë disa detyra të zgjidhura nga testi i dytë pas spjegimit të trekëndëshit 

të Paskalit: 

 

Zgjidhja: 
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Nxënësi ka zgjidhje të plotë të detyrës duke përdorur trekëndëshin e Paskalit poashtu dhe ka 

caktuar koeficientin pranë 𝑥3𝑦 . Pra bazuar tek koeficientat e trekëndëshit është zgjeruar detyra e 

dhënë në testin e dytë. Nxënësi në fjalë poashtu ka zgjidhur saktë edhe detyrën e parë tek testi i 

parë.  

 

Zgjidhje tjetër e saktë e nxënësit në testin e dytë por që nuk është përcaktuar koeficienti pranë 𝑥3𝑦, 

prandaj zgjidhja është marrë si pjesërisht e saktë. 

 

Një tjetër zgjidhje plotësisht e saktë është treguar më poshtë e detyrës së dytë.  

 

Ndërsa në fund po paraqes një zgjidhje të nxënësit që ka zgjidhur detyrën e dytë jo me trekëndësh 

të Paskalit por sikur zgjidhjet në testin e parë. Por zgjidhja e detyrës nuk ka qenë e saktë. 
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Më poshtë është paraqitur një databazë me të dhënat e nxënësve për pikët në testin dhe pikët në 

testin e dytë. 

Nr. I 
nxenesve Test i pare  Test i dyte 

Nx.1 4 7 

Nx.2 6 8 

Nx.3 2 5 

Nx.4 8 10 

Nx.5 4 8 

Nx.6 6 6 

Nx.7 5 9 

Nx.8 4 7 

Nx.9 1 3 

Nx.10 4 4 

Nx.11 10 10 

Nx.12 5 4 

Nx.13 6 10 

Nx.14 7 7 

Nx.15 7 9 

Nx.16 3 5 

Nx.17 5 8 

Nx.18 3 8 

Nx.19 4 8 

Nx.20 5 9 

Nx.21 8 10 

Nx.22 7 8 

Nx.23 4 8 

Nx.24 5 9 

Nx.25 6 10 

 

Tabela 4 Rezultatet e nxënësve në testin e parë dhe të dytë 
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Për testin e parë në bazë të zgjidhjeve të detyrave dhe analizimit të tyre, nxënësit kanë arritur që 

prej gjithsej 125 pytje, 46 përgjigje ishin të sakta, 37 ishin përgjigje pjesërisht të sakta, 32 ishin 

përgjigje të gabuara dhe 10 detyra nuk ishin zgjidhur fare. Tabela është paraqitur mëposhtë: 

 

Pergjigje te sakta Pergjigje pjeserisht te sakta  Pergjigje te gabuar 
Pa 
pergjigje 

1 2 1 1 

2 2 1 0 

0 2 1 2 

3 2 0 0 

1 2 2 0 

2 2 0 1 

1 3 1 0 

1 2 2 0 

0 1 2 2 

2 0 3 0 

5 0 0 0 

2 1 1 1 

2 2 1 0 

3 1 1 0 

2 3 0 0 

1 1 2 1 

2 1 2 0 

1 1 3 0 

2 0 3 0 

1 3 1 0 

3 2 0 0 

3 1 1 0 

2 0 2 1 

1 3 1 0 

3 0 1 1 

  

Tabela 5 Paraqitja e zgjidhjeve të detyrave në testin e parë 
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Ndërsa nga testi i dytë janë marrë këto të dhëna: nga 125 pytje gjithsej, 77 përgjigje ishin të sakta, 

35 përgjigje ishin pjesërisht të sakta, 9 përgjigje të gabuara dhe 4 nuk ishin përgjigjur fare. 

Mëposhtë është paraqitur tabela me të dhënat për testin e dytë: 

 

Pergjigje te sakta Pergjigje pjeserisht te sakta  Pergjigje te gabuar 
Pa 
pergjigje 

3 1 1 0 

3 2 0 0 

2 1 1 1 

5 0 0 0 

3 2 0 0 

2 1 1 1 

4 1 0 0 

2 3 0 0 

0 3 2 0 

1 2 1 1 

5 0 0 0 

1 2 2 0 

5 0 0 0 

3 1 0 1 

4 1 0 0 

1 3 1 0 

3 2 0 0 

3 2 0 0 

3 2 0 0 

4 1 0 0 

5 0 0 0 

3 2 0 0 

3 2 0 0 

4 1 0 0 

5 0 0 0 

  

Tabela 6 Paraqitja e zgjidhjeve të detyrave në testin e dytë 

 

 

Duke i parë këto dy tabela pa i analizuar ende të dhënat shohim që numri i përgjigjeve të sakta në 

testin e dytë është dyfishuar ndërsa përgjigjet pjesërisht të sakta kishte më shumë në testin e parë 

që tregon që nga spjegimi i këtyre njësive nxënësit kanë arritur që të përmirsohen në zgjidhjen e 
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detyrave me trekëndëshin e paskalit duke bërë që shumica e detyrave që ishin në testin e parë 

përgjigje pjesërisht të sakta, të kalonin tek përgjigje të sakta në pjesën e dytë.  

 

Intepretimi i të dhënave statistikore për testin e parë dhe të dytë 
 

Tabela me të dhëna për testin e parë dhe të dytë është dhënë më sipër, pra rezultatet e nxënësve 

janë të paraqitura në tabelë. Për të analizuar të dhënat statistikore për tabëlën me të dhënat e testit 

të parë dhe të dytë është përdorur programi SPSS dhe me këtë program me anë të krahasimit të 

mesatareve (compare means) konkretisht Independent Samples T-Test janë marrë këto rezultate: 

 

Grepet janë përcaktuar nga rezultatet e testit të parë dhe të dytë nga 25 rezultate për secilin grup. 

Mesatarja në grupin e paë është 5.1600 ndërsa mesatarja në grupin e dytë është  7.6000, poashtu 

është paraqitur edhe devijimi standard dhe gabimet standart të mesatareve. Ndërsa në tabelën e 

dytë është e rëndësishme të shihet signifikanta e që njëkohësisht paraqet vlerën e p-së. Në rastin 

tonë signifikanta është 0.000103  e cila është me e vogël se 𝑝 < 0.05 që do të thotë se dallimi 

ndërmejt rezultateve të testit të parë dhe të dytë është mjaftë i madh dhe kështu përfundojmë që 

ndikimi në pjesën e spjegimit të mësimdhënësit konkretisht të trekëndëshit të Paskalit ka rezultuar 

në përmirësim dhe ngritje të rezultateve pas spjegimit të trekëndëshit të Paskalit. 
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DISKUTIMI 
 

Qëllimi i këtij hulumtimi ishte të analizoj rëndësinë e spjegimit të trekëndëshit të Paskalit në 

zgjidhjen e detyrave të ndryshme në matematikë sic janë detyrat me formulën  e  Binomit, me 

kombinacione dhe probabilitet. 

Rezultatet e këtij hulumtimi u analizuan duke u bazuar në testet e nxënësve dhe në rezultatet e 

arritura në teste. Poashtu u analizuan edhe zgjidhjet e nxënësve, që disa prej zgjidhjeve ishin të 

sakta, disa jo të plota por dhe zgjidhje të pasakta ose të zbrazta.  

Ҫka është me rëndësi në këtë punim, bazuar edhe tek rezultatet e testit sigurisht spjegimi i 

trekëndëshit të Paskalit ka ndikuar në zgjidhjen me të lehtë dhe më të shpejtë të detyrave duke 

ardhë në përfundim edhe në rezultate më të mira në testin e dytë. Ka pasur prej tyre që edhe pse 

i’u është spjeguar trekëndëshi i Paskalit, zgjidhjet e detyrave i kanë bërë me metodën që i kanë 

zgjidhur detyrat në testin e parë.  

Gjithashtu ka pasur të atillë që sikur në testin e parë e poashtu edhe në të dytin kanë treguar 

rezultat maksimal. Por kryesisht një përqindje e madhe tregojnë që rezultatet në testin e dytë 

kanë qenë shumë të mira krahasuar me atë të parin gjë që rezulton edhe në vërtetimin qëllimit të 

hulumtimit mbi efikasitetin e zgjidhjes së detyrave me anë të trekëndëshit të Paskalit.  
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