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Hyrja 

 

Numri është një ndër konceptet themelore në matematikë. Numri nuk përkufizohet, mirëpo 

studiohen veprimet me numra, vetitë e veprimeve me numra. Në këtë punim do të paraqesim 

përkufizimet, veprimet me të gjitha bashkësitë numerike duke filluar nga bashkësia e numrave 

natyrorë e cila ka lindur nga nevoja e numrimit të elementeve të bashkësive të ndryshme. Do të 

paraqesim ilustrime të ndryshme duke shpjeguar më qartë bashkësitë numerike dhe veprimet me 

to. 

Funksionet janë një kapitull i rëndësishëm në lëndën e Matematikës ku nxënësit përveç llogaritjes 

kanë mundësi që t’i paraqesin edhe grafikisht ato funksione. Dimë që në një relacion çdo element 

i bashkësisë së fillimit çiftohet me një, disa ose asnjë element të bashkësisë së mbarimit.  

Mund të marrin edhe disa shembuj me jetën reale sa i përket kuptimit të funskioneve duke thënë 

që çdo nxënësi i caktojmë klasën, secilit mall i caktojmë çmimin, të gjithë faqeve të një libri numrin 

etj. 

Në këtë punim do të mundohemi të bëjmë hulumtim me nxënës për të parë se sa ndikojnë ilustrimet 

praktike dhe aktivitetet në klasë për kuptimin e bashkësive numerike dhe funksionet e tyre. Do të 

bëjmë gjithashtu edhe analizën e rezultateve të nxënësve gjatë një periudhe mësimore ku do të 

përdorim edhe programin Excel për paraqitjen e të dhënave. 
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1. Bashkësitë numerike 

1.1. Bashkësia e numrave natyrorë 

 

 
Ndër matematikanët të cilët kanë punuar në përkufizimin e numrave natyrorë është 

G.Peano (1858-1931) i cili më 1899 aksiomatizoi aritmetikën e numrave real. Peano përfshiu edhe 

zeron në numra natyorë. 

Bashkësia e numrave natyral quhet bashkësia e simboleve 

{ },...1,,...,3,2,1 += nnN  

në të cilën janë përcaktuar relacionet “paraardhës” dhe “pasardhës” që plotëson këto aksioma: 

Aksioma 1: Numri natyror 1 nuk ka paraardhës. 

Aksioma 2: Për secilin numër natyror, ekziston vetëm një pasardhës që është për 1 më i madh. 

Aksioma 3: Secili numër natyror ka paraardhësin e vetëm për një më të vogël. 

Aksioma e induksionit 4: Cilado bashkësi e numrave që ka këto veti përmban të gjithë numrat 

natyrorë. 

Aksioma 2 vërteton se bashkësia e numrave natyrorë nuk e ka numrin më të madh, sepse NnÍ"  

ekziston pasardhësi i tij, numri nn >+1 . Pra bashkësia e numrave natyrorë është e pakufizuar. 

Aksiomat 2 dhe 3 vërtetojnë se në bashkësinë e numrave natyrorë është përkufizuar relacioni i 

renditjes “ < “ dhe se bashkësia e numrave natyrorë { },...,...,3,2,1 nN=  në lidhje me këtë relacion 

është bashkësi e renditur (sipas madhësisë). Kjo do të thotë se për çfarëdo dy numrash natyrorë m 

dhe n  vlen nm<  ose mn< . Thuhet ndryshe se numrat mdhe n  janë të krahasueshëm. Bashkësia 

e numrave natyrorë është bashkësi e numrueshme. 

Vetitë e veprimit të mbledhjes (+) në bashkësinë e numrave natyrorë 

1. Mbylltësia: NbaNba Í+ÝÍ" )(,  p.sh. NÍ=+ 17152  

2. Vetia komutative: abbaNba +=+ÝÍ" ,  p.sh. 10103773 =Ý+=+  

3. Vetia asociative: cbacbaNcba ++=++ÝÍ" )()(,,  p.sh. 

2525151023215)82()158(2 =Ý+=+Ý++=++  

4. Elementi njësi: ))(( NaNe Í"Í$  me vetinë: aaeea =+=+  p.sh. 55005 =+=+  

Vetitë e veprimit të shumëzimit )(Önë bashkësinë e numrave natyrorë dhe lidhja në mes 

veprimeve )(+ dhe )(Ö:  

1. Mbylltësia: NbaNba ÍÖÍ" ),(  p.sh. NÍ=Ö 30152  

2. Vetia komutative: abbaNba Ö=ÖÍ" ),(  p.sh. 21213773 =ÝÖ=Ö  

3. Vetia asociative: )())(,,( cbacbaNcba ÖÖ=ÖÖÍ"  p.sh. 

2402401516120215)82()158(2 =ÝÖ=ÖÝÖÖ=ÖÖ  

4. Elementi njësi: ))(( NaNe Í"Í$  e tillë që aaeea =Ö=Ö  p.sh. elementi njësi lidhur me 

veprimin )(Ö është zero (1)  a cabacbaNcba Ö+Ö=+ÖÍ" )(),,(  

5. Shumëzimi me zero: {} 000))(00( =Ö=ÖÍ"ÇÍ$ aaNaN  p.sh. 0160016 =Ö=Ö  
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6. Vetia distributive e shumëzimit ndaj mbledhjes: ( , , ) ( )a b c N a b c a b a c" Í Ö + = Ö + Ö  

p.sh. 51361512353)125(3 =+=Ö+Ö=+Ö  

7. Vetia distributive e shumëzimit ndaj zbritjes: ( , , ) ( )a b c N a b c a b a c" Í Ö - = Ö - Ö p.sh. 

21153653123)512(3 =-=Ö-Ö=-Ö  

Nga fakti se Nba Í" ,  është Nba Í+ . Po nëse është ba=  atëherë shënojmë 

aaaa 2)11( =+=+  (vetia distributive e shumëzimit ndaj mbledhjes). Ngjajshëm 

aaaaaaaaaa 3)12(2)( =+=+=++=++ . Dhe duke vazhduar kështu marrim 

naaaa =+++ ... . Numri na quhet shumëfish i numrit a . Numri natyror n  quhet koeficient i 

numrit a  dhe tregon se sa herë numri a  paraqitet si mbledhës në shumë. 

Nga fakti se Nba Í" ,  është Nba ÍÖ . Po nëse është ba=  atëherë shënojmë 211 aaaa ==Ö + , 

ngjajshëm 3122)( aaaaaaaaaa ==Ö=ÖÖ=ÖÖ + . Dhe duke vazhduar kështu marrim 

naaaa =ÖÖÖ ... . Shprehja na  quhet fuqi e numrit a . Numri a  quhet baza ndërsa n  quhet 

eksponenti. Sikur shihet, numri natyror n  tregon se sa herë numri a  paraqitet si faktor në prodhim. 

Veprimi i zbritjes nuk është gjithëherë veprim i mbyllur në bashkësinë e numrave natyrorë. 

Nba Í" ,  është Nba Í-  vetëm nëse ba> . Poashtu veprimi i pjesëtimit nuk është gjithëherë 

veprim i mbyllur në bashkësinë e numrave natyral. Pra: Nba Í" , , është N
b

a
Í , vetëm nëse a  

është shumëfish i numrit b . Pra, herësi N
b

a
q Í=  atëherë kur a  është shumëfish i b , d.m.th. kur 

ekziston NmÍ  i tillë që mba= . 

Tabela në vijim jep rregullat kryesore që vlejnë për veprimin e pjesëtimit në bashkësinë N . 

1. Le të jenë Nba Í, . Nëse cba =Ö  atëherë 0, ¸= b
b

c
a . 

P.sh. NÍ=4
5

20
                                       

2. Nëse: ,a N+Í  rrjedh 1
a

a
=  dhe a

a
=

1
 

P.sh. ,1
7

7
=  7

1

7
= . 

3. Nëse: rrjedh
0

, 0a N
a

+Í =  

P.sh. 0
12

0
=  

4. Nëse: rrje h
0

d
a

a N+Í  nuk paraqet numër të fundëm 

P.sh. 
7

0
 nuk është vlerë e caktuar. (Zejnullahu, Gjergji, Vula, & Bilalli, 2004) 
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Shembulli 1: Të njëhsohet vlera e shprehjes: 

15102352)2:4(3 =++=Ö++  
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 Në vazhdim do të paraqes disa fotografi ku tregojnë aktivitetet e punuara me nxënësit në lidhje 

me veprimet me numra natyrorë. 

Ilustrimi në vazhdim tregon veprimin e mbledhjes me numra natyrorë, një shembull e kanë të 

gatshëm e tjerat i gjejnë nxënësit duke kryer llogaritjet. Gjatë veprimit duhet të fitojnë shumën e 

numrit 500. 

 

Fig. 1.1. (Veprimet e mbledhjes me numra natyrorë) 
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Fig. 1.2. (Veprimet e shumëzimit me numra natyrorë) 
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Fig. 1.3. (Veprimet e shumëzimit me numra natyrorë) 

Dy fotografitë 1.2 dhe 1.3 janë ilustrimet e punuara me nxënësit, aktivitet i cili kishte të bëjë me 

shumëzimin e numrave natyrorë. Gjatë aktivitetit nxënësit e marrin shprehin që të kryejnë 

shumëzimin e numrave edhe përmendësh por edhe duke kryer llogaritjet në fletore shpejt dhe 

saktë.  
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1.1.1.  Plotëpjestueshmëria e numrave natyrorë 

 

Plotëpjestueshmëria me numrin 1 

Çdo numër natyror, përveç numrit zero, është i plotëpjestueshëm me numrin 1. 

Plotëpjestueshmëria me numrin 2 

Numri natyror çift është i plotëpjestueshëm me numrin 2 (numrat çift shifrën e fundit e kanë 0,2,4,6 

ose 8). 

Plotpjestueshmëria me numrin 3 

Numri natyror është i plotëpjestueshëm me tre nëse shuma e shifrave të tij është i plotëpjestueshëm 

me 3. 

Plotëpjestueshmëria me numrin 4 

Numri natyror është i plotëpjestueshëm me 4 nëse numri i përbërë nga dy shifrat e fundit është i 

plotëpjestueshëm me 4. 

Plotëpjestueshmëria me numrin 5 

Numri natyror është i plotëpjestueshëm me 5, nëse shifra e fundit është 0 ose 5. 

Plotëpjestueshmëria me numrin 6 

Numri natyror është i plotëpjestueshëm me 6, nëse ai numër plotëpjestohet me 2 dhe me 3. 

Plotëpjestueshmëria me numrin 7 

Numri natyror është i plotëpjestueshëm me 7, nëse ndryshimi i pjesës së mbetur të numrit, pasi t’i 

kemi hequr shifrën e fundit, me dyfishin e shifrës së fundit plotëpjestohet me 7. 

Plotëpjestueshmëria me numrin 8 

Numri natyror është i plotëpjestueshëm me 8, nëse numri i formuar nga tre shifrat e fundit të tij 

është i plotëpjestueshëm me 8. 

Plotëpjestueshmëria me numrin 9 

Numri natyror është i plotëpjestueshëm me 9, nëse shuma e shifrave të tij është e plotëpjestueshme 

me 9. 

Plotëpjestueshmëria me numrin 10 

Numri natyror  është i plotëpjestueshëm me 10, nëse shifra e fundit e tij është 0. 
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Aktiviteti i radhës me nxënës është një labirint, ku për të gjetur rrugën që kërkohet, secili nxënës 

duhet të gjejë dhe të ngjyrosë numrat që plotëpjestohen me 4. Detyra përmban vetëm numra të 

plotëpjestueshëm me 4, ngaqë për nxënësit zakonisht është pak më e vështirë të zbatohet kjo rregull 

në krahasim me tri rregullat e tjera (2, 5 dhe 10). 

 

 
Fig. 1.4. (Plotëpjestueshmëria e numrave natyrorë) 
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Aktiviteti i radhës u organizua në formë të lojës ku nxënësit përveç që mësuan njëkohësisht edhe 

u argëtuan shumë. Në tabelë vendoset një fletë e formatit A2. Në të janë të shënuar 32 numra të 

lidhur njëri pas tjetrit. Njëri nga nxënësit e hedh zarin aq sa i bie numri, numërohet nga numri i 

parë në fletë. Njësoj vepron edhe i dyti. Nxënësi i tretë mban shënime në tabelë për numrat që 

fitohen gjatë numërimit. Kur bëhet hedhja e dytë vëmendja bie te numri që fitohet gjatë hedhjes së 

zarit. Zari ka 6 numra, prandaj numri që bie, nëse e plotëpjeston numrin paraprak në fletën me 32 

numra atëherë vazhdon numërimi edhe për aq sa fitohet numri gjatë hedhjes së zarit. Nëse numri 

që fitohet nuk e plotëpjeston, atëherë lojën e vazhdon nxënësi i dytë. Gjatë numërimit nxënësit do 

të përballen me numra që plotëpjestohen me 1, 2, 3, 4 ,5 dhe 6. Vlen të theksohet që atmosfera 

gjatë lojës bëhet gjithmonë më interesante kur gjatë numërimit fitohet numri 11 dhe 13. Pasi këta 

janë numra të thjeshtë, atëherë numri nga zari që i plotëpjeston ishte vetëm numri 1, domethënë 

zari duhej të hedhej shumë herë për të pasur fat që të bie numri 1 (ai i cili plotëpjeston këta numra). 

Nxënësi që ka fatin i pari të vie te fundi i numrave ai edhe shpallet fitues.   

 

 
Fig. 1.5. (Plotëpjestueshmëria e numrave natyrorë) 
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1.1.2.  Numrat e thjeshtë dhe të përbërë 

 

Çdo numër natyror mund të shkruhet si prodhim i dy apo më shumë numrave, p.sh.: ,122 Ö=  

,133 Ö=  144 Ö= , 224 Ö= . 

Përkufizim 1.1.1. Numër i thjeshtë quhet numri natyror i cili ka vetëm dy pjesëtues të ndryshëm: 

vetveten dhe numrin 1. Të gjithë numrat tjerë natyrorë, përveç numrit 1 quhen numra të përbërë. 

Rregulla e Eratostenit për caktimin e numrave të thjeshtë 

Shënojmë numrat natyrorë: 1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11,12,… 

E fshijmë numrin 1 sepse 1 nuk është numër i thjeshtë. 

I. Rrethojmë numrin 2, dhe fshijmë shumëfishat e numrit 2 

II.  Rrethojmë numrin 3, dhe fshijmë shumëfishat e numrit 3, të cilët nuk janë fshirë 

III.  Rrethojmë numrin 5, dhe fshijmë shumëfishat e 5; 

Në këtë mënyrë vazhdojmë rregullën deri sa të gjithë numrat t’i rrethojmë ndërsa shumëfishat e të 

rrethuarve t’i kemi fshirë. Numrat e rrethuar janë numrat e thjeshtë. 

 

1.1.3. Pjesëtuesi më i madh i përbashkët dhe shumëfishi më i vogël i përbashkët 

 

Përkufizimi 1.1.2. Pjesëtues më të madh të përbashkët (PMP) për dy apo më tepër numra natyrorë, 

quhet numri më i madh natyror i cili secilin nga numrat e dhënë e pjesëton pa mbetje. 

Përkufizimi 1.1.3. Shumëfishi më i vogël i përbashkët (SHVP) për dy apo më tepër numra 

natyrorë, quhet numri më i vogël natyror i cili pjesëtohet pa mbetje nga numrat e dhënë. 

Shumëfishi më i vogël i përbashkët (SHVP) i dy numrave llogaritet si vijon: 

a) Numrat e dhënë i zbërthejmë në faktor të thjeshtë 

b) Nga faktorët e thjeshtë ndërtojmë prodhimin më të vogël i cili pjesëtohet pa mbetje nga dy 

numrat e dhënë. 
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Fig 1.6.  (PMP dhe SHVP) 

 

1.2. Bashkësia e numrave të plotë 

 
Nga njohuritë paraprake dimë se ndryshimi i cdo dy numrave natyrorë nuk është gjithëherë 

numër natyror. D.m.th. veprimi i zbritjes nuk është i mbyllur në bashkësinë N . 

Numri b  quhet numër i kundërt i numrit a  nëse 0=+ba . Simbolikisht shënohet .ab -=  

D.m.th. 0)( =-+ aa . 

Përkufizim 1.2.1: Bashkësia e numrave natyrorë, bashkë me të kundërtit e tyre dhe me numrin 0, 

formon një bashkësi të re numerike që quhet bashkësia e numrave të plotë. Simbolikisht shënohet 

me Z . 

{ },...,...,3,2,1,0,1,2,3,...,..., nnZ ----=  

Numrat e kundërt të numrave natyrorë i quajmë numra të plotë negativ. Nga përkufizmi i 

bashkësisë Z  shihet se ZNË . 

Disa veti më të rëndësishme të bashkësisë së numrave të plotë në lidhje me veprimin (+) 

1. Bashkësia Z  në lidhje me veprimin (+) ka këto veti: 

a) ,, Zyx Í"  vlen Zyx Í+  (mbylltësia) 

b) Zzyx Í" ,,  vlen zyxzyx ++=++ )()(   (ligji asociativ) 

c) Ekziston ZÍ0  i till ë që ,0 xx=+  për çdo ZxÍ  (0 është element neutral (njësi) i bashkësisë Z  

në lidhje me (+) 

d) Për çdo ZxÍ , ekziston numër i kundërt ZxÍ-  i tillë që  0)()( =++- xx  
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e) Zyx Í" , , vlen xyyx +=+   (vetia komutative) 

 Meqë veprimi i mbledhjes është i mbyllur në bashkësinë Z , atëherë shumën Zba Í-+ )(  e 

shënojmë ba-  dhe e quajmë zbritje. Pra, veprimi i zbritjes është i mbyllur në bashkësinë Z . 

2. Meqë në d) është treguar se ZxÍ"  ekziston numri i kundërt, mund të përfundojmë se: 

a) Për cdo Nyx Í,  nëse yx> , atëherë yx -<- , dhe nëse yx< , atëherë yx ->- . 

Kështu, në bashkësinë Z  është përkufizuar relacioni i renditjes “<” (sipas madhësisë). D.m.th. çdo 

dy numra të plotë janë të krahasueshëm sipas madhësisë. 

b) Në bashkësinë Z  nuk ekziston numër më i vogël, sepse nga nn >+1  rrjedh që nn -<-- 1 , 

d.m.th. prej çdo numri të plotë mund të zbritet numri 1. 

Numrat e plotë mund t’i vendosim në një drejtëz të orientuar, të cilën e quajmë bosht numerik , 

si figura në vijim. 

 

 
 

Fig.1.7. ( Drejtëza numerike ) 

Si përfundim themi se bashkësia e numrave të plotë është e numrueshme, e pafundme dhe e 

renditur. Në bashkësinë Z  veprimet e mbledhjes, zbritjes dhe shumëzimit janë të mbyllura, 

veprimi i pjesëtimit nuk është i mbyllur, vlejnë të gjitha ligjet dhe lidhjet me veprimet e mbledhjes 

dhe shumëzimit (komutativ, asociativ dhe distributiv), d.m.th. vetitë e veprimeve trashëgohen nga 

bashkësia N  në bashkësinë Z . 

 

Fig.1.8. (Mbledhja dhe zbritja e numrave të plotë me anë të drejtëzës numerike) 
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Fig.1.9. (Mbledhja dhe zbritja e numrave të plotë me anë të drejtëzës numerike) 

 

Në këto fotografi kam paraqitur demostrimin e mbledhjes së numrave me shenjë (të plotë) 

duke përdorur drejtëzen numerike. 
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Shembulli 2: Të kryhen veprimet e numrave të plotë: 

(-31)+(-44) 

 

 

 
 

 

1.3. Bashkësia e numrave racional 

 

Le të jenë 0,, ¸Í yZyx . Herësin yx :  e shënojmë simbolikisht 
y

x
 dhe e quajmë thyesë. Numri 

x  quhet numëruesi i thyesës kurse numri y  quhet emëruesi i thyesës. 
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Përkufizim 1.3.1. Bashkësia 
ý
ü
û

í
ì
ë

¸Í= 0,, yZyx
y

x
Q  quhet bashkësi e numrave racional. 

Nëse x  plotëpjestohet me y , atëherë 
y

x
 është numër i plotë. Prandaj, QZË . 

Disa veti të bashkësisë Q: 

1. a) Çdo numër racional mund të shkruhet në trajtë thyese të thjeshtë. 

      b) Çdo numër racional mund të shkruhet në trajtë të numrit dhjetor të fundëm ose të numrit 

dhjetor periodik. 

2. Çdo dy numra racional janë të krahasueshëm. Pra, në bashkësinë Q  është i përkufizuar 

relacioni i renditjes “<”. Numrat racional më së lehti krahasohen duke i sjellë në emërues 

të përbashkët dhe pastaj krahasohen numëruesit. Më i madhi do të jetë ai numër racional i 

cili ka numëruesin më të madh. 

3. Thyesa 
y

x
, ku xy> , quhet thyesë e rregullt, me fjalë të tjera thyesa tek e cila emëruesi 

është më i madh se numëruesi quhet thyesë e rregullt. 

4. Thyesa 
y

x
, ku xy< , quhet thyesë e parregullt, me fjalë të tjera thyesa tek e cili emëruesi 

është më i vogël se numëruesi quhet thyesë e parregullt. 

 

1.3.1.1. Kuptimi i thyesave 

 

Nocioni thyesë për dikë mund të jetë term i ri për atë edhe sugjerohet gjithmonë që njëherë të 

njoftohemi me atë term si dhe të dimë se çka quajmë thyesë në rastin tonë. 

Herësin e dy numrave natyrorë ὥ ὨὬὩ ὦ e shënojmë me  dhe e quajmë thyesë. Numri ὥ quhet 

numëruesi i thyesës, kurse ὦ quhet emëruesi i thyesës dhe shënohet: ȡὥȟὦɴ ὤȠὦ π. 

 

Fig. 1.10. (Njohja me elementet e thyesës ) 
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Një thyesë e zakonshme si  ȟ  ὥὴέ   përbëhet nga numëruesi (mbi vijë) dhe emëruesi (poshtë 

vijës). Numëruesi përfaqëson një numër pjesësh të barabarta ndërsa emëruesi tregon se sa pjesë të 

tilla bëjnë tërësinë. Për shembull, në thyesën     numëruesi 3 na tregon që thyesa paraqet 3 pjesë 

të barabarta, ndërsa emëruesi 4 na tregon që 4 pjesë bëjnë një tërësi. 

 

 

 

 

Fig. 1.11. (Kuptimi i thyesës) 

Gjithmonë kur bëjmë ndërlidhjen e problemeve teorike me ato praktike duke u bazuar në jetën 

reale ato na dalin më të kuptueshme. Pra, edhe thyesat mund t’i sqarojmë duke përdorur gjëra të 

ndryshme apo ilustrimeve në mënyrë që të bëhet më i lehtë kuptimi i tyre e rastin tonë si 

shembull kemi marrë gjëra ushqimore si mollë, pica dhe tortë.  

Vlen të përmendët që çdo numër natyror është numër thyesor për arsye se mund të shkruhet 

kështu  σ . Pra çdo numër natyror mund të shkruhet si thyesë me emërues 1. (Zejnullahu, 

Gjergji, Vula, & Bilalli, 2004) 
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1.3.2. Mbledhja dhe zbritja e thyesave 

 

Në vazhdim, për ta bërë më të qartë mbledhjen dhe zbritjen e thyesave, do të marrim disa 

shembuj ku do të ilustrojmë se si duhet të mblidhen dhe zbriten dy thyesa në mënyrë të rregullt 

sepse në fillim shumica e nxënësve hasin probleme dhe keqkuptime gjatë kryerjes së veprimeve 

me thyesa. 

Shembulli 3: Dy motra, Arta dhe Blerta, blejnë së bashku një çokollatë. Arta hëngri    e 

çokollatës, kurse Blerta   e saj. 

a) Sa pjesë të çokollatës i hëngrën të dy motrat? 

b) Cila nga motrat hëngri më tepër dhe sa? 

Për t’i pasur më të qarta veprimet që do t’i bëjmë në vazhdim, po e ndërtojmë këtë figurë: 

 

Fig. 1.12. (Mbledhja e thyesave) 

a) ȩ   Pasi çokollata është ndarë në 16 pjesë të barabarta, të dy motrat kanë ngrënë 

5+7=12 pjesë të çokollatës. Pra, ato kanë ngrënë  e çokollatës. 

Ka raste kur nxënësit keqkuptojnë rregullën e mbledhjes së dy thyesave. Në shembullin tonë 

veprojnë në këtë mënyrë:  ȩ 

Kjo mënyrë e zgjidhjes së detyrës ndodh shumë shpesh te nxënësit në fillimet e mësimit të 

thyesave dhe veprimeve me to. 
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b) ȩ  Blerta hëngri 7 pjesë, kurse Arta 5 pjesë të çokollatës. Atëherë duket qartë se 

Blerta i hëngri 2 pjesë më tepër se Arta (7-5=2). Pra, Blerta hëngri më tepër: 

  e çokollatës. 

Keqkuptimi sikurse te mbledhja ndodh edhe me zbritjen e thyesave: 

 ȩ, gjë që është e pamundur. 

 

1°  Thyesat me emërues të barabartë mblidhen duke mbledhur numëruesit, ndërsa emëruesi i 

përbashkët përshkruhet. Simbolikisht:  

ὥ

ὧ

ὦ

ὧ

ὥ ὦ

ὧ
 

2°  Thyesat me emërues të njëjtë zbriten, kur nga numëruesi i të zbritshmit zbresim 

numëruesin e zbritësit, ai ndryshim merret si numërues i thyesës me emëruesin e njëjtë. 

Simbolikisht: 

ὥ

ὧ

ὦ

ὧ

ὥ ὦ

ὧ
 ὥ ὦ 

Për t’i mbledhur (apo zbritur) thyesat me emërues të ndryshëm, së pari ato i sjellim në 

emërues të barabartë, mandej i mbledhim (zbresim) si thyesa me emërues të barabartë. 

Shembulli 4: Një pishinë mbushet nga dy gypa. Gypi i parë për një orë e mbush     e 

pishinës, kurse gypi i dytë për një orë e mbush    e pishinës. Cila pjesë e pishinës mbushet 

nga të dy gypat brenda një ore? 

Për ta zgjidhur detyrën, nevojitet të kryejmë mbledhjen . Për të kryer mbledhjen e 

thyesave    dhe   , këto thyesa duhet në fillim t’i kthejmë në thyesa me emërues të 

përbashkët. Meqenëse ίὬὺὴφȟω ρψ, atëherë i kthejmë të dy thyesat me emërues 18 duke 

i zgjeruar ato me numrin e duhur. 

ρϽσ

φϽσ

σ

ρψ
  ὨὬὩ  

ςϽς

ωϽς

τ

ρψ
 

Prej nga :  .  

Në praktikë do të veprohet kështu:  
Ͻ

Ͻ

Ͻ

Ͻ
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Edhe në rastin kur kemi emëruesat e ndryshëm ndodh shpesh keqkuptimi nga nxënësit për 

mbledhjen e tyre:  ȩ 

Shembulli 5: Plotësoni tabelën 

 

ρω

υ

ω

τ

ρωϽτ ωϽυ

ςπ

χφ τυ

ςπ

σρ

ςπ
 

ρπ
ρ

τ

σ

ςπ

τϽρπ ρ

τ

σ

ςπ

τρ

τ

σ

ςπ

τρϽυ σϽρ

ςπ

ςπυσ

ςπ

ςπψ

ςπ
 

  ,   
Ͻ Ͻ

 

Me nxënësit e klasave të VI kemi bërë një pyetësor ku si qëllim kishim të shohim se sa ata i 

kuptojnë thyesat dhe sa kanë problem me thyesat. Ishte një pyetësor i shkurtët por në kohë të 

qëlluar sepse pikërisht në këtë period ata po mësojnë për thyesat dhe veprimet me to. 

Janë anketuar gjithësej 60 nxënës të klasave të VI. Në vazhdim do të shtjellojmë përgjigjet e tyre. 
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Fotografi të cilat dëshmojnë se nxënësit i janë pergjigjur pyetësorit me shumë vullnet. 

  

Fig. 1.13. (Nxënësit gjatë plotësimit të pyetësorit) 

 

Rezultatet e përgjigjeve janë dhënë me tabelën e kontigjencës: (Koni, Biostatistika, 2002) 

Tabela 1.1. (Tabela e kontigjencës) 

 

Fillimisht llogaritim frekuencat absolute të pritshme për secilën nga kuadratet në tabelën 

kontigjence. Duke u mbështetur në tabelën paraprake, vlerat e pritshme janë: 

 

 Përgjigja e pyetjes së parë 

P
ër

g
ji

g
ja

 e
 p

y
et

je
s 

së
 d

y
të

 

ὢ
ὣ Po Jo Totali 

Po 36 12 48 

Jo 4 8 12 

Totali 40 20 60 
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O E O-E ╔  ╔

╔
 

36 32 4 16 0.5 

12 16 -4 16 1 

4 8 -4 16 2 

8 4 4 16 4 

    Totali: 7.5 

 

Atëherë, ὢ χȢυ 

Mund të përdorim edhe formulën: 

ὢ В
σφ σς

σς

ρς ρφ

ρφ

τ ψ

ψ

ψ τ

τ
τ

σς

τ

ρφ

τ

ψ

τ

τ
ρφ

σς

ρφ

ρφ

ρφ

ψ

ρφ

τ
ρ

ς
ρ ς τ

χȢυ

 

Në vazhdim në fotografitë e ilustruara mund të shohim disa nga gabimet e nxënësve i kemi hasur 

gjatë ushtrimeve të veprimeve me thyesa. Me kalimin e kohës dhe me përkushtimin maksimal të 

mësimëdhënësit në bashkëpunim edhe me prindërit këto gabime do të përmirësohen dhe do të 

jenë më të rralla tek nxënësit në vitet e ardhshme. 

 Përgjigja e pyetjes së parë 
P

ër
g
ji

g
ja

 e
 p

y
et

je
s 

së
 d

y
të

 

ὢ
ὣ Po Jo Totali 

Po 32 16 48 

Jo 8 4 12 

Totali 40 20 60 
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Fig. 1.14. (Gabimet e nxënësve gjatë veprimeve me thyesa) 

 

1.3.3. Shumëzimi dhe pjesëtimi i thyesave 

 

Shumëzimi i thyesave me numër natyror: Të shumëzosh një numër natyror ὼ me një numër 

natyror ὲ, do të thotë të merret ὲ ὪὭίὬὭ i numrit ὼ, që është shumë prej ὲ mbledhorëve të 

barabartë me ὼ. Kjo vlen edhe për shumëzimin e një thyese me një numër natyror. Le të nisemi 

nga një shembull: 

Shembulli 6: Nëna solli nga fshati 3 kavanoza me mjaltë, ku secili kishte nga   ὯὫ. Sa  ὯὫ 

mjaltë kishte gjithsej? 

Detyra sillet në gjetjen e shumës 

τ

υ

τ

υ

τ

υ
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Që të llogaritet ky prodhim, përdorim figurën në vazhdim 

 

Fig. 1.15. ( Shumëzimi i numrave thyesorë ) 

Në secilën nga tërësitë ndani nga     dhe mblidhni të gjitha ato pjesë. Shihet se gjithsej janë 

ndarë 12 pjesë të pesta, pra: 

σϽ
τ

υ

ρς

υ
                   έίὩ                 σϽ

τ

υ

σϽτ

υ

ρς

υ
 

Pra, thyesa     shumëzohet me numrin 3 kur numëruesin e tij e shumëzojmë me numrin 3. 

Shumëzimi i thyesës me thyesë: Le të jenë  dhe  dy thyesa. Atëherë është e vërtetë formula: 

ὥ

ὦ
Ͻ
ὧ

Ὠ

ὥϽὧ

ὦϽὨ
 

Me fjalë: Prodhimi i thyesave është baraz me një thyesë, që ka numërues prodhimin e 

numëruesve, ndërsa emërues prodhimin e emëruesve të thyesave faktorë. 

Shembulli 7: Nëse ρ ά stof kushton  σΌ, sa kushtojnëφά stof? 

φ
ρ

ς
ά φ

ρ

ς
Ͻρά φ

ρ

ς
Ͻσ
ς

υ
Ό
ςϽφ ρ

ς
Ͻ
υϽσ ς

υ
Ό
ρσ

ς
Ͻ
ρχ

ς
Ό 

                                      
ρσϽρχ

ςϽυ
Ό
ςςρ

ρπ
Ό ςς

ρ

ρπ
Ό 

Për shumëzimin e thyesave vlejnë edhe këto ligje: 

1) Ligji i ndërrimit të vendeve: 
ὥ

ὦ
Ͻ
ὧ

Ὠ

ὧ

Ὠ
Ͻ
ὥ

ὦ
 

2) Ligji i shoqërimit: 
ὥ

ὦ
Ͻ
ὧ

Ὠ
Ͻ
Ὡ

Ὢ

ὥ

ὦ
Ͻ
ὧ

Ὠ
Ͻ
Ὡ

Ὢ
 

3) Ligji i shpërndarjes së shumëzimit ndaj mbledhjes së thyesave 
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ὥ

ὦ
Ͻ
ὧ

Ὠ

Ὡ

Ὢ

ὥ

ὦ
Ͻ
ὧ

Ὠ

ὥ

ὦ
Ͻ
Ὡ

Ὢ
 

 

 

1.3.4. Pjesëtimi i thyesave 

 

Pjesëtimi i thyesës me numër natyror: 

Nëse  
 
 është thyesë, kurse Ὧ numër natyror, është i vërtetë barazimi: 

ὥ

ὦ
ȡὯ

ὥȡὯ

ὦ
 

Me fjalë: Thyesa pjesëtohet me numër natyror, duke pjesëtuar numëruesin e thyesës me atë 

numër natyror. 

Pjesëtimi i thyesës me thyesë: Pjesëtimi i thyesës   me thyesën  , shprehet me barazimin: 

ὥ

ὦ
ȡ
ὧ

Ὠ

ὥ

ὦ
Ͻ
Ὠ

ὧ
 

Me fjalë: Herësi i dy thyesave është i barabartë me prodhimin e thyesës së parë me vlerën 

reciproke të thyesës së dytë. 

Shembulli 8: Njehsoni  σ Ḋς . 

Numrat e përzier i kthejmë në thyesa të parregullta e pastaj zbatojmë rregullën e mësipërme. 

Kemi: 

σ
τ

υ
Ḋς
φ

χ

υϽσ τ

υ
Ḋ 
χϽς φ

χ

ρω

υ
Ḋ 
ςπ

χ

ρω

υ
Ͻ
χ

ςπ

ρωϽχ

υϽςπ

ρσσ

ρππ
ρ
σσ

ρππ
 

 

1.3.5. Krahasimi i thyesave 

 

1°  Nga dy thyesa me numërues të barabartë më i madh është ai që ka emërues më të vogël 

- Gjithmonë i referohemi të njëjtës tërësi. 

- Nxënësit njihen me modele për thyesat që përshkruajnë marrëdhënie ndërmjet pjesës dhe 

të madhësisë së plotë 

- Sa më shumë copa, aq më e vogël është madhësia e secilës copë. 

Nxënësit njohin (kuptojnë) madhësinë e copave. 
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τ

υ

τ

ψ
 

 

2°  Nga dy thyesa me emërues të barabartë më i madh është ai që ka numërues më të madh 

- Nxënësit përdorin materiale konkrete për të krahasuar thyesat dhe për të përdorur këto 

njohuri në të menduarit abstrakt në klasat e mëvonshme. 

- Modelet konkrete së pari duhet të fokusohen në modele të zonës. 

- Pjesët janë madhësi të njëjta (të barabarta) 

- Numëruesi më i madh paraqet (tregon) thyesë më të madhe. (Wu, 2011) 

 

       
Fig. 1.16. (Krahasimi i thyesave) 

Krahasimi i thyesave me numërues dhe emërues të njëjtë: 

 

 

Le të jenë dhënë thyesat    dhe     ku  ὥȟὦȟὧȟὨᶰὔ. 

1°    ȟὥὸòὬὩὶò ὨὬὩ ὺὩὸòά ὥὸòὬὩὶò Ὧόὶ  ὥὨ ὦὧ 

2°    ȟὥὸòὬὩὶò ὨὬὩ ὺὩὸòά ὥὸòὬὩὶò Ὧόὶ  ὥὨ ὦὧ 

3°    ȟὥὸòὬὩὶò ὨὬὩ ὺὩὸòά ὥὸòὬὩὶò Ὧόὶ  ὥὨ ὦὧ 
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Fig. 1.17. (Krahasimi i thyesave) 

 

Shembulli 9: Të njehsohet vlera e shprehjeve: 

7

2
)

3

1
1

4

31
( +-  
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Ky aktivitet u realizua gjatë një ore mësimore me nxënësit e klasave të gjashta ku ata paraqitën 

njohuritë që i kanë fituar gjatë mësimit të thyesave. Nxënësit kanë mësuar se si t’i kryejnë veprimet 

me numra thyesorë, si t’i zgjerojnë dhe si t’i krahasojnë ato. Njëherë punojnë në grupe duke i 

punuar detyrat e dhëna e më pas ato i vendosin në një hamer. 
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Fig. 1.18. (Veprimet me numra thyesorë) 

 

 

Edhe ky aktivitet është realizuar në formë të lojës puzzle (enigmë) duke kryer veprimet e 

mbledhjes dhe të zbritjes me numra thyesorë. 
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Fig. 1.19. (Veprimet me numra thyesorë) 
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1.3.6. Numrat dhjetorë 

 

Pjesët më të vogla të ndonjë tërësie mund t’i shprehim me ndihmën e thyesave. Për 

shembull: 

kmm
1000

1
1 = ,   dmcm

10

1
1 = ,   mcm

100

1
1 = ,   kgg

1000

3
3 = ,   mmm

1000

9
9 = . 

Nga shembujt e mësipërm konstatojmë se të gjithë numrat matës janë shprehur me ndihmën e 

thyesave, të cilat emërues kanë njësitë decade (dhjetore): 10, 100, 1000, … 

Thyesat: 
100

9
,

100

1
,

10

7
,

10

1
 etj., të cilat emëruesit i kanë numra dekadë, quhen thyesa dhjetore. 

Thyesat dhjetore mund të shkruhen pa emërues në këtë mënyrë: 

1) 1.0
10

1
=   lexohet: zero e plotë e një të dhjetat. 

2) 7.0
10

7
=   lexohet: zero e plotë e shtatë të dhjetat. 

3) 01.0
100

1
=   lexohet: zero e plotë e një të qindtat 

4) 003.2
1000

3
2 =   lexohet: dy të plota e tre të mijëtat. 

Shembulli 10: Shkruani si numra dhjetorë thyesat dhjetore: 

a) 
100

9

10

3

100

9

100

30

100

930

100

39
+=+=

+
= : thyesa përmban tre të dhjetat dhe nëntë të qindtat 

39.0
100

39
=  lexojmë: zero e plotë e 39 të qindtat. 

Nga shembulli i mësipërm konstatojmë se çdo thyesë dhjetore mund të shkruhet pa emërues në 

këtë mënyrë: Së pari shkruhen të plotat, pastaj numruesi i thyesës, ku të plotat ndahen nga 

numëruesi me pikë. Këtë pikë do ta quajmë pikë dhjetore. Thyesa dhjetore, e shkruar pa emërues 

quhet numër dhjetor. 

 
Fig. 1.20. ( Kuptimi i numrit dhjetor ) 
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1.3.7. Zeroja 

 

Numri dhjetor nuk ndryshon nëse nga ana e djathtë atij i ndajshkruajmë numër të çfarëdoshëm të 

zerove. 

Nëse thyesën 
10

4
 e zgjerojmë me 10, 100, 1000, … do të kemi: 

100

40

1010

104

10

4
=

Ö

Ö
= , 

10000

4000

100010

10004

10010

1004

10

4
=

Ö

Ö
=

Ö

Ö
= , etj. 

Pra, 
10000

4000

1000

400

100

40

10

4
=== . Nëse këto thyesa dhjetore i shkruajmë si numra dhjetorë do të 

kemi: 4000.400.040.04.0 ===  

Shembulli 11: Është dhënë numri 3.24200, shkruani numrin dhjetor që kur pika dhjetore 

zhvendoset nga e djathta për një vend, dy dhe tre venda. 

 

 
 

Çdo numër natyror mund të shkruhet si numër dhjetor, pjesa dhjetore e të cilit përbëhet vetëm nga 

zerot. 

 

1.3.8. Krahasimi i numrave dhjetorë 

 

Nga njohuritë e mëparme dimë se cilëdo dy numra natyrorë mund të lidhen (krahasohen) me 

njërin nga simbolet: <, =, >. 

Në vazhdim do të tregojmë se edhe çdo dy numra dhjetorë mund të lidhen (krahasohen) me 

njërin nga simbolet që përmendëm më lart. 

Shembulli 12: Konsiderojmë numrin dhjetor 3.547. Do të krahasojmë vlerën e pjesës dhjetore 

të numrit të dhënë me numrin 1. Kemi: 

1
1000

547

1000

7

100

4

10

5
<=++  
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sepse numëruesi i thyesës së fundit është më i vogël se emëruesi. Pra, pjesa dhjetore e numrit 

dhjetor 3.547 është më e vogël se 1. Në përgjithësi: Pjesa dhjetore e çdo numri dhjetor është 

më e vogël se 1. 

1) Nëse dy numra dhjetorë i kanë pjesët e plota të ndryshme, më i madhi është ai që e ka 

pjesën e plotë më të madhe. 

2) Nëse dy numra dhjetorë i kanë pjesët e plota të barabarta, më i madhi është i që e ka pjesën 

dhjetore më të madhe. 

  

1.3.9. Rrumbullaksimi i numrave dhjetorë 

 

Shembuull 13: 16 traktoristë së bashku lavruan 131 hektarë tokë. Nga sa hektarë ka lavruar 

mesatarisht secili traktorist. Secili traktorist mesatarisht ka lavruar nga 1875.816131 =·  

hektarë. Sigurisht saktësia aq e madhe nuk ka rëndësi. Prandaj me rëndësi praktike është që ky 

numër i fituar 8.1875 të rumbullakësohet në dy shifra pas presjes dhjetore, d.m.th. të 

rrumbullaksohet në të qindëtën e parë më të afërt. Numri 8.19 paraqet numrin 8.1875 të 

rrumbullakësuar në qindëshen e pare më të afërt. Pra:  

19.81875.8 º  

Në praktikë rrumbullakësimi bëhet sipas kësaj rregulle: 

1) Nëse shifra e parë e hequr është më e vogël se 5, numri rrumbullakësohet ashtu që shifra e 

fundit që ka ngelur nuk ndryshon. 

2) Nëse shifra e parë e hequr është 5, ose më e madhe se 5, shifra e fundit e ngelur rritet për 

një. 

Në vazhdim po paraqesim një aktivitet të realizuar me nxënës duke zbatuar rregullat e 

rrumbullakësimit të numrave dhjetorë. 
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Fig. 1.21. (Rrumbullaksimi i numrave dhjetorë) 

 

 

1.3.10. Mbledhja dhe zbritja e numrave dhjetorë 

 

Mbledhjen dhe zbritjen e numrave dhjetorë do ta sqarojmë në dy mënyra dhe atë nëpërmjet 

disa shembujve. 

Shembulli 14: Gjeni shumën dhe ndryshimin e numrave dhjetorë: 241.68 dhe 29.472. 

Në fillim numrat dhjetorë i kthejmë në thyesa dhjetore dhe pastaj në bazë të njohurive kemi: 

152.271
1000

271152

1000

29472

1000

241680

1000

29472

100

24168
472.2968.241 ==+=+=+  

Në mënyrë të ngjajshme gjejmë ndryshimin: 

208.212
1000

212208

1000

29472

1000

241680

1000

29472

100

24168
472.2968.241 ==-=-=- .  

Në praktikë numrat dhjetorë mblidhen dhe zbriten duke i vendosur numrat në shtylla: 
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Shumën e mësipërme, mund ta llogarisim edhe nëpërmes tabelës, kështu: 

 

Tabela 1.2. (Mbledhja e numrave natyrorë) 

 Q DH Nj 

P
ik

a
 

d
h

jeto
re

 

dh q m 

Mbledhori i parë 2 4 1  6 8 0 

Mbledhori i dytë  2 9  4 7 2 

Shuma 2 6 10  10 15 2 

Shuma 2 7 1  1 5 2 

 

Gjatë vendosjes së numrave në shtylla duhet pasur kujdes numrat e plotë të shkruhen nën 

numrat e plotë, presja dhjetore nën presjen dhjetore, të dhjetat nën të dhjetat, të qindtat nën të 

qindtat etj. 

Nga shembulli i mësipërm përfundojmë: Mbledhja e numrave dhjetorë bëhet duke mbledhur 

shifrat dhjetore të pozicionit të njejtë, nga e djathta në të majtë. Në fund, me presje i ndajmë 

në shifra, sa është numri më i madh i shifrave dhjetore të cilit do nga mbledhësi. 

Nëpërmjet tabelës në mënyrë të ngjajshme ilustrohet edhe zbritja e numrave dhjetorë.  
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Tabela 1.3. (Zbritja e numrave natyrorë) 

 Q DH Nj 

P
ik

a
 

d
h

jeto
re

 

Dh q m 

I zbrtishmi 2 4 1  6 8 0 

Zbritësi   2 9  4 7 2 

Ndryshimi 2 1 2  2 0 8 

 

 

1.3.11. Shumëzimi dhe pjesëtimi i numrave dhjetorë 

 

Një numër natyror shumëzohet me 10, 100, 1000, …, duke i ndajshkruar atij numrin e zerove 

të atij numri me të cilin shumëzohet. 

Numri dhjetor shumëzohet me numrin 10 kur pika dhjetore zhvendoset për një vend në të 

djathtë. 

Shumëzimi i një numri dhjetor me njërin nga numrat 100 ose 1000, bëhet sikur në këta 

shembuj: 

50
1

50

10

500

10

5
1005.0100 ===Ö=Ö                               ose  50500.0100 =Ö  

3450
1

3450

100

345000

100

345
100045.31000 ===Ö=Ö         ose  345045.31000 =Ö  

Nga shembujt e mësipërm nxjerrim përfundimin e përgjithshëm: 

Një numër dhjetor shumëzohet me njësitë dhjetore: 10, 100, 1000, … nëse presjen dhjetore e 

zhvendosim për aq vende sa zero ka numri me të cilin shumëzohet. 

Dy numra dhjetorë shumëzohen, duke i shumëzuar ata numra sikur të ishin numra natyrorë, 

dhe në fund rezultati i fituar ndahet me presje dhjetore (nga e djathta) për aq shifra dhjetore sa 

është shuma e numrit të shifrave pas presjes dhjetore të numrave që shumëzohen. 

Kur një numër dhjetor shumëzohet me: 0.1, 0.01, 0.001, …, presja dhjetore në numrin e dhënë 

zhvendoset nga e majta për aq vende (shifra) sa zero ka numri me të cilin shumëzohet. 

Pjesëtimi i një numri dhjetor me një numër natyror bëhet si pjesëtimi i dy numrave natyrorë 

dhe presja vendoset kur fillon pjesëtimi me shifrat e pjesës dhjetore. 

Pjesëtimi i një numri dhjetor me një numër dhjetor bëhet duke shumëzuar edhe pjesëtuesin 

edhe të pjesëtueshmin me njësinë dhjetore, e cila ka aq zero sa ka numra pjesëtuesi pas presjes 

dhjetore. 
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Shembulli 15: Njehsoni herësin e numrave: 

31:1.96
31

1.96

10031.0

100961.0

31.0

961.0
31.0:961.0 ==

Ö

Ö
==  

96.1:31=3.1 

-93 

___ 

   31 

  -31 

____ 

      0 

1.4. Bashkësia e numrave iracional 

 

Siç e dimë se çdo thyesë mund të shkruhet si numër dhjetor duke pjesëtuar numëruesin me 

emërues. Rezultati mund të jetë numër dhjetor me numër të fundëm decimalesh pas pikës 

dhjetore ose me pafundësisht decimale pas pikës dhjetore por të cilat përsëriten në mënyrë 

periodike. E anasjelltas nuk është gjithnjë e vërtetë. 

Numrat dhjetorë me pafundësisht decimale pas pikës dhjetore të cilat nuk përsëriten në mënyrë 

periodike nuk mund të shkruhen si thyesa. Numrat e tillë quhen numra irracional. Bashkësia 

e tyre shënohet rI . 

Bashkësia e numrave irracional është e panumërueshme. Meqë ata numra që nuk janë racional 

janë numra iracional, është e qartë se f=Æ rIQ . (Shehu, Gjergji, & Kadriu, Matematika per 

klasen e 10 te arsimit te mesem te larte, 2019) 
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Fig. 1.22. (Rrënja katrore e numrave natyrorë) 

 

Në fotografinë më lartë është paraqitur aktiviteti i realizuar me nxënësit për nder të Festës së 

Pavarësisë së Kosovës. Ideja e aktivitetit ishte të realizohet në formë të lojës puzzle (enigma) 

duke përdorur rrënjën katrore të numrave. Nxënësit i kanë kryer llogaritjet për secilin numër 

dhe i kanë bashkuar fletat e vogla duke e parë që në fund po paraqitet flamuri i Kosovës.  
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Fig.1.23. (Rrënja katrore e numrave natyrorë) 

 

Në fotografitë më lartë janë paraqitur punimet e nxënësve të cilat ishin shumë atraktive dhe 

interesante, njëkohësisht u ndihmuan të tjerëve që të kuptojnë edhe më mirë rrënjën katrore. 
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1.5. Bashkësia e numrave real 

 

Përkufizim 1.5.1. Bashkësia rIQÇ  quhet bashkësi e numrave real. Simbolikisht shënohet R

. Bashkësia e numrave real është e panumrueshme (sepse përmbanë bashkësinë e 

panumërueshme rI ). 

Të gjitha vetitë e veprimeve mbledhje dhe shumëzim barten që nga bashkësia N  e deri në 

bashkësinë R. 

 

 
 

Fig.1.24. (Bashkësia e numrave real) 

 

1.5.1 Intervali 

 
Bashkësitë e pikave në drejtëzën numerike, që ndodhen ndërmjet dy pikave quhen interval. Për 

shembull: numrat real ndërmjet numrave 3 dhe 5 paraqesin një interval që zakonisht shënohet 

)5,3(Íx  ose 53 <<x , grafikisht figura në vazhdim 

 

 
 

Intervali që nuk i përmban pikat e skajshme, sikur në rastin më sipër, quhet interval i hapur. 

Intervali 53 ¢¢x  ose )5,3[  është gjysëm i hapur nga e djathta (ose nga sipër) sepse përmbanë 

pikën e skajshme në të majtë, ndërsa intervali 53 ¢<x  ose }5,3(  është gjysëm i hapur nga e 

majta (ose nga poshtë), sepse përmbanë pikën e skajshme në të djathtë. 

Intervali që përmbanë dy skajet e tij quhet interval i mbyllur ose segment. P.sh. 53 ¢¢x  ose 

}5,3{  është segment ose interval i mbyllur. 
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Përkufizim 1.5.2. Intervali është bashkësia e numrave real x , të cilët plotësojnë njërin nga 

pabarazimet: bxabxabxabxa <<¢<<¢¢¢ ;;;  

ose                       ),(],,(),,[],,[ baxbaxbaxbax ÍÍÍÍ  

Ekzistojnë interval që janë të kufizuara vetëm nga njëra anë, ndërsa nga ana tjetër janë të 

pakufizuara. P.sh. Intervali ¤<¢xa  ose ),3[ +¤Íx  është e kufizuar vetëm nga e majta me 

pikën a , ndërsa nga e djathta nuk është kufizuar fare pikat e tij shkojnë deri në pakufi 

pambarim “¤+ ”. 

 
 

Ngjajshëm përkufizohet intervali i kufizuar nga e djathta ],( b-¤  ose intervali i pakufizuar 

fare ),( +¤-¤ . 

 

1.5.2. Vlera absolute 

 
Përkufizim 1.5.3: Vlerë absolute e numrit x  quhet distancë e numrit nga origjina dhe boshtit 

numerik dhe shënohet x . 

 

 
 

Fig.1.25. (Vlera absolute e numrave të plotë në drejtëzën numerike) 



 

46 

 

Në përgjithësi vlera absolute përkufizohet me: 

í
ì
ë

<-

²
=

0,

0,

xx

xx
x  

 

Në vazhdim po japim të dhënat në lidhje me pyetësorin e realizuar me nxënësit e klasave të 

nënta të shkollës fillore. Në pyetësor janë përgjigjur gjithsej 80 nxënës ku në përgjigjen e 

pyetjes së parë në opsionin PO janë përgjigjur gjithsej 64 nxënës ndërsa me JO 16 nxënës, 

kurse në përgjigjen e pyetjes së dytë me PO janë përgjigjur 65 nxënës dhe me JO 15 nxënës.  

Në vazhdim do të shtjellojmë përgjigjet e tyre. 

 

 

 
 

Rezultatet e përgjigjeve janë dhënë me tabelën e kontigjencës: 

 

 

Tabela 1.4. (Tabela e kontigjencës) 

 

 Përgjigja e pyetjes së parë 

P
ër

g
ji

g
ja

 e
 p

y
et

je
s 

së
 d

y
të

 

ὢ
ὣ Po Jo Totali 

Po  55  10 65 

Jo 9 6 15 

Totali 64 16 80 
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Ndryshoret e rastit X  dhe Y  pranojnë vlera të bashkësisë {Po, Jo}.  

Me nivelin e rëndësisë 05.0=a  do të provojmë se përgjigjet e pyetjes së dytë nga nxënësit nuk 

varen nga mendimi i tyre në lidhje me  paraqitjen grafike të funksionit. 

Fillim isht llogarisim frekuencat absolute të pritshme për secilën nga kuadratet në tabelën 

kontigjente. Duke u mbështetur në tabelën paraprake, vlerat e pritshme janë: 

 

 

 

Në vijim caktojmë hi-katrorin: 

615.4

375.0692.0173.0

3

9

12

9

13

9

52

9

3

)36(

12

)129(

13

)1310(

52

)5355( 2222
2

=

=+++=

=+++=

=
-

+
-

+
-

+
-

=c

 

 

Me nivel të rëndësisë 05.0=a , caktojmë 84.32

05.1 =c , pra domeni kritik është ),84.3( ¤=C  dhe 

meqenëse 4.615 i takon intervalit ),84.3( ¤=C  përfundojmë se X  dhe Y  janë të varura. 

(Rexhepi, Iseni, & Kera, 2021) 

 

 

 

 

 Përgjigja e pyetjes së parë 

P
ër

g
ji

g
ja

 e
 p

y
et

je
s 

së
 d

y
të

 

ὢ
ὣ Po Jo Totali 

Po  52  13 65 

Jo 12 3 15 

Totali 64 16 80 
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1.6. Numrat kompleksë 

 

Meqë katrori i numrit real është numër jonegativ )0( 2 ²ÝÍ" xRx , në bashkësinë e numrave 

real nuk ekziston asnjë numër katrori i të cilit është numër negativ. Prandaj, nuk ekziston as 

numër real katrori i të cilit është -1. Rrjedhimisht, rrënja katrore e numrit -1 nuk është numër 

real. 

P.sh. numrat 2,
3

1
,1 ---  nuk kanë rrënjë katrore reale. Kjo e shprehur në gjuhën algjebrike 

d.m.th. se ekuacionet: 

02,
3

1
,01 222 =++=+ xxx , 

Nuk kanë zgjidhje në bashkësinë e numrave real, sepse nuk ekziston numër real që plotëson 

2,
3

1
,1 222 -=-=-= xxx . Në përgjithësi ekuacionet e formës 0,02 ²=+ aax  nuk kanë 

zgjidhje në bashkësinë e numrave real. 

Pamundësia e zgjidhjes së ekuacioneve 

01,022,0,0 2422 =++=++²=+ xxxxaax  etj. 

në bashkësinë R, tregon mungesë të madhe në bashkësinë R. Ky boshllëk i bashkësisë së 

numrave real plotësohet me zgjerimin e saj deri në një bashkësi tjetër numerike që quhet 

bashkësi e numrave kompleksë. 

Përkufizim 1.6.1. Numër kompleks e quajmë shprehjen e trajtës biaz +=  ku ba,  janë numra 

real. Simbolin i  e quajmë njësi imagjinare. 

Me përkufizim e marrim 12 -=i  

- a  quhet pjesa reale e numrit kompleks dhe shënohet az =)Re( , 

- b  quhet pjesa imagjinare e numrit kompleks dhe shënohet bz =)Im(  

Çdo numër real i trajtës a  mund të paraqitet në trajtë ia Ö+0 . Pra, numri real është numër 

kompleks me pjesë imagjinare zero. Prandaj nëse shënojmë me C  bashkësinë e numrave 

kompleks, atëherë CRË . 

Barazia e dy numrave kompleks: Numrat kompleks bia+  dhe idc+  janë të barabrtë, 

atëherë dhe vetëm atëherë kur ca=  dhe db= . 

Pra dy numra kompleks janë të barabrtë nëse i kanë të barabarta pjesët reale në mes vete dhe 

pjesët imagjinare në mes vete. 

Më sipër e përmendëm se numri kompeks bia+  është plotësisht i përcaktuar me pjesën reale 

a  dhe pjesën imagjinare b . Në këtë mënyrë secili numër kompleks bia+  mund t’i 

shoqërojmë një dyshe të renditur numrash real ),( ba . Fakti që secila dyshe e renditur 

),(),,( Rbaba Í  paraqet një pikë në sistemin kordinativ xOy, tregon që numri kompleks 

biaz +=  ose ),( baz=  paraqet një pikë në sistemin kordinativ. Në figurën në vazhdim janë 
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paraqitur pikat, të cilat iu përgjigjen numrave kompleks: 

iiiiiii 2,
2

3
4,1,32,2

2

5
,41, +----+-+  

 
Fig.1.26. (Paraqitja në boshtin numerik e numrave kompleks)  

 

Paraqitja e numrit kompleks në formë binomi ibaz +=  mundëson që numrat kompleksë t’i 

mbledhim, t’i shumëzojmë dhe t’i zbresim si të jenë polinome duke pasur parasysh faktin 

12 -=i . 

Shembulli 16: Të kryhen veprimet me numrat e dhënë kompleks 

)25()43( ii +++  
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Funksioni 

 

1.7. Kuptimi i funksionit 

 

Ekzistojnë raporte në mes elementeve të bashkësive të ndryshme ose raporte në mes 

elementeve të së njëjtës bashkësi. P.sh. në tabelën: 

Tabela 1.5. (Raportet në mes elementeve) 

Vitet e jetës 0 1 2 3 4 5 6 

Lartësia (në cm) 50 70 80 90 95 100 103 

 

Është treguar se si (përafërsisht) ndryshon lartësia e fëmijës në varësi të viteve të tij, që nga dita e 

lindjes (0 vjet) deri në mbarim të vitit të gjashtë. D.m.th. kjo tabelë tregon se si lartësia e fëmijës 

është në funksion të viteve të jetës. Ky është vetëm një shembull i thjeshtë që tregon se si një 

madhësi është funksion i një madhësie tjetër. Ka shumë shembuj të rëndësishëm të këtij lloji: 

¶ Syprina e sipërfaqes së katrorit është funksion i gjatësisë së brinjës së tij 

¶ Perimetri i rrethit është funksion i rrezes së tij 

¶ Syprina e siperfaqes së drejtkëndëshit është funksion i dimensioneve të tij 

¶ Rruga e kaluar (në cm) e trupit që bie lirisht është funksion i kohës (në sekonda) së kaluar 

nga fillimi i rënies. 

Në vazhdim po japim një shembull konkret për kuptimin sa më të qartë të funksionit. 

Shembulli 17: Paga e Jetonit si instruktor vallëzimi varet nga numri i orëve sa ai punon. Nëse për 

një orë Jetoni paguhet 7 euro, sa do të jetë paga e tij për 8 orë, 15 orë, 25 orë? 

Në tabelën e mëposhtme është paraqitur lidhja ndërmjet numrit të orëve që ka punuar Jetoni dhe 

pagës së fituar. . (Zejnullahu, Hamiti, Vula, & Bilalli, 2004) 
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Tabela 1.6. (Zbatimi i funskionit) 

Numri i orëve (argumenti,vlerat 

hyrëse)      x 

Rregulla (funksioni) f 

Shumëzo për 7 

Paga e fituar 

(Vlerat dalëse y) 

8 

15 

25 

8Ͻχ 

15Ͻχ 

25Ͻχ 

56 

105 

175 

 

Nëse me x  shënojmë vlerat hyrëse, kurse me y , vlerat dalëse, mund të themi se: Çdo vlerë e x , 

me anë të rregullës f , i shoqërojmë një dhe vetëm një vlerë korresponduese y. Në këtë rast themi 

se y është një funksion i x -it, meqë vlera e saj varet na ndryshimi i vlerës së x -it. Shënojmë: 

)(xfy=  (lexohet: “y  është i barabartë me f  prej x -it”). 

Vlera hyrëse x  quhet ndryshore e pavarur ose argument, ndërsa vlera dalëse y  quhet ndryshore e 

varur ose vlerë e funskionit. 

Funksioni f  mund të paraqitet edhe si bashkësi e dysheve të renditura ))(,( xfx  ku komponentja 

e parë x  është vlera hyrëse apo ndryshorja e pavarur, kurse komponentja e dytë )(xfy=  është 

vlera dalëse, apo vlera e funksionit f  në pikën x . 

Kështu, funksionin f  në shembullin 1 mund ta shënojmë : 

)}175,25(),105,15(),56,8{(}7:),{( =Ö== xyyxf  

Shembulli 18: Syprina e sipërfaqes së katrorit është funksion i gjatësisë së brinjës së tij. Shpjegoni: 

Nëse shënojmë me }5,4,3,2{=A  bashkësinë e gjatësive a  të brinjëve të katrorit, duke zbatuar 

formulën për njehsimin e syprinës së sipërfaqes katrore 2aS= , bashkësia korresponduese e 

vlerave të syprinës është: }25,16,9,4{=B . Kështu “rregulla e shoqërimit” 2)( aaSS ==  është 

funksion i gjatësisë së brinjës, sepse: 

Çdo elementi të bashkësisë A i shoqërohet pikërisht (as më shumë as më pak) një element i 

bashkësisë B. 

Bashkësinë A e quajmë domenë, kurse bashkësinë B kodomenë ose bashkësi vlerash të pasyqrimit 

f . 
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Fig.1.27. (Pasqyrimi (funksioni)) 

 

Shembulli 19: A është çmimi funksion i numrit të artikujve? Shpjegoni: 

Tabela 1.7. (Zbatimi i funskionit) 

Numri i artikujve (vlera hyrëse) 4 9 1 8 4 

Çmimi (vlera dalëse) 2€ 4€ 0.50€ 4€ 3€ 

 

Katër artikuj mund të kushtojnë 2€ ose 3€ (vlerës hyrëse 4 i korrespondojnë më shumë se një vlerë 

dalëse). Kështu çmimi nuk është funksion i numrit të artikujve. 

Shembulli 20: Cila është “rregulla e mundshme” për vlerat e dhëna në tabelë? Shkruani formulën 

përkatëse. 

Tabela 1.8. (Vlerat hyrëse dhe dalëse) 

Vlera hyrëese  x Vlera dalëse  y 

11 5 

0 -6 

-5 -11 

6 0 

 

Së pari duhet të studiojmë lidhjen ndërmjet vlerave hyrëse x  dhe atyre dalëse y . 

660

5611

-­-

­-
                 

066

1165

­-

-­--
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Vlerat dalëse janë: 6-=xy , prandaj “rregulla-funksion” është 6-x . 

Shënojmë: 6)( -=xxf . 

1.8. Përkufizimi i funksionit 

 

Le të jenë dhënë një bashkësi  A. Në qoftë se x  tregon një element çfarëdo të kësaj 

bashkësie atëherë x  quhet madhësi variabël (shkurt variabël) kurse bashkësia A quhet bashkësi e 

ndryshimit të variablit x . (Malita & Fundo, 2003) 

Po saktësojmë tani kuptimin e funskionit. Le të jenë dhënë A dhe B dy bashkësi çfarëdo dhe C një 

bashkësi e prodhimit kartezian BACBA ³Ë³ : . 

Përkufizim 2.2.1. Relacioni ),,( CBAf =  quhet funksion në qoftë se për çdo element AxÍ

ekziston të shumtën një element ByÍ i tillë që Cyx Í),( . 

Bashkësia A quhet bashkësi nisjeje , fillim ose burim ; bashkësia B quhet bashkësi pritjeje ose 

fund ; C quhet graf i funksionit . Funksioni shënohet me germa : etjhgf ,,,,, yj . 

Funksioni që ka burim A dhe fund B quhet funksion i A-së në B dhe shënohet : BAf ­: . 

Në qoftë se f  është një funksion A-së në B me graf C , atëherë ByÍ , për të çifti Cyx Í),( quhet 

vlerë e f-së në x dhe shënohet )(xf që lexohet ‘’f e x-it’’; pra )(xfy= . Ndërkohë x quhet 

‘’ndryshor i pavarur ‘’ose ‘’argument ‘’dhe y  quhet ‘’ndryshor i varur’’. 

Në vend të termit ‘’funksion i f ‘’ ka raste kur përdoret termi ‘’pasqyrimi i f  ‘’. Në vend të termit 

‘’funksioni f  ‘’ ka raste kur përdoret ‘’pasqyrim f ‘’, në këtë rast elemenit AxÍ quhet ’’ fytyrë 

‘’, kurse ByÍ , )(xfy=  quhet ‘’shëmbëllim’’( ka raste kur x quhet ‘’parafytyrë’’e ‘’fytyrës’’

)(xfy= . Më poshtë do të paraqesim në mënyrë skematike dy realacione ndër të cilët i pari  është 

funksion , kurse i dyti  nuk është funksion : 

 

},,,{ 4321 xxxxA=    dhe },,,{ 4321 yyyyB=  
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                    Fig.1.28. (Paraqet funksion)                        Fig.1.29. (Nuk paraqet funskion) 

Te figura 1.28 paraqet funksion sepse çdo element i A-së është i lidhur me të shumtën një element 

të B-së . Elementi Ax Í3  nuk lidhet me asnjë element nga B , ndërsa për elementet 1y  dhe 4y të 

B  nuk ka asnjë element nga A që të lidhet me to. Tek figura 1.29 nuk kemi funksion sepse elementi 

1x  është i lidhur me dy elemente të B-së . 

Tek funksioni interes paraqesin ato elemente të burimit dhe fundit që lidhen me njëri tjetrin , të 

cilat paraqesin dhe thelbin e lidhjes funksionale. Kurse elementet që nuk çiftohen nuk paraqesin 

anjë interes. 

Le të jetë dhënë funksioni BAf ­:  

Përkufizim 2.2.2. Bashkësia )(,{ xfyByAxD f =Í$Í=  quhet bashkësi e përcaktimit të 

funksionit . 

Bashkësia )}(,{Im xfyAxByf =Í$Í=  quhet bashkësia e vlerave të funksionit . 

 

1.9. Sistemi koordinativ kënddrejtë në rrafsh 

 

Më parë jemi njohur me kuptimin e boshtit numerik dhe me paraqitjen e numrave në 

boshtin numerik. Unioni i dy boshteve numerike Ox dhe  Oy( me fillim të përbashkët O) që janë 

normale ndërmjet vete dhe me të njëjtën njësi matjeje për gjatësi formojnë sistemin koordinativ 

kënddrejtë në rrafsh . Pika O  quhet origjina e sistemit koordinativ , boshti Ox quhet boshti i 

abshisave , kurse Oyquhet boshti i ordinatave. Për të shënuar një sistem koordinativ në rrafsh do 

të përdorim simbolin Oxy.  

(http://www.bejoduka.com/docs/applete%20e%20vizualizime/Mesime%20te%20shkolles%20se

%20mesme/matematika/grafiku_funksionit/Online%20Graph%20Plotter_modified.htm, n.d.) 
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Fig.1.30. (Sistemi koordinativ kënddrejtë) 

 

Në vazhdim kur në një rrafsh është dhënë një sistem koordinativ kënddrejtë Oxydo të themi shkurt 

rrafshi Oxy. 

Për të caktuar pozitën e një pike M në sistemin koordinativ duhet të shfrytëzojmë kuptimin e 

dyshes së renditur . Dyshja e renditur ),( yx  përcakton koordinatat e pikës. Komponentja e parë 

në dyshen e renditur është koordinata në boshtin Ox, ose drejtëzën horizontale . 

Komponentja e dytë e dyshes së renditur është koordinata në boshtin Oy, ose në drejtëzën 

vertikale. Kështu, numrat x  dhe y i quajmë koordinata të pikës M  dhe e shënojmë ),( yxM . 

Shembulli 21: Në rrafshin Oxy përcaktoni pozitën e pikës M , koordinatat e të cilës janë: 

a) )4,3(                             b)   )4,4( --  

a) Që të përcaktojmë pozitën e pikës me koordinata )4,3(  në rrafshin Oxy, ne fillojmë nga 

origjina dhe zhvendosemi në të djathtë për tri njësi e pastaj lart për katër njësi (shih figurën 

1.4). 

 

b) Që të përcaktojmë pozitën e pikës me koordinata )4,4( --  në rrafshin Oxy, ne fillojmë nga 

origjina dhe zhvendosemi në të majtë për katër njësi e pastaj poshtë për katër njësi (shih 

figurën 1.4). 
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Fig.1.31. (Paraqitja e pikave në sistem koordinativ kënddrejtë) 

Shembulli 22: Përcaktoni pozitën e pikave )4,5(A  dhe )3,2( --B . 

 

 (Përdorimi i programit Geogebra për paraqitjen e pikave në sistem koordinativ) 

(www.geogebra.org, n.d.) 
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1.10. Grafiku i funksionit 

Grafiku i funksionit numerik ёshtё bashkёsia e tё gjitha pikave tё planit Oxy  qё kanё si 

abshisa vlerat x  tё bashkёsisё sё pёrcaktimit tё funksionit, kurse si  ordinatё kanё vlerat 

pёrkatёse tё funksionit f(x). (Shehu, Gjergji, & Kadriu, 2019) 

Grafiku i funksionit numerik f: X ŸR  nё planin kordinativ Oxy quhet bashkёsia e tё gjitha 

pikave (x, f(x))  ku  x  ɴX   

Nёse jepet grafiku i njё funksioni numerik nё planin Oxy, ne mund tё gjejmё: 

1.    Bashkёsinё e pёrcaktimit X. Kjo ёshtё bashkёsia e abshisave tё pikave tё grafikut, mjafton 

tё “projektojmё” grafikun nё boshtin Ox; 

2.    Pёr çdo element tё a  ɴX, ne mund tё gjejmё vlerёn pёrkatёse f(a) tё funksionit, qё ёshtё sa 

ordinate e pikёs sё grafikut me abshisё “a” ; 

3.    Bashkёsinё e vlerave tё funksionit. Kjo gjendet duke “projektuar” grafikun mbi boshtin Oy. 

Shembulli 23: Zhurmëzbuluesi është një aparat që përdoret në oqeanografi për të përcaktuar 

vendndodhjen e objekteve nën ujë. Puna e këtij aparati mbështetet në jehonën e valëve të zërit. 

Formula 
2

x
y= , ku x  është koha që i duhet jehonës për t‘u kthyer deri te anija, paraqet distancën 

nga sipërfaqja ku ndodhet objekti. Në formulën 
2

x
y= , x  është vlera hyrëse dhe y  është vlera 

dalëse.. Rregulla (funksioni) është 
2

x
. Tani do të shfrytëzojmë sistemin koordinativ për të paraqitur 

grafikun e kërij funksioni: 

Hapi 1: Nëse zgjedhni për vlera hyrëse 0,4,8 dhe 12, gjeni vlerat dalëse, e pastaj i shënoni ato si 

dyshe të renditura. 
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Vlerat hyrëse Rregulla (funksioni) Vlerat dalëse Dyshet e renditura 

X 

2

x
 

Y (x,y) 

0 

4 

 

8 

12 

0 

τ

ς
 

ψ

ς
 

ρς

ς
 

0 

2 

 

4 

6 

(0,0) 

(4,2) 

 

(8,4) 

(12,6) 

Hapi 2: Paraqitni dyshet e renditura nga tabela në sistemin koordinativ Oxy 

 

 (Përdorimi i programit Geogebra për paraqitjen e pikave në system koordinativ) 

x -koordinatat paraqesin kohën që i duhet jehonës për t’u kthyer në anije. 

y -koordinatat paraqesin distancën nga sipërfaqja ku ndodhet objekti. 

Hapi 3: Vizatoni drejtëzën duke i bashkuar pikat e paraqitura në sistemin koordinativ. 

Drejtëza paraqet grafikun e funksionit 
2

x
y= . (Malita & Fundo, 2003) 
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(Përdorimi i programit Geogebra për paraqitjen grafike të funksionit) 

Shembulli 24: Të paraqitet grafikisht funksioni 13 += xy  
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1.11. Ndikimi i ilustrimeve praktike, vizualizimeve, videove mësimore në të kuptuarit e 

funksionit dhe paraqitjes grafike të tij 

 

Jemi munduar që me nxënësit e klasave të VII-ta të bëjmë një pyetësor të shkurtër që të 

shohim se sa ata i kuptojnë funskionet dhe se a e kanë të lehtë paraqitjen grafike. Në pyetësor kanë 

marrë pjesë gjithësej 84  nxënës ku në përgjigjen e pyetjes së parë në opsionin PO janë përgjigjur 

gjithsej 56 nxënës ndërsa me JO 28 nxënës, kurse në përgjigjen e pyetjes së dytë me PO janë 

përgjigjur 42 nxënës dhe me JO 42 nxënës.  Në vazhdim do të shtjellojmë përgjigjet e tyre. 

 

Rezultatet e përgjigjeve janë dhënë me tabelën e kontigjencës: 

Tabela 1.9. (Tabela e kontigjencës) 

 

Ndryshoret e rastit X  dhe Y  pranojnë vlera të bashkësisë {Po, Jo}.  

 Përgjigja e pyetjes së parë 

P
ër

g
ji

g
ja

 e
 p

y
et

je
s 

së
 d

y
të

 

ὢ
ὣ Po Jo Totali 

Po  14  28 42 

Jo 42 0 42 

Totali 56 28 84 
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Me nivelin e rëndësisë 01.0=a  do të provojmë se përgjigjet e pyetjes së dytë nga nxënësit nuk 

varen nga mendimi i tyre në lidhje me  paraqitjen grafike të funksionit. 

Fillimisht llogarisim frekuencat absolute të pritshme për secilën nga kuadratet në tabelën 

kontigjente. Duke u mbështetur në tabelën paraprake, vlerat e pritshme janë: 

 

 

Në vijim caktojmë hi-katrorin: 

42
14

)140(

28

)2842(

14

)1428(

28

)2814( 2222
2 =

-
+

-
+

-
+

-
=c  

Me nivel të rëndësisë 01.0=a , caktojmë 6349.62

001.1 =c , pra domeni kritik është ),6349.6( ¤=C  

dhe meqenëse 42 i takon intervalit ),6349.6( ¤=C  përfundojmë se X  dhe Y  janë të varura. 

 

 

Në vazhdim do të paraqesim disa nga fotografitë e nxënësve me punimet e tyre gjatë mësimit të 

funksioneve dhe paraqitjes grafike të tyre. Këto metoda të punës ua bëjnë nxënësve shumë më të 

lehtë mësimin e funksioneve. Së pari nxënësit janë munduar t’i gjejnë koordinatat për shkronjat të 

cilat do t’i përdorin gjatë aktivitetit, pastaj të gjitha i kanë paraqit në hamera. 

 Përgjigja e pyetjes së parë 

P
ër

g
ji

g
ja

 e
 p

y
et

je
s 

së
 d

y
të

 

ὢ
ὣ Po Jo Totali 

Po  28  14 42 

Jo 28 14 42 

Totali 56 28 84 
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Fig.1.32. (Në fotografitë e fundit janë paraqitur dëshmi të punës me nxënës) 

Në këto fotografi për nder të Festës së 28 Nëntorit, Ditës së Flamurit nxënësit kanë gjetur së pari 

koordinatat e pikave për fjalët “URIME 28 NËNTORI”  si dhe për shqiponjën. Pastaj pikat e 

gjetura i kanë paraqitur në sistemin koordinativ dhe në fund i kanë ngjyrosur. Ka qenë punë me 

koncentrim të madh mirëpo përfundimi ishte shumë bukur. 

Ndërsa në fotografitë në vazhdim do të paraqesim disa figura ku në këtë rast nxënësve u janë dhënë 

koordinatat të gatshme dhe me paraqitjen e tyre në sistem koordinativ në fund kanë parë figurat që 

veçse të gjithë i njohin. 
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Fig.1.33. (Dëshmi të punës së nxënësve rreth grafikut të funksionit) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

67 

3.  Regresioni linear 

 

Fjala “regres” për herë të pare është përdorur nga studiuesi Galton (Francis Galton, 1822-

1911) nga fundi i shekullit XIX, si metodë statistike gjatë hulumtimeve të karakteristikave 

(veçorive) trashëguese, nga prindi te fëmija. Ai është përpjekur të gjejë një lidhje ndërmjet lartësisë 

së prindërve ose paraardhësëve të tyre dhe fëmijëve. 

Lakorja e regresionit paraqet lakoren e cila më së miri përfaqëson pikat e grafikut në sistemin 

kënddrejt koordinativ. Prej lakoreve të regresionit më të njohura janë:  

- Regresioni i shkallës së parë (linear): baxxf +=)(  

- Regresioni i shkallës së dytë (parabolik): cbxaxxf ++= 2)(  

- Regresioni hiperbolik: b
x

a
xf +=)(  

- Regresioni fuqi (eksponencial): xakxf Ö=)(  

Në trajtë të përgjithshme, ne jemi interesuar për një ndryshore të rastit y  që lidhet me një numër 

ndryshoresh të pavarura nxxx ,...,, 21 . Pasi kemi përcaktuar ndryshoret nxxx ,...,, 21 ,  duhet të 

përcaktojmë shkallën e fortësisë (fuqisë) së lidhjes së tyre me y . Ne kërkojmë të ndërtojmë një 

barazim, që shpreh y si një funksion të ndryshoreve të pavarura nxxx ,...,, 21  . Do shqyrtojmë rastin 

më të thjeshtë kur y  është funksion linear i një ndryshoreje. Metodat më të njohura në përcaktimin 

e parametrave të regresionit linear janë: 

- metoda grafike 

- metoda e mesatares 

- metoda e katrorëve më të vegjël 

- metoda e momenteve 

Formula për ekuacionin e regresionit të thjeshtë linear është: 

ebb ++= xY 10  

Formula për ekuacionin e regresionit të shumëfisht linear është: 

ebbbb +++++= pp XXXY ...22110  
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3.1. Analiza dhe krahasimi i instrumenteve të vlerësimit dhe testimi i 

nxënësve duke përdorur modelin e regresionit linear 

 

 

Në këtë punim do të analizojmë instrumentet e vlerësimit të cilat mësimëdhënësit i shërbejnë 

për vlerësimin e nxënësve gjatë një periudhe (viti shkollor). Vlerësimi sipas kurrikulës së Kosovës 

bëhet me anë të instrumenteve që caktohen nga aktivi profesional për fushat e caktuara. Viti 

shkollor është i ndarë në tri periudha. Vlerësimi për një periudhë bëhet në këtë mënyrë: në ditar 

vendosen dy nota, nota e parë peshon 60% (Vp1), ndërsa e dyta 40% (Vp2). Në Vp1 hyn të gjitha 

instrumentet e caktuara që do të thotë bëhet vlerësim i vazhdueshëm kurse Vp2 është nota e testit 

përfundimtar.  Instrumentet të cilat unë i kam përdor janë detyrat e shtëpisë (10%), pyetje/përgjigje 

(30%), aktiviteti në klasë (30%), detyrat kontrolluese (15%) dhe projektet (15%) si dhe testi 

përmbledhës (përfundimtar) i cili është instrument në vete. Të dhënat që i kam marrë për hulumtim 

janë të nxënësve të shkollës fillore “Asim Vokshi”, Prishtinë, klasat e shtata VII-1,2,. Analizat e 

instrumenteve do t’i paraqesim duke përdorur programin Excel i cili na ndihmon për regresionin 

linear. Gjatë analizës së të dhënave instrumentet e vlerësimit i kemi shënuar kështu: detyrat e 

shtëpisë me X1, pyetje/përgjigje me X2, aktiviteti në klasë me X3, detyrat kontrolluese me X4, 

projekti me X5 ndërsa testi përmbledhës me Y. Instrumentet e vlerësimit X1, X2, X3, X4 dhe X5 

janë ndryshore të pavarura ku secilën me radhë e krahasojmë me instrumentin Y që është ndryshore 

e varur në rastin tonë.  

Puna jonë bazohet në krijimin e lidhjes dhe korrelacionit ndërmjet variablit të varur që në rastin 

tonë është testimi me secilën prej variablave të pavarura që janë instrumentet e vlerësimit që i 

përmendëm më lartë. 

Në vazhdim do të paraqesim të dhënat e analizuara për klasën VII-1 për secilin instrument të 

vlerësimit.  
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Ekuacioni i regresionit  të thjeshtë linear për ndryshoren X1 (detyrë shtëpie) është: 

191.33874.0 += xY  

Statistikat e regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X1 janë dhënë në tabelën 1.10 

Tabela 1.10. (Regresioni linear për ndryshoren  X1-detyrat e shtëpisë) 

 

Nga të dhënat statistikore të marra shohim se regresioni linear i shumëfishtë është 0.77 që do të 

thotë se lidhja ndërmjet ndryshores së pavarur që është detyrat e shtëpisë dhe variablit të varur 

është e ngushtë. Gjithashtu R-katrori është 0.60 që do të thotë se 60% e ndryshimit të ndryshores 

së varur shpjegohet me variablin e pavarur që janë detyrat e shtëpisë. 

Ekuacioni i regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X2 (pyetje/përgjigje) është: 

6342.09279.0 += xY  

Statistikat e regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X2 janë dhënë në tabelën 1.11 
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Tabela 1.11. (Regresioni linear për ndryshoren  X2-pyetje/përgjigje) 

 

Nga të dhënat statistikore të marra shohim se regresioni linear i shumëfishtë është 0.83 që do të 

thotë se lidhja ndërmjet ndryshores së pavarur që është pyetje/përgjigje dhe variablit të varur është 

e ngushtë. Gjithashtu R-katrori është 0.70 që do të thotë se 70% e ndryshimit të ndryshores së 

varur shpjegohet me variablin e pavarur. 

Ekuacioni i regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X3 (aktiviteti në klasë) është: 

7928.09099.0 += xY  

Statistikat e regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X3 janë dhënë në tabelën 1.12  
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Tabela 1.12. (Regresioni linear për ndryshoren  X3- aktiviteti në klasë) 

 

Nga të dhënat statistikore të marra shohim se regresioni linear i shumëfishtë është 0.85 që do të 

thotë se lidhja ndërmjet ndryshores së pavarur që është aktiviteti në klasë dhe variablit të varur 

është e ngushtë. Gjithashtu R-katrori është 0.72 që do të thotë se 72% e ndryshimit të ndryshores 

së varur shpjegohet me variablin e pavarur. 

Ekuacioni i regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X4 (detyrë kontrolluese) është: 

9297.06216.0 += xY  

Statistikat e regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X4 janë dhënë në tabelën 1.13 
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Tabela 1.13. (Regresioni linear për ndryshoren  X4-detyrë kontrolluese) 

 

Nga të dhënat statistikore të marra shohim se regresioni linear i shumëfishtë është 0.71 që do të 

thotë se lidhja ndërmjet ndryshores së pavarur që është detyrat kontrolluese dhe variablit të varur 

është më pak e ngushtë. Gjithashtu R-katrori është 0.51 që do të thotë se 51% e ndryshimit të 

ndryshores së varur shpjegohet me variablin e pavarur. 

Ekuacioni i regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X5 (projekt) është: 

227.18378.0 += xY  

Statistikat e regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X5 janë dhënë në tabelën 1.14 
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Tabela 1.14. (Regresioni linear për ndryshoren  X5 - projekt) 

 

Nga të dhënat statistikore të marra shohim se regresioni linear i shumëfishtë është 0.69 që do të 

thotë se lidhja ndërmjet ndryshores së pavarur që është projekti dhe variablit të varur është më 

pak e ngushtë. Gjithashtu R-katrori është 0.48 që do të thotë se 48% e ndryshimit të ndryshores 

së varur shpjegohet me variablin e pavarur. 

Ekuacioni i regresionit të shumëfisht linear është: 

54321 14.031.038.007.060.005.2 XXXXXY +++-+-=  
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Tabela 1.15. (Regresioni linear i shumëfishtë) 

 

Këtu kemi paraqitur të gjitha instrumentet e vlerësimit si ndryshore të pavarura me ndryshoren e 

varur që është testi përmbledhës. Nga statistikat e marra nga të dhënat e shënuara marrim se 

regresioni linear i shumëfishtë është 0.90 që do të thotë se korrelacioni ndërmjet rezultatit 

përfundimtar të testit dhe pesë ndryshoreve të pavarura është relativisht i lartë. Gjithashtu R-katrori 

është 0.82 që do të thotë se vetëm 0.08 shpjegohet me ndryshore të cilat nuk përfshihen në model 

me gabim të rastësishëm të cilin e shpjeguam më sipër. 

Në vazhdim do të paraqesim të dhënat e analizuara për klasën VII-2 për secilin instrument të 

vlerësimit.  

Ekuacioni i regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X1 (detyrë shtëpie) është: 

7394.17183.0 += xY  

Statistikat e regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X1 janë dhënë në tabelën 1.16 
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Tabela 1.16. (Regresioni linear për ndryshoren  X1 - detyrat e shtëpisë) 

 

Nga të dhënat statistikore të marra shohim se regresioni linear i shumëfishtë është 0.82 që do të 

thotë se lidhja ndërmjet ndryshores së pavarur që është detyrat e shtëpisë dhe variablit të varur 

është e ngushtë. Gjithashtu R-katrori është 0.66 që do të thotë se 66% e ndryshimit të ndryshores 

së varur shpjegohet me variablin e pavarur që janë detyrat e shtëpisë. 

Ekuacioni i regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X2 (pyetje/përgjigje) është: 

1901.00704.1 += xY  

Statistikat e regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X2 janë dhënë në tabelën 1.17 
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Tabela 1.17. (Regresioni linear për ndryshoren  X2 - pyetje/përgjigje) 

 

Nga të dhënat statistikore të marra shohim se regresioni linear i shumëfishtë është 0.85 që do të 

thotë se lidhja ndërmjet ndryshores së pavarur që është pyetje/përgjigje dhe variablit të varur është 

e ngushtë. Gjithashtu R-katrori është 0.73 që do të thotë se 73% e ndryshimit të ndryshores së 

varur shpjegohet me variablin e pavarur. 

Ekuacioni i regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X3 (aktiviteti në klasë) është: 

9718.09155.0 += xY  

Statistikat e regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X3 janë dhënë në tabelën 1.18 
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Tabela 1.18. (Regresioni linear për ndryshoren  X3 - aktiviteti në klasë) 

 

Nga të dhënat statistikore të marra shohim se regresioni linear i shumëfishtë është 0.83 që do të 

thotë se lidhja ndërmjet ndryshores së pavarur që është aktiviteti në klasë dhe variablit të varur 

është e ngushtë. Gjithashtu R-katrori është 0.68 që do të thotë se 68% e ndryshimit të ndryshores 

së varur shpjegohet me variablin e pavarur. 

Ekuacioni i regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X4 (detyrë kontrolluese) është: 

5.0-=xY  

Statistikat e regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X4 janë dhënë në tabelën 1.19 
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Tabela 1.19. (Regresioni linear për ndryshoren  X4 - detyrë kontrolluese) 

 

Nga të dhënat statistikore të marra shohim se regresioni linear i shumëfishtë është 0.90 që do të 

thotë se lidhja ndërmjet ndryshores së pavarur që është detyrat kontrolluese dhe variablit të varur 

është e ngushtë. Gjithashtu R-katrori është 0.82 që do të thotë se 82% e ndryshimit të ndryshores 

së varur shpjegohet me variablin e pavarur. 

Ekuacioni i regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X5 (projekt) është: 

1127.1838.0 += xY  

Statistikat e regresionit të thjeshtë linear për ndryshoren X5 janë dhënë në tabelën 1.20 
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Tabela 1.20. (Regresioni linear për ndryshoren  X5 - projekt) 

 

Nga të dhënat statistikore të marra shohim se regresioni linear i shumëfishtë është 0.63 që do të 

thotë se lidhja ndërmjet ndryshores së pavarur që është projekti dhe variablit të varur është më 

pak e ngushtë. Gjithashtu R-katrori është 0.40 që do të thotë se 40% e ndryshimit të ndryshores 

së varur shpjegohet me variablin e pavarur. 

Ekuacioni i regresionit të shumëfisht linear është: 

54321 06.046.025.005.013.002.0 XXXXXY +++-+-=  
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Tabela 1.21. (Regresioni linear i shumëfishtë) 

 

Këtu kemi paraqitur të gjitha instrumentet e vlerësimit si ndryshore të pavarura me ndryshoren e 

varur që është testi përmbledhës. Nga statistikat e marra nga të dhënat e shënuara marrim se 

regresioni linear i shumëfishtë është 0.94 që do të thotë se korrelacioni ndërmjet rezultatit 

përfundimtar të testit dhe pesë ndryshoreve të pavarura është relativisht i lartë. Gjithashtu R-katrori 

është 0.89 që do të thotë se vetëm 0.05 shpjegohet me ndryshore të cilat nuk përfshihen në model 

me gabim të rastësishëm të cilin e shpjeguam më sipër. 

Fotografia në vazhdim paraqet ditarin personal në të cilin shënojmë instrumentet e vlerësimit dhe 

vlerësimin e nxënësve gjatë një periudhe (viti shkollor). 
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Fig.1.34. (Ditari personal i mësimdhënësit) 

Në vazhdim me anë të fotografive po paraqesim testin e përpiluar të cilin e morrëm si variabël të 

varur si dhe testin e punuar nga nxënësit. Për të përpiluar një test së pari duhet ta bëjmë tabelën e 

specifikave ku caktojmë temat dhe pyetjet e të gjitha niveleve të taksonomisë së Bloomit. 

Taksonomia e Bloomit përfshinë nivelin e njohjes (20%), të kuptuarit (30%), zbatimin (30%) dhe 

mendimin kritik (20%). 
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1.22. (Tabela e specifikave të testit) 
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 Fig. 1.35. (Modele të testeve përmbledhëse) 
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Fig.1.36. (Teste të punuara nga nxënësit) 
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Përfundimi 

 

Matematika është vetë jeta, çdo dit ne bëjmë llogaritje në jetën reale, çdo temë të lëndës së 

Matematikës mund ta shpjegojmë duke marrë shembuj nga jeta e përditshme. Paraqitja e njësive 

me anë të ilustrimeve u ndihmon mësimdhënësve që të jenë sa më të qartë dhe më lehtë të 

shpjegojnë njësinë, gjithashtu edhe më shumë u ndihmon nxënësve në mësimin e tyre. Nxënësit e 

kanë më të lehtë të kuptojnë një njësi mësimore duke krahasuar atë me ndonjë shembull në jetën 

reale se sa vetëm ta imagjinojnë. Punimi të cilin e kam bërë bazohet në ilustrimet e bashkësive 

numerike si dhe kuptimin dhe paraqitjen grafike të funksioneve. Kemi dhënë përkufizime për 

kuptimin dhe veprimin me bashkësitë numerike duke mos i anashkaluar ilustrimet gjithmonë. Edhe 

për mua ka qenë një punë shumë atraktive sepse kam bërë edhe hulumtime me nxënës ku përmes 

pyetësorëve kemi arritur të kuptojmë se sa ndikojnë ilustrimet praktike në mësimnxënie. Kam 

analizuar rezultatet e nxënësve gjatë një periudhe mësimore ku kemi krahasuar instrumentet e 

vlerësimit me testin përfundimtar. Të gjitha këto të dhëna i kam paraqitur përmes tabelave duke 

përdorur programin Excel.  

Besoj që ky punim do të jetë një shembull i mirë për gjeneratat e reja  që të jenë sa më atraktiv në 

mësimdhënie si dhe mësimnxënie. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

88 

Literatura 

 

[ 1 ]  Gabriel, F., Coche, F., Szucs, D., & Carette, V. (2013). A componential view of childrenôs                  

difficulties in learning fractions. 

[ 2 ] Joel, I. K., Rice, C., & Levy, J.(2012). U.S. Education, Reform and National Security. 

Idependent Task Force Report No.68, Council on Foeign Relations, Washington DC, USA. 

[ 3 ] Klein, J.I., & Rice, C. (2012). U.S. Education Reform and National Security. Washington: 

Council and Foreign Relation. 

[ 4 ] Koni, M.(2005). Biostatistika. Tiranë 

[ 5 ] Malita, J. & Fundo, A. (2003). Analiza matematike 1. Tiranë. 

[ 6 ] Rexhepi, Sh., Iseni, E., & Kera, S. (2021). Hyrje në statistikën matematikë me pvrmbledhje të 

detyrave. Gostivar 

[ 7 ] Shehu, I.,Gjergji, R., & Kadriu, M. (2019).Matematika për klasën e 10 të arsimit të mesëm të 

lartë. Prishtinë. 

[ 8 ] Zejnullahu, R., & Shabani, A.(2004). Matematika 6 përmbledhje detyrash të zgjidhura. Pejë.   

[ 9 ] Zejnullahu, R., Gjergji, R., Vula, E., & Bilalli, S. (2004). Matematika  për klasën e 6. Pejë.   

[ 10 ] Zejnullahu, R., Hamiti, E., Vula, E., & Bilalli, S. (2004). Matematika  për klasën e 7. 

Prishtinë. 

[ 11 ] Aliu, A., Rexhepi, Sh., Iseni, E. ( 2021). Analysis and comparison of commitment, homework, 

extra hours, preliminary grades and testing of students in Mathematics using linear regression 

model, MATHEMATICS TEACHING RESEARCH JOURNAL. 

[ 12 ]   www.geogebra.org 

[13]https://www.google.com/imgres?imgurl=https%3A%2F%2Fslidetodoc.com%2Fpresentation_image

_h%2F7c7d434ecffee2b45d77eb7e45caefd6%2Fimage-

7.jpg&imgrefurl=https%3A%2F%2Fslidetodoc.com%2Fmire-se-erdhet-ne-mesimin-elektronik-bashksia-

dhe%2F&tbnid=wcshlfArcHxhCM&ve.  ( 10. 01. 2022) 

[14]http://www.bejoduka.com/docs/applete%20e%20vizualizime/Mesime%20te%20shkolles%20se%20

mesme/matematika/grafiku_funksionit/Online%20Graph%20Plotter_modified.htm.   ( 28. 01. 2022 ) 

[15]https://www.google.com/imgres?imgurl=https%3A%2F%2Fslidetodoc.com%2Fpresentation_image_

h%2F7c7d434ecffee2b45d77eb7e45caefd6%2Fimage-

http://www.geogebra.org/
http://www.bejoduka.com/docs/applete%20e%20vizualizime/Mesime%20te%20shkolles%20se%20mesme/matematika/grafiku_funksionit/Online%20Graph%20Plotter_modified.htm
http://www.bejoduka.com/docs/applete%20e%20vizualizime/Mesime%20te%20shkolles%20se%20mesme/matematika/grafiku_funksionit/Online%20Graph%20Plotter_modified.htm
https://www.google.com/imgres?imgurl=https%3A%2F%2Fslidetodoc.com%2Fpresentation_image_h%2F7c7d434ecffee2b45d77eb7e45caefd6%2Fimage-7.jpg&imgrefurl=https%3A%2F%2Fslidetodoc.com%2Fmire-se-erdhet-ne-mesimin-elektronik-bashksia-dhe%2F&tbnid=wcshlfArcHxhCM&ve
https://www.google.com/imgres?imgurl=https%3A%2F%2Fslidetodoc.com%2Fpresentation_image_h%2F7c7d434ecffee2b45d77eb7e45caefd6%2Fimage-7.jpg&imgrefurl=https%3A%2F%2Fslidetodoc.com%2Fmire-se-erdhet-ne-mesimin-elektronik-bashksia-dhe%2F&tbnid=wcshlfArcHxhCM&ve


 

89 

7.jpg&imgrefurl=https%3A%2F%2Fslidetodoc.com%2Fmire-se-erdhet-ne-mesimin-elektronik-bashksia-

dhe%2F&tbnid=wcshlfArcHxhCM&ve.   ( 03. 02. 2022 ) 

https://www.google.com/imgres?imgurl=https%3A%2F%2Fslidetodoc.com%2Fpresentation_image_h%2F7c7d434ecffee2b45d77eb7e45caefd6%2Fimage-7.jpg&imgrefurl=https%3A%2F%2Fslidetodoc.com%2Fmire-se-erdhet-ne-mesimin-elektronik-bashksia-dhe%2F&tbnid=wcshlfArcHxhCM&ve
https://www.google.com/imgres?imgurl=https%3A%2F%2Fslidetodoc.com%2Fpresentation_image_h%2F7c7d434ecffee2b45d77eb7e45caefd6%2Fimage-7.jpg&imgrefurl=https%3A%2F%2Fslidetodoc.com%2Fmire-se-erdhet-ne-mesimin-elektronik-bashksia-dhe%2F&tbnid=wcshlfArcHxhCM&ve

