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Falénderimet

Punimi i temés sé diplomés kérkon mund dhe pérkushtimatéh i cili nuk mund té
realizohej pa pérkrahjen e njerézve mé té dashur, pran@an mirénjohése dhe i falderoj
pafund té gjithé ata qé mé kané mbéshtetur.

Shpreh fagnderim dhe mirénjohje ndaj mentor@se té nderuar Dr.Sc. Egzona Isemicila né
ményré té vazhdueshme pércolli punén time duke mé mbéshtetur, inkurajuar si dhe duke mé
udhézuar gé ky punim té jeté sa mé cilésor.

Nga zemra i fanderohem té gjithé familjesme né vecanti prindérve, véltalhe bashkéshortit
tim pér mbéshtetjen moratie financiare gé uné té arrij deri kétu.

Kété titull ua dedikoj babait dhe nénés sime, u jam mirénjohése
pérgjithmoné.




Hyrja

Numri éshté njé ndér konceptet themelore né matematiké. Numri nuk pérkufizohet, mirépo
studiohen veprimet me nug vetité e veprimeve me numra. Né kété punim do té paragesim
pérkufizimet, veprimet me té gjitha bashkésité numerike duke filluar nga bashkésia e numrave
natyroré e cila ka lingr nga nevoja e numrimit té elementeve té bashkésive té ndryshme. Do té
paracpsim ilustrime té ndryshme duke shpjeguar mé garté bashkésité numerike dhe veprimet me
to.

Funksionet jané njé kapitull i réndésishém né lénddmatematikés ku nxénésit pérvec llogaritjes

karé mundési qé¢’' paragesiredhegrafikisht ato fuksione. Dimé @ né njé relacion ¢do element

i bashkésisé sé fillimit ciftohet me njé, disa ose asnjé element té& bashkésisé sé& mbarimit.

Mund té marrin edhe disa shembuj me jetén reale sa i pérket kuptimit t& funskioneve duke théné
gé cdo nxénésii caktojmeé klasén, Beaiall i caktojmé ¢cmimin, té gjithé fageve té njé libri numrin

etj.

Né kété punim do té mundohemi té b&jmé hulumtim me nxénés pér té paré se sa ndikojné ilustrimet
praktike dhe aktivitetet né klasé pér kuptimin e bashkésive numerike dhe fumlestgreeDo té

bémé gjithashtu edhe analizén e rezultateve té nxénésve gjaté njé periudhe mésimore ku do té
pérdorim edhe programin E&l pér paragitjen e té dhénave.




1. Bashkésité numerike
1.1. Bashkésia e numrave natyroré

Ndér matematikanét té cilét kanpiinuar né pérkufizimin e numrave natyroré éshté
G.Peano (1858931) i cili mé 1899 aksiomatizoi aritmetikén e numrave real. Peano pérfshiu edhe
zeron né numra natyore.

Bashkésia e numrave natyral quhet bashkésia e simboleve
N ={123...,n,n+1,..}

néted én jané pércaktuar relacionet
Aksioma 1: Numri natyrol nuk ka paraardhés
Aksioma 2: Pér secilin numér natyrekziston vetém njé pasardhés qé éshté pér 1 mé i madh
Aksioma 3: Secili numér natyrée paraardhésin e vetém pér njé mé té vogél
Aksioma e induksionit 4: Cilado bashkési e numrave gé ka kéto é&etiban té gjithé numrat
natyrorée
Aksioma 2 &rteton se bashkésia emmave natyroréuk e ka numrin mé té madh, sepsel N
ekziston pasardhési i tij, nummni+1> n. Pra bashkésia e numrave natyrésété e pakufizuar.
Aksiomat 2 dhe 3 vértetojné &€& bashkésiné e numrave natyréshté pérkufizuar relacioni i
rendi t | ese bashkésia é nurdrave natyr(Né:{LZB,...,n,..} né lidhje me kété relacion
éshté bashkési e renditur (sipas madhésisé). Kjo do té thoté se pér ¢farédo dy numrashmatyroré
dhen vlen m<n osen<m. Thuket ndryshe se numratdhen jané té krahasubém. Bashkésia
e numrave natyroréshté bashkési e numrueshme.
Vetité e veprimit té mbledhjes (+) né bashkésiné e numrave natyroré

1. Mbylltésia:" a,bl NY (a+b)i N p.sh. 2+15=17i N

2. Vetia komutative a,bi NY a+b=b+a p.sh.3+7=7+3Y 10=10

3. Vetia asociative! a,b,ci NY a+(b+c)=(a+b)+c p.sh.

2+(8+15 =(2+8)+15Y 2+23=10+15Y 25=25

4. Elementi njési($el N)(" al N) me vetiné:a+e=e+a=a p.sh.5+0=0+5=5

Vetité e veprimit té shumézimit (Pné bashkésiné e numrave natyroré dhe lidhja né mes

“ ’

paraar dhés

veprimeve (+) dhe (Q:

1. Mbylitésia: (" a,bi N)athi N p.sh.2@Q5=30i N

2. Vetia komutaive: (" a,bi N)alb=b p.sh.30=7@Y 21=21

3. Vetia asociative(" a,b,ci N)(a)@ =adb®) p.sh.
2@805 = (2@) A5Y 2G20=16A5Y 240=240

4. Elementi njési($el N)(" al N) etillée gga@=e@=a p.sh. elementi njési lidhur me
veprimin (§ éshté zero (1) @ a,b,ci N)aGb+c)=ab+a®

5. Shumézimi me zera$0i N C{0})(" ai N)a®=0¢ =0 p.sh.16=046=0




6. Vetia distributive e shumeézimit ndaj mbledhj¢sa,b,ci N) a@® ¢ abh &
p.sh.3@5+12) =3B +3Q2=15+36=51
7. Vetia distributive e shumézimitdaj zbrities:(" a,b,ci N) a@® ¢ ab & p.sh.
3@ 2- 5 =302- 3¢3=36- 15=21
Nga fakti se "abi N éshté a+bi N. Po nése éshtéa=b atéheré shénojmé
ata=(+1l)a=2a (vetia distributive e shumézimit ndaj mdlges). Ngjajshém
ata+a=(a+a)+a=2a+a=(2+1)a=3a. Dhe duke vazhduar késhtu marrim
a+a+..+a=na. Numri na quhet shuméfish i numria. Numri natyror n quhet koeficient i
numrit a dhe tregon se sa heré nurarparagitet si mbledhés né shumé.
Nga fakti se" a,bi N éshteali N.Po nése éshtéa=b atéheré shénojméatx = a*** = a?,
ngjajshém a@GG=(a@)G=a*G=a*"=a®. Dhe duke vazhduar késhtu marrim
a@O.&=a". Shprehjaa" quhet fugi e numrita. Numri a quhet baza ndérsa quhet
eksponenti. Sikur shihet, nunmétyror n tregon se sa heré nun&iparagitet si faktor né prodhim.
Veprimi i zbritjes nuk éshté gjithéheré veprim i mbyllur né bashkésiné e numedyeoré
"abi N éshtéa- bi N vetém nge a>Db. Poashtu veprimi i pjesétimit nuk éshté gjith@&er

veprim i mbyllur né bashkésiné e numrave natyral. P@bi N, éshté%l’ N, vetém nése

éshté shuméfish i numiit. Pra, herésqg :%i N atéheré kua éshté shuméfishb, d.m.th. kur

ekzistonmi N i tillé g& a=mb.
Tabela né vijim jep rregullat kryesore gé vlejné yp&primin e pjesétimit né bashkésing.

1. Letéjenéa,bi N.Néseab=c atéheréaz%,bh 0.

P.sh.@ =4] N
5

2. Nése:al N7, rrjedhgzl dhel=a
a 1
P.sh.

=1, =7.

NI~
NN

3. Nése:al Nﬂrrjedh;?1 =0
P.sh.E:O
12

4. Nése:al N* rrjedh%l nuk paraget numér té fundém

P.sh.% nuk éshté vleré e caktugZejnullahu, Gjergji, Vula, & Bilalli, 2004)




Shembulli 1: Té nghsohet vlera e shprehjes:
3+(4:2+2B=3+2+10=15

¢ e n—— % @
RPN SICHFIP AN Q =
AR N &
+
-8 -5 -4 0
-
-2
Q
Fs -
Q
i
123 f(x) ABC #&» X
7 8 9 +
......... _\/— 4 5 6 -
> 1 2 3 @&
( ) [Eel 0 &«

In[9]:=
3+(4/2) +2%5

Out[9]=
15




Né vazhdim do é parages disa fotografi ku tregéjaktivitetd e punuara me rxésit né lidhje
me veprimet me numra natyeor

llustrimi né vazhdim tregon veprimin e mbledhjes me numra nagyngg shembull e ka@té

gatstém e tjerat i gjejB nxénésit duke kryer llogaritjet. Gjétveprimit duhet & fitojné shuneén e
numrit 500.
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Fig. 1.1. (Veprimet e mbledhjes me numra natyrorg)




Fig. 1.2. (Veprimet e shumézimit me numra natyroré)




Fig. 1.3. (Veprimet e shumézimit me numra natyroré)

Dy fotografi& 1.2 dhel.3 jané ilustrimet e punuara me émésit, aktivitet i dli kishte & b&é me
shun&zimin e numrave natyrér Gjag aktivitetit nxénésit e marrin shprehin &té kryejné
shun&zimin e numrave edheépnendish por edhe duke kryer llogaritje€ fletore shpejt dhe

sakeg.




1.1.1. Plotépjestueshméria e numrave natyroré

Plotépjestueshméria me numrin 1

Cdonumér natyrgrpérves numrit zero, éshté i plgpjestueshém me numrin 1.
Plotépjestueshméria me numrin 2

Numri natyrorcift Eshté i plogpjestueshém me numrin 2 (numgdit shifrén e fundit e kané 0,2,4,6
ose 8).

Plotpjestueshméria me numrin 3

Numri natyroréshté i plopjestueshém me tre nése shuma e shifrave té tij éshtégjpkitieshém

me 3.

Plotépjestueshméria me numrin 4

Numri natyroréshté i plofpjestueshém me 4 nése numri i pérbéré nga dy shifrat e funditi éshté
plotépjestueshém me 4.

Plotépjestueshméria me numrin 5

Numri natyroréshté i plo#pjestueshém me 5, nése shifra e fundit éshté 0 ose 5.
Plotépjestueshméria me numrin 6

Numri natyroréshté i plo#pjestueshém me 6, nése ai numér plotépjestohet me 2 dbie me
Plotépjestueshméria me numrin 7

Numri natyroréshté i plofpjestueshém me 7, nése ndryshimi i pjesés sé mbetur t&€ numriti pasit
kemi hequr shifrén e fundit, me dyfishin e shifrés sé fundiépjestohet me 7.

Plotépjestueshméria me numrin 8

Numri nayror éshté i plagpjestueshém me 8, nése numri i formuar nga tre shifrat e fundit té tij
éshté i plofpjestueshém me 8.

Plotépjestueshméria me numrin 9

Numri natyroréshté i plo#pjestueshém me 9, nése shuma e shifrave té tij Eshté e plotépjestueshme
me 9

Plotépjestueshméria me numrin 10

Numri natyror éshté i plofpjestueshém me 10, nése shifra e fundit e tij éshté 0.




Aktiviteti i radhés me nxnés &shi njé labirint, ku pér té gjetur rrugn g kérkohet, secili ngnés
duhet € gjejé dhe €& ngjyrose numrat @ plotépjestohen me 4. Detyra&pnban veém numra &

plotépjestuesBm me 4, nggé pér nxénésit zakonishéshé pak mé e véshtirété zbatohet kjo rregull
né krahasim me tri rregullat e tjera (2, 5 dhe 10).

Fig. 1.4. (Plotépjestueshméria e numrave natyroré)




Aktiviteti i radhés u organizuaéformé té lojés ku nxénésit pérvec g8 mésuan ngkohésisht edhe
u argtuan shur. Né tabek vendoset 1 fleté e formatit A2. Né té jané té shénuar 32 numraét
lidhur njéri pas tjetrit. Ngri nga nxénésit e hedh zarin aq sa i bie numri, nénmhet nga numri i
pate né fleté. Njésoj vepronedhe i dyti. N¥nési i tre€ mban skénime ré tabek pé& numrat @

fitohen gjaé numérimit. Kur béhet hedhja e dy& vémendija bie te numrié&fitohet gjaté hedhjes &

zarit Zari ka 6 numra, prandaj numié Qjie, rése e plo#pjeston numrin parapralériletén me 32
numra aéheré vazhdon nuré&imi edhe @ aq sa fitohet numri gjathedhjessé zarit. Nése numri
gé fitohet nuk e platpjeston, ather’ lojén e vazhdon nénési i dyte. Gja& numérimit nxénésit do

té pérballen me numraéplotépjestohen me 1, 2, 3, 4 ,5 dhe 6. Viénheksohet § atmosfera
gjaté lojés kehet gjithmor@ mé interesante kur gjgnumérimit fitohet numri 11 dhe 13. Paséta

jané numra € thjeshg, a&he numri nga zari §i plotépjeston ishte vém numri 1, dometéné

zari duhej & hedhej shunéheré pér té pasur fat @ té bie numri 1 (ai i cili plogpjeston kta numra).
Nxénési ¢g ka fatin i pari € vie te fundi i numrave ai edhe shpallet fitues.

@. ’

Fig. 1.5. (Plotépjestueshméria e numrave natyroré)




1.1.2. Numrat e thjeshté dhe té pérbéré

Gdo numeér natyror mund té shkruhet si prodhim i dy apo mé shumé numrave 2p-<Q,
3=3Q, 4=4Q, 4=2Q.
Pérkufizim 1.1.1. Numeér i thjeshté quhet numri natyror i cili ka vetém dy pjesétues té ndryshém:
vetveten dhe numrin 1. Té gjithé numrat tjeré nag/mpérve numrit 1 quhen numra té pérbéré.
Rregulla e Eratostenit pér caktimin e numrave té thjeshté
Shénojmé numrat natyroré: 1,2,3,4,5,6,7,8,09,
E fshijmé numrin 1 sepse 1 nuk éshté numér i thjeshté.

l. Rrethojmé numrin 2, dhe fshijmé shuméfishat e numrit 2

1. Rrethojmé numrin 3, dhe fshijmé shuméfishat e numrit 3, térailéjare fshiré

[I. Rrethojn& numrin 5, dhe fshijmé shuméfishat e 5;
Né kété ményré vazhdojmé rregullén deriésgjithé numrat't rrethojmé ndérsa shuméiet e té
rrethuarve’t kemi fshré. Numrat e rrethuar jané numrat e thjeshté.

1.1.3. Pjesétuesi mé i madh i pérbashkét dhe shuméfishi mé i vogél i pérbashkét

Pérkufizimi 1.1.2. Pjegtues mé té madh té pérbashkét (PMP) pér dy apo mé tepér numraénatyror
guhet numri mé i madh natyror i cili seciligamnumrat e dhéné e p@gsn pa mbetje.
Pérkufizimi 1.1.3. Shuméfishi mé i vodé pérbashkét (SHVP) pér dy apo mé tepér numra
natyro&, quhet numri mé i vogél natyror i cili pgtehet pa mbetje nga numrat e dhéné.
Shuméfishi mé i vogél i pérbashkét (SHVP) i dy numrave llogaritet si vijon:

a) Numrat e dhéné i zbérthejmé né faktor jéghté

b) Nga faktorét e thjeshté ndértojmé prodhimin mé té vogél i cilgmhst pa mbetje nga dy

numrat e dhéné.




Fig 1.6. (PMP dhe SHVP)

1.2. Bashkésia e numrave té ploté

Nga njohurité paraprake dése ndryshimii cdo dy numrave natygouk éshté gjitBheg

numeér natyror. D.m.th. veprimi i zbritjes nuk éshidbyllur né bashkésindl .
Numri b quhetnumér i kundért i numrit a nésea+b=0. Simbolikisht shénoheb =-a.
D.m.th.a+(-a) =0.
Pérkufizim 1.2.1: Bashkésiae numrave natyra;, bashké me té kundértit e tyre dhe me numrin 0,
formon njé bashkési té re numerike qé quhet bashkésia e numrave té ploté. SinhsbEkishet
me Z.
z={../n..;3-2-10123...n,..}
Numrat e kundért t& numrave natydr quajmé numra té ploté negativ. Nga pérkufizmi i
bashkésis& shihetseN E Z.
Disa veti mé té réndésishme té bashkésisé sé numrave té ploté né lidhje me veprimin (+)

1. Bashkésiaz né lidhje me veprimin (+) ka kéto veti:

a) "x vyl zZ, vlen x+yi zZ (mbylltésia)

b) "x,y,zl Z vlen x+(y+2) =(x+y)+z (ligji asociativ)

c) EkzistonOi Z itillé g¢0+x=x, pércdo xI Z (0 éshté element neutral (njési) i bashkégsé
né lidhje me (+)

d) Pércdo xi Z, ekziston numér i kundéet xi Z itillé qé (- X)+(+x) =0




e) "xyl Z,vlen x+y=y+x (vetia komutative)
Meqgé veprimi i mbledhjes éshté i mbyllur né bashkésingéatéheré shuméa+(-b)i Z e
shénojméa- b dhe e quajmé zbritje. Pragprimi i zbritjes éshté i mbyllur né bashkésiné

2. Megé né d) éshté treguar s&i Z ekziston numri i kundért, mund té pérfundojmé se:

a) Pércdox,yi N nésex>y, atéheré x<-y, dhe nésex<y, atéheré x>-vy.
Késhtu, né bashkésiké s ht € pér kufizuar relacioni ¢do rendi
dy numra té ploté jané té krahasueshém sipas madhésiseé.

b) Né badkésinéZ nuk ekziston numér mé i vogél, sepse ngal>n rrjedh gé- n- 1<-n,
d.m.th. pregdo numri té ploté mund té zbritet numri 1.
Numrat e ploté munditvendosim né njé dreféé orientuar, té oéh e quajmédosht numerik ,
si figura né vijim

Numrat negativ Numrat pozitiv

o

F 3

Y

B e e A A B R

Fig.1.7. ( Drejtéza numerike )
Si pérfundim themi se bashkésia e numrave té ploté éshté e numrueshme, e pafundme dhe e
renditur. Né bashkésin& veprimet e mbledhjes, zbrities dhe shamiét jané té mbyllura,
veprimi i pje€timit nuk éshté i mbyllur, vlejné té gjitha ligjet dhe lidhjet me veprimet e mbledhjes
dhe shumézimit (komutatiasociativ dhe distributiv), d.m.th. vetité e veprimeve trashégohen nga
bashkésiaN né bashkésing .

Fig.1.8. (Mbledhja dhe zbritja e numrave té ploté me ané té drejtézés numerike)




Fig.1.9. (Mbledhja dhe zbritja e numrave té ploté me ané té drejtézés numerike)

Né kéto fotografi kam paragitur demostrimin e mbjedtsé numrave me shenjé (té ploté)
duke pérdorur drejtézen numerike.




Shembulli 2: Tékryhen veprimet e numrave té ploté:

(-31)+(44)
<« C @ geogebraorg/dlassic % @ :
k]~ L > 0O &N = Q =
P32 Y &
a = —31-44 i 4
— 75 :
+

n 10 9 -2 7 5 5 —4 3 -2 1 0 1 2 3 4 5 6 7 g 9 10 n
=
-2
Q
-3
Q,
"
123 f(x) ABC #8~ X
x ¥ z ™ 7 8 9 x +
W w | vE e 4 5 6 + -
< > < > 1 2 3 = &
( ) [l 0 < > o

In[2]:=
(-31) + (-44)

Out[2]=
-75

1.3. Bashkeésia e numrave racional

Le té jenéx,yi Z,y, 0. Herésinx:y e shénojmé simbolikisht dhe e quajmé thyesé. Numri
y

X quhet numéruesi i thyesés kurse nuprquhet eméruesi i thyesés.




Pérkufizim 1.3.1. BashkésiaQ = ie§|x, yi Z,y, OH guhet bashkési e nuave racional.
iy y

Nésex plotépjestohet mey, atéhers® &shté numer | ploté. Prandd},E Q.
y
Disa veti té bashkésisé Q:
1. a) Cdo numér racional mund té shketihé trajté thyese té thjeshté.
b) Cdo numér racional mund té shkruhet né trajté té numrit dhjetor té fundém ose té numrit

dhjetor periodik.
2. Cdo dy numra racional jané té krahasueshém. Pra, né bashkg<isbté i pérkufizuar
relecioniir endi tjes “<”. Numrat racional mé s é

té pérbashkét dhe pastaj krahasohen numéruesit. Mé i madhi do té jeté ai numér racional i
cili ka numéruesin mé té madh.

3. Thyesai, ku y > x, quhet thyesé e rregullt, me fjalé té tjera thyesa tek e cila eméruesi
y

éshté mé i madh se numéruesi quhet thyesé e rregullt.

4, Thyesaf, ku y < x, quhet thyesé e parregullt, me fjalé té tjera thyesa tek evadliLesi
y

éshté mé vogél se numéruesi quhet thyesé e parregullt.

1.3.1.1.  Kuptimi i thyesave

Nocioni thyesé pér diké mund té jeté term i ri pér até edhe sugjerohet gjithmoné gé njéheré té
njoftohemi me até term si dhe té dimé se cka quajmé thyesé né rastin toné.

Herésin e dy numrave natyraf®(Mde shénojmé me dhe e quajmé thyesé. Numiiquhet

numéruesi i thyesés, kurgjuhet eméruesi i thyesés dhe shénohegfoy o Tt .
<: Numéruesi i cili tregon se sa
pjesé jané marré nga térésia
_<.‘|: Vija thyesore
Emruesi i cili tregon se né sa
<: pjesé éshté ndaré térésia

Fig. 1.10. (Njohja me elementet e thyesés )




Njé thyesé e zakonshme sh- @ § - pérbéhet nga numéruesi (mbi vijé) dhe eméruesi (poshté
vijés). Numéruesi pérfagéson njé numér pjesésh té barabarta ndérsa eméruesi tregon se sa pjesé té
tilla béjné térésiné. Pér shembull, né thyesémumeéruesi 3 na tregon gé thyesa pardqggesé

té barabarta, ndérsa eméruesi 4 na tregon gé 4 pjesé béjné njé térési.

Fig. 1.11. (Kuptimi i thyesés)

Gjithmoné kur béjmé ndérlidhjen e problemeve teorike me ato praktike duke u bazuar né jetén

reale ato na dalin mé té kuptueshme. Pregedt hyesat mund t’i sqgaroj mé
ndryshme apo ilustrimeve né ményré qé té béhet mé i lehté kuptimi i tyre e rastin toné si

shembull kemi marré gjéra ushgimore si moll&, pica dhe torté.

Vlen té pérmendét gé ¢cdo numér natyror éshté numésor pér arsye se mund té shkruhet
késhtuo -. Pra ¢cdo numér natyror mund té shkruhet si thyesé me emé(degnillahu,
Gjergji, Vula, & Bilalli, 2004)




1.3.2. Mbledhja dhe zbritja e thyesave

Né vazhdim, pér tadyé me té garté mbledhjen dhe zbritjen e thyesave, do té marrim disa
shembuj ku do té ilustrojmé se si duhet té mblidhen dhe zbriten dy thyesa né ményré té rregullt
sepse né fillim shumica e nxénésve hasin probleme dhe kegkuptime gjaté kryerjes sé geprimev
me thyesa.

Shembulli 3: Dy motra Arta dhe Blertablejné sé bashku njé cokollaté. Arta héngrie
cokollatés, kurse Blerta- e saj.

a) Sa pjeseé té cokollatés i héngrén té dy motrat?
b) Cila nga motrat héngri mé tepér dhe sa?

Pér t i pasar vem@riéeqg gqé& do t i béej @mé né vazh

5
16

—

\/

7
16

Fig. 1.12. (Mbledhja e thyesave)

a) — — e Pasicokollata éshté ndaré né 16 pjesé té barabarta, té dy motrat kané ngréné

5+7=12 pjesé té cokollatés. Pra, ato kané ngréné— — — e cokollatés.

Ka raste kur nxénésit kegkuptojné rregullén e mbledhjes sé dy thyesave. Né shembullin toné
veprojné né kété ményré: — —— — e

Kjo ményré e zgjidhjes sé detyrés ndodh shumé shpesh te rx@nékimet e mésimit té
thyesave dhe veprimeve me to.




b) — — e Blerta héngri 7 pjesé, kurse Arta 5 pjesé té cokollatés. Atéheré duket qarté se
Blerta i héngri 2 pjesé mé tepér se Ai@eéb=2). Pra, Blerta héngri mé tepér: — —

— e cokollatés.

Keqgkuptimi sikurse te mbledhja ndodh edhe zbritjen e thyesave:

— — —— - e ,(Qjégé éshté e pamundur.

1° Thyesat me emérues té barabarté mblidhen duke mbledhur numéruesit, ndérsa eméruesi i
pérbashkét pérshkruhet. Simbolikisht:

14
W
- —_—

1 S

2° Thyesat ra emérues té gjé zbriten, kur nga numéruesi i té zbritshmit zbresim
numéruesin e zbritésit, ai ndryshim merret si numérues i thyesés me eméruesin e njéjté.
Simbolikisht:

OO0, .
- = — W W
W W W
Pér t i mbl edhur ( apsdaéndrisshémisé pai atoti sjeflimséat me en

emérues té barabarté, mandej i mbledhim (zbresim) si thyesa me emérues té barabarté.

Shembulli 4: Njé pishiné mbushet nga dy gypa. Gypi i paré pér njé oré e mbush
pishinés, kurse gypi i dyté pér njé orthbush - e pishinés. Cila pjesé e pishinés mbushet
nga té dy gypat brenda njé ore?

Pér ta zgjidhur detyrén, nevojitet té& kryejmé& mbledhjen-. Pér té kryer mbledhjen e

thyesave- dhe-, két o t hyesa duh ehyesanmie emhéruesitéi m t i k t

pérbashkét. Megenés@ nolo  p Yatéheré i kthejmé té dy thyesat me emérues 18 duke
i zgjeruar ato me numrin e duhur.

P o , . CX T
T om = —
@ pyY wXx pyY
Prejnga:- - — — —.

Né praktiké do té veprat késhtu:- -

|
O|U

|

|

|




Edhe né rastin kur kemi eméruesat e ndryshém ndodh shpesh kegkuptimi nga nxénésit pér
mbledhjen e tyre: - — — e

Shembulli 5: Plotésoni tabelén

19 9 1 3
5 - 1 104 + Z0
st || 2 |+ |z208
20 2 20
249
20

PWW PAX W XOTUL Op

v T QT QT QT

p 0 TPmMmpPp 0 TP O TAHAW 0P mMuUo qTmyY

p1¥- QT T Qm T T QT QT QT
2 O

Me nxénésit e klasave té VI kemi béré njé pget ku si géllim kishim té shohim se sa ata i
kuptojné thyesat dhe sa kgoroblem me thyesat. Ishte njé pyetésor i shkurtét por né kohé té
gélluar sepse pikérisht né kété period ata po mésojné pér thyesat dhe veprimet me to.

Jané anketuar gjithésej 60émés té klasave té VI. Né vazhdim do té shtjellojmé pérgjigjet e tyre.

Pyetésor

1. A mendoni se shfytézimi i figurave dhe mjeteve konkretizuese ju ndihmojné gé té& kuptoni
konceptin e thyesave?

A. Po
B. Jo

2. Ajkuptoni thyesat dhe veprimet me to?

A. Po
B. Jo




Fotografi té cilat déshmojné se nxénésit gjpargjigjur pyetésorit me shumé vullnet.

. ALY \

Fig. 1.13. (Nxénésit gjaté plotésimit té pyetésorit)

Rezultatet e pérgjigjeve jané dhéné tabelén e kontigjencé&doni, Biostatistika, 2002)

Tabela 1.1. (Tabela e kontigjencés)

Pérgjigja e pyetjes sé paré
" ) o Po Jo Totali
2,
> Po 36 12 48
5, Jo 4 8 12
2 @
23 Totali 40 20 60
a R

Fillimisht llogaritim frekuencat absolute té pritshme pér secilénkugdratenétabelén
kontigjene. Duke u mbéshtetur né tabeléngmaiake, vlerat e pritshme jané:




Pérgjigja e pyetjes sé paré
® Po Jo Total
n w
2
2 Po 32 16 48
o
[<b]
S Jo 8 4 12
2
S 2 Totali 40 20 60
Heb) »
o v
© E O-E F F
IF
36 32 4 16 0.5
12 16 -4 16 1
4 8 -4 16 2
8 4 4 16 4
Totali: 7.5

Atéheréd x®

Mund té pérdorim edhe formulén:

BUCPUC Pcpe T U g T

&
(ONE po U/ T
T T T T
(O PO Y T
PP PP PPPOY
cC PO Y 1
P
C p ¢ T
X®

Né vazhdim né fotografité e ilustruara mund té shohim disa nga gabimet e nxéeiavieasur
gjaté ushtrimeve té veprimeve me thyesa. Me kaleriohés dhe me pérkushtimin maksimal té
mésimédhénésit né bashképuratihe me prindérit kéto gabime do té pérmirésohen dhe do té
jené mé té rralla tek nxénésit né vitet e ardhshme.




Fig. 1.14. (Gabimet e nxénésve gjaté veprimeve me thyesa)

1.3.3. Shumézimi dhe pjesétimi i thyesave

Shumézimi i thyesave me numér natyror: Té shumézosh njé numér matyeonjé numer
natyrore, do té thoté té merret "Q'@K numrit &y qé éshté shumé prejmbledhoréve té
barabarté mex Kjo vlen edhe pér shumézimin e njé thyese me njé numér natyror. Le té nisemi
nga njé shembull:

Shembulli 6: Néna solli nga fsati 3 kavanoza me mjalté, ku secili kishte ng®"(5a " Q"Q
mjalté kishte gjithsej?

Detyra sillet né gjetjen e shumés

c
cld
cl




QEé té llogaritet ky prodhim, pérdorim figurén né vazhdim

TS T T

Fig. 1.15. ( Shumézimi i numrave thyesoré )

Né sedén nga térésité ndani nga dhe mblidhni té gjitha ato pjesé. Shihet se gjithsej jané
ndaré 12 pjesé té pesta, pra:

T T
o0 L £ Q o0
U U U

o pg
) V)

Pra, thyesa- shumézohet me numrin 3 kur numésin e tij e shumézojmé me numrin 3.

Shumézimi i thyesés me thyede té jené- dhe- dy thyesa. Atéheré éshté e vérteté formula:

o oxm

Me fjalé: Prodhimi i thyesave éshté baraz me njé thyesé, gé ka numérues predhimin
numeéruesve, ndérsa emérues prodhimin e eméruesve té thyesave faktoré.

Shembulli 7: Nésep a stof kushtono-'0, sa kushtojn@-a stof?

o
o oPau (Palo SX LY S5 9PN

C v C u ¢ ¢
p dp CcC, P,
QCUXO pn8 S 19

Pér shumézimin e thyesave vlejné edhe kéto ligje:

1) Ligjii ndérrimit té€ vendeve:

[CVR(0V] (x):_)(:)
o’ 9%

2) Ligji  shogérimit:
oo Yo 6o

3) Ligji i shpérndarjes sé shumézimit naalpledhjes sé thyesave




o0 9 o o'

1.3.4. Pjesétimi i thyesave

Pjesétimi i thyesés me numér natyror:

Nése — éshté thyesé, kurS@nhumér natyror, éshté i vérteté barazimi:

5 o

Me fjalé: Thyesa pjesétohet me numér natyror, duke pjesétuar numéruesin e thyesés me até
numer natyror.

Pjesétimi i thyesés me thyesé: Pjesétimi i thyesawe thyesén-, shprehet me barazimin:
W W oogﬁ
o @
Me fjalé: Herési i dyhyesave éshté i barabarté me prodhimin e thyesés sé paré me vilerén
reciproke té thyesés sé dyté.
Shembulli 8: Njehsoni o- D¢ -.

Numrat e pérzier i kthejmé né thyesa té parregullta e pastaj zbatojmé rregullén e mésipérme.
Kemi:

P pPOC OO
VT PTIITT PTITT

. 18]
oLe® YUY TXE @ pacTmpy
v X v

QL
v X v oX ¢

1.3.5. Krahasimi i thyesave

1° Nga dy thyesa me numérues té barabarté mé i madh éshté ai qé ka emérues mé té vogél

- Gjithmoné i referohemi té njéjtés térési.

- Nxénésit njihen i@ modele pér thyesat gqé pérshkruajné marrédhénie ndérmjet pjesés dhe
té madhésisé sé ploté

- Sa mé shumé copa, ag mé e vogél éshté madhésia e secilés copé.
Nxénésit njohin (kuptojné) madhésiné e copave.




cl-

<~

2° Nga dy thyesa me emérues té baralmmé&é madh éshté ai gé ka numérues mé té madh

- Nxénésit pérdorin materiale konkrete pér té krahasuar thyesat dhe pér té pérdorur kéto
njohuri né té menduarit abstrakt né klasat e mévonshme.

- Modelet konkrete sé pari duhet té fokusohen né modele té zonés.

- Pje%t jané madhési té njéjta (té barabarta)

- Numéruesi mé i madh paraget (tregon) thyesé mé té matlbhe2011)

‘v &

Fig. 1.16. (Krahasimi i thyesave)

u||w

Krahasimi i thyesave me numérues dhe emérues té njéjté:

400 [=
+ Js|~oo|w

14 0w
A SIS IR
+ 00| L

+ AW oo

4 0[N

Le té jené dhéhthyesat- dhe - ku ¢hohddiQn 6.

1° —hOOMOAN DO GOMOQUO QY O

2° —ROOMDIM DA HGOMOQOOQ O K

3 - —hOFMDAIM ‘D HOMOQOQ O




64
g o
Shemb. .3 / — e

Fig. 1.17. (Krahasimi i thyesave)

Shembulli 9: Té njehsohet vlera e shprehjeve:

BlL),2
4 3 7




< G @ geogebraorg/classic * @O :
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In[8]:=

Out[8]=
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84

Ky aktivitet u realizua gj&njé ore nmésimore me nénésit e klasaveé gjashta ku ata paraéit
njohurité géi kanréfituar gjaé mésimit té thyesave. Nénésit karé mésuar se sit kryejnéveprimet
me numra thyesér si ti zgjerojré dhe si ti krahasoj@ ato. Ngheté punojré né grupe duke i
punuar detyrat e éha e n& pas ato i vendosinémjé hamer.




Fig. 1.18. (Veprimet me numra thyesoré)

Edhe ky aktivitetéshi realizuar @ formé té lojés puzzle (enig@ duke kryer veprimet e
mbledhjes dheétzbrities me numra thyesér




Fig. 1.19. (Veprimet me numra thyesoré)




1.3.6. Numrat dhjetoré

Pjes é t mé té vogla té ndonj é énéthgesaveePérmu n d
shembuli
Im=——km, 1cm:idm, 1cm:im, 3g:ikg, 9m :im.
1000 10 100 1000 1000
Nga shembujt e mésipérm koa®jmé sdé gjithé numrat magdjané shprehur me ndihmén e
thyesave, té cilat emérues kané njésité decade (dhjetoré&)0, 100, 1000,

Thyesat:i ri9 etj., té cilat eméruesitkiané numra dekadé&, quhen thyesa dhjetore.

10°10'100'100
Thyesat dhjetore mund té shkien pa emérues né kété ményré:

1) 1—10 =0.1 lexohet: zero e ploté e njé té dhjetat.

2) % = 0.7 lexohet: zero e ploté e shtaté té dhjetat.
3) ﬁ): 0.01 lexohet: zero e ploté e njé té diat

4) 2i =2.003 lexohd: dy té plota e tre t& mijétat.
1000

Shembulli 10: Shkruani si numra dhjetoré thyesat dhjetore:
a) 39 _30+9_ 30 + 9 _3 +i: thyesa pérmban tre té dhjetie nénté té gindtat
100 100 100 100 10 100
%= 0.39 lexojmé: zero e ploté e 39 té gindtat.
Nga shembulli imésipérm kastatojmé se ¢do thyesé dhjetore mund té shkruhet pa emérues né
kété ményré: Sé pari shkrven té plotat, pastaj numruesthyesés, ku té ptat ndahen nga
numéruesi me piké. Kété piké do ta quajmé pikietore. Thyesa dhjetore, e shkruar pa emérues

guhetnumér dhjetor.

o N
/ \

1| @
D
05— 9 —50%

PERCENT

=

04 <>4 0 1

Fig. 1.20. ( Kuptimi i numrit dhjetor )




1.3.7. Zeroja

Numri dhjetor nuk ndryshonése nga ana e djathté atiydajshkruajmé numér té céaloshém té
zerove.

Nésethyesélﬁi%e zgjerojmé me 10,ii 100, 1000, .. do t &

i=@=ﬂ,i= 4("_'!00: 4@000: 4000 e
10 1040 100" 10 10400 104000 10000
a, 4 _ 40 _ 400 _ 4000
10 100 1000 10000
kemi: 0.4 =0.40=0.400=.4000C
Shembulli 11: Eshté dhéné numri 3.24200, shkruani numrin dhjetor gé& kur piketoddj

zhvendoset nga e djathta pér njé vend, dy dhe tre venda.

. Nése kéto thyesa dhjetorshkruajmé si numra dhjetoré do té

3.24200 32.42 324.200 3242
A A A

pika dhjetore zhvendoset per nje
vend

pika dhjetore zhvendoset per dy vende

pika dhjeotre zhvendoset per tre vende

Cdo numér natyror mund té shkruhet si numér dhjetor, pjesa dhjetore e té cilit pérbéhet vetém nga
zerot.

1.3.8. Krahasimi i numrave dhjetoré

Nga njohurité e méparme dinsé cilédo dy nunar natyroré mund té lidhen (krahasohen) me
njérin nga simbolet: <, =, >.
Né vazhdim do té tregojmé se edhe ¢do dy numra dhjetoré mund té lidhen (krahasohen) me
njérinngasimbolet qé pérmendém mé lart.
Shembulli 12: Konsiderojmé numrin dhjetor 3.547. Doki@ahasojmé vlerén e pjesés dhjetore
té numrit té dhéné me numrin 1. Kemi:

5 4 7 547

— + + = <1

10 100 1000 1000




sepse numéruesi i thyesés sé fundit éshtévogél se eméruesi. Pra, pjesa dhjetore e numrit

dhjetor 3.547 éshté n&vogél se 1. Né pérgjithési: Pjesa diijete cdo numri dhjetor éshté

mé e vogél se 1.

1) Nése dy numra dhjetorékanépjesét e plota té ndryshme, ménadhi éshté ai gé e ka
pjesén e ploté mé té madhe.

2) Nése dy numra dhjetor&ané pesét e plota té barabarta, mé i madhi éstiEd ka pjesén
dhjetore mé té madhe.

1.3.9. Rrumbullaksimi i numrave dhjetoré

Shembuull 13: 16 traktoristé sé bashku lavruan 131 hektaré toké. Nga saélektivruar
mesatarisht secili traktorist. Secili traktorist mesatarisht ka lavruarl8al6=8.187¢
hektaré. Sigurisht saktésia aq e madhe nuk ka réndési. Prandaj me réndési praktike éshté gé ky
numéri fituar 8.1875 té rumbullakésohet né dy shifra pas presjes dhjetore, d.m.th. té
rrumhullaksohet né té qindétén e par@ té afért. Numri 8.19 paraget num8ri875 té
rrumbullakésuar né gindéshen e pare mé té afért. Pra:
8.1875° 8.19
Né praktiké rrumbullakésimi béhet sipas késaj rregulle:
1) Nése shifra e paré e hequr éshté mé e vogél se 5, numri rrumbullakésohet ashtu gé shifra e
fundit gé ka ngelunuk ndryshon.
2) Nése shifra e pére hequr éshté 5, ose mé e madhe se 5, shifra e fundit e ngelur rritet pér
njé.
Né vazhdim po paragesim njé aktivitet té realizuar me nxénés duke zbatuar rregullat e
rrumbullakésimit té numrave dhjetoré.




Fig. 1.21. (Rrumt;ﬁllaksimi I numrave dhjetoré)

1.3.10. Mbledhja dhe zbritja e numrave dhjetoré

Mbledhjen dhe zbritjen e numrave dhjetoré do ta sqarojmé né dy neimgraté népérmjet

disa shembujve.

Shembulli 14: Gjeni shumén dhe ndryshimin e numrave dhjetoré: 241.62872.

Né fillim numrat dhjetoré kthejmé né thyesa dhjetore dhe pastaj né bazé té njohurive kemi:
24168 29472 _ 241680 29472 271152_

24168+29472= ——+ —=—"——+——=———=271152
100 1000 1000 1000 1000

Né ményré té ngjajshme gjejmé ndryshimin:
24168- 29.479= 24168 29472_ 241680 29472_ 212208_ 212908,
100 1000 1000 1000 1000

Né praktiké numrat dhjetoré mblidhen dhe zbriten dulendosu numrat né shtylla:




100 g — P 110

10 - P 11100

1 ..‘ '. 1/1000

-uifjmmm mbledhorii pare
2 -wifjmmm mbledhori i dyte

2 7 1. 1 5 2 -~ shuma

—
P O
=] 0O

Shumén e mésipérme, mund ta llogarisim edhe népérmes tabelés, késhtu:

Tabela 1.2. (Mbledhja e numrave natyroré)

Q DH Nj a dh q m

=2 T

= U

g8 &

@

Mbledhori i paré| 2 4 1 6 8 0
Mbledhori i dyté 2 9 4 7 2
Shuma 2 6 10 10 15 2
Shuma 2 7 1 1 5 2

Gjaté vendosjes sé& numrave né shtylla duhet pasur kujdes numrat e ploté t& shkruhen nén
numrat e ploté, presja dhjetore nén presjen dhjetore, té dhjetat nén té dhjetat, té gindtat nén té
gindtat et;.

Nga shembulli mésipérm pérfundojmé: Médhja e numrave dhjetoré béhet duke mbledhur
shifrat dhjetore té pozicionit té njejté, nga e djatfdaémajté. Né fund, me presjadamé
néshifra, sa éshté numri mé i madshifrave dhjetore té cilit do nga mbledhési.

Népérmijet tabelés né ményréngjajshme ilustrohet edhe zbritja e numrave dhjetoré.




Tabela 1.3. (Zbritja e numrave natyrorg)

Q DH Nj a Dh q m
2. T
= 9
g8 3
@
| zbrtishmi 2 4 1 6 8 0
Zbritési 2 9 4 7 2
Ndryshimi 2 1 2 2 0 8

Njé numér natyror shumézh e t

1.3.11. Shumézimi dhe pjesétimi i numrave dhjetoré

me 10,

té atij numri me té cilin shumézohet.
Numri dhjetor shumézohet me numrin 10 kur pika dhjetore zhvendoset pér njé vend né té

djathte.

1 Or@gjshktuar@t) numrin e zetbvek e i

Shumézimii njé numri dhjetor ra njérin nga numrat 100 ose 1000, béhet sikur né kéta

shembuj:

100M.5=

1000C3.45= 1000('?45 =3
100

1000>
10

= @ = i) =50
10 1
45000= 3450

=345C
100

ose 100.500=50

ose 1000(3.45=345(

Nga shembujt e mésipérm nxjerrim pérfundimin e pérgjém:

Nj é

nNnNumer

dhjetor

shumézohet

me

zhvendosim pér aq vende sa zero ka numri me té cilin shumézohet.
Dy numra dhjetoré shumézohen, dukehumézuar ata numra sikur té ishin numagyroré,
dhe n&und rezultati ifituar ndahet me presje dhjetore (nga e djathta) pér aq shifra dhjetore sa
éshté shuma e numrit té shifrave pas presjes dhjetore t&€ numrave gé shumézohen.

Kur

nj é

nNumeér

dhjetor

shumézohet

nj ésité

mee dhége 1 ,

zhvendoset nga e maijta pér aq vende (shifra) sa zero ka numri me té cilin shumézohet.
Pjegtimi i njé numri dhjetor me njé mo€r natyror béhet si pjé&smi i dy numrave natyroré
dhe presja vendoset kur fillon pjesétimi me shifrat e pjesés dhjetore
Pjesétimi injé numri dhjetor me njé numér dhjetor béhet duke shumézuar edhe pjesétuesin
edhe té pjesétueshmin me njégihgetore, e cila ka aq zerolsanumra pjesétuesi pas presjes

dhjetore.

dhj e

0.




Shembulli 15: Njehsoni herésin e numrave:
0.961 _ 0.961("_100: 96.1
031 031000 31

0.961:0.31= =96.1:31

96.1:31=3.1
93
31

31

0
1.4. Bashkésia e numrave iracional

Si¢c e dimésecdo thyeg mund té shkruhet si numér dhjetor duke pjesétuar numéruesin me
emérues. Rezultati mund tégatumér dhjetor me numér té fundém decimalesh plesspi
dhjetore ose me pafundésisht decimale pas pikés dhjetoté pat pérsériten né ményré
periodike. E anasjellsnuk éshté gjithnjé e vérteté.

Numrat dijetoré me pafundésisht decimale pas pikés dhjetore té cilat nuk pérsériten né ményré
periodike nik mund té shkruhen si thyesa. Numrat e tillé quhen numaaional. Bashkésia

e tyre shénohet, .

Bashkésia e numrave irracional éshté e panueshme. Megé ata numra gé nuk jané racional
jané numra iracional, éshté e qartéF£&l, = . (Shehu, Gjergji, & Kadriu, Matematika per
klasen e 10 te arsimit te mesem te larte, 2019)




Fig. 1.22. (Rrénja katrore e numrave natyroré)

Né fotografiné mé larté éshté paraqitur aktiviteti i realizuar me&si€pér nder téestés sé
Pavaésisé sé Kosovés. ldeja e aktivitetit ishte té realizohet né formé té lojés puzzle (enigma)
duke pérdorur rrénjén katrore t&é numrave. Nxénésit & kayer llogaritjet pér secilin numér

dhe i ka bashkuar fletat e vogla ke e paé gé né fund po paragitet flamuri i Kosovés.
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Fig.1.23. (Rrénja katrore e numrave natyroreé)

Né fotografité mé larté jané paragitur punimet e nxénésve té cilat ishin shumé atraktive dhe
interesante, njékohésisht u ndihmuan té tjeréve gé téjképedhe mé mérrrénjén katrore.

M



1.5. Bashkésia e numrave real

Pérkufizim 1.5.1. BashkésiaQ C |, quhet bashkési e numrave real. Simbolikisht shénBhet
. Bashkésia e numrave real éshté e panumrueshme (sepse pérmbawm@Esiniasa
panungérueshmel ).

Té gjitha vetité e veprimeve mbledhje dhe shumézim barten qé nga basNké&sideri né
bashkésinér.

B ,7,\5,e

Fig.1.24. (Bashkésia e numrave real)

1.5.1 Intervali

Bashk&ité e pikave né drejtézén numerike, gé ndodhen ndérmjet dy pikave quhen interval. Pér
shembull: numrat real ndérmjet numrave 3 dhe 5 paraqgesin njé interval qé zakonisht shénohet
xI (35) ose3< x<5, grafikisht figura né vaztih

3 5

Intervali gé nuk i pérmban pikat e skajshme, sikur né rastin mé sipér, quhet interval i hapur.
Intervali 3¢ X ¢ 5 ose[35) &shté gjysém i hapur nga e djathta (ose nga sipér) sepse pérmbané
pikén e skajshme né té majtiérsa intervalB< x ¢ 5 ose (3,5 éshté gjysém i hapur nga e
majta (ose nga poshté), sepse pérmbané pikén e skajshme né té djathté.

Intervali gé pérmbané dy skajet e tij quhet interval i mbyllur ose segment3®.st¢ 5 ose

{35 éshté segment ose interval i mbyllur.

M



Pérkufizim 1.5.2. Intervali éshté bashkésia e numrave rneaké cilét plotésojné njérin nga
pabarazimeta¢ x¢ b;a¢ x<bja<x¢ba<x<b

ose xI [a,b], xI [a,b),x] (a,b],xi (ab)

Ekzistojné interval gqé jané té kufizuara vetém nga njéra ané, ndérsa ngjat@mgné té
pakufizuara. P.sh. Intervaii ¢ x<a ose xi [3+ 9 éshté e kufizuar vetém nga e majta me

pikén a, ndérsa nga e djathta nuk éshté kufizuar faket e tij shkojné deri né pakufi
pamba#+d"m *“

3 Xx€e[3,+x)

=

Ngjajshém pérkufizohet intervali i kufizuar nga e djatitagb] ose intervali i pakufizuar
fare (- g+ 9.

1.5.2. Vlera absolute

Pérkufizim 1.5.3: Vleré absolute e numrix quhet distacé e numrit nga origjina dhe katit
numerik dhe sénohet|x.

[ I
H— ; ; —t>
-5 -4 -3 -2 - 12 3 4 5 L 1

—_— O § =
()
1!
T

‘-—3‘:3
‘0‘ =0

Fig.1.25. (Vlera absolute e numrave té ploté né drejtézén numerike)




Né pérgjithési vlera absolute pérkufizohet me:

Né vazhdim po japim té dhénat né lidhje me pyetésorin e realizuar me nxénésit e klasave té
nénta té shkollés fillore. Né pyetésor jané pérgjigjur gjithsej 80 nx&més pérgjigen e

pyetjes sé paré né opsionin PO jané pérgjigjur gjitBdajxénés ndérsa me JO 16 nxénés,
kurse né pérgjigjen e pyetjes sé dyté me PO jané pérgjigjur 65 nxénés dhe me JO 15 nxénés.
Né vazhdim do té shtjellojmé pérgjigjet e tyre.

Pyetésor

1. A ju kané ndihmuar ilustrimet dhe aktivitetet e realizuara pér bashkésingé e numrave real?

B. lo

2. A ikuptoni veprimet me numrat real?

A. Po
B. lo

Rezultatet e p@jigjeve jané dhéné me tabelén e kontigjencés:

Tabela 1.4. (Tabela e kontigjencés)

Pérgjigja e pyetjes sé paré

w . Po Jo Totali
3 @
> Po 55 10 65
D
S Jo 9 6 15
2 @
23 Totall 64 16 80
a ‘P




Ndryshoret e rastiX dheY pranojné vlera té bashkésisé {Po, Jo}.

Me nivelin e réndésisé@ = 0.05 do té provojmé se pérgjigjet e pyetjes sé dyté nga nxénésit nuk
varen nga mendimi i tyre né lidhje me paragitjen grafike té funksionit.

Fillimisht llogarisim frekuencat absolute té pritshme pér secilén nga kuadratet né tabelén
kontigjente. Duke u mbéshtetur né tabelén paraprake, vlerat e pritshme jané:

Pérgjigja e pyetjes sé paré

W . Po Jo Totali
2 @
> Po 52 13 65
(b}
5, Jo 12 3 15
2 @
=) Totali 64 16 80
N
O »

Né vijim caktojmé hikatrorin:
2 2 2 2
o2 = (55- 53 N (10-13 N (9-12 N (6-3° _

52 13 12 3
9 9 9 9
=+ + 4+ =
52 13 12 3
=0.173+0.692+0.75+3 =
=4.615

Me nivel té réndésis@ = 0.05, caktojméc/,, = 3.84, pra domeni kritik ésht&€ = (3.84,z) dhe
megenése 4.615 i takon intervalit= (3.84,2) pérfundojmé sexX dheY jané té varura.

(Rexhepi, Iseni, & Kera, 2021)




1.6. Numrat kompleksé

Meqé katrori i numrit real &éshté nunjénegativ(" xi RY x*2 0), né bashkésiné e numrave

real nuk ekziston asnjé numér katroté cilit Eshté numér negatirandaj, nukekziston as
numér real katrori i€ cilit éshté-1. Rrjedhimisht, rrénja katrore e numilt nuk éshté numér
real.

P.sh. numrat 1- % V2 nuk kané rrénjé katrore reale. Kjo e shprehur né gjuhén algjebrike
d.m.th. se ekuacionet:

x*+1=0,x* +:—1%,x2 +J2=0,

Nuk kané zgjidhje né bashkésiné e numrave real, sepse nuk ekziston numér real gé plotéson
x?=-1,x*=- %,xz =-/2. Né pérgjithési ekuacionet e form&d +a=0,a2 0 nuk kané

zgjidhje né bashkésiné e numrave real.

Pamundésia e zgjidhjes sé ekuacioneve

x*+a=0,a2 0,x* +2x+2=0,x" +x*+1=0 etj.

né bashkésiné&R, tregon mungesé té madhe né bashkégin&y boshllék i bashkésisé sé
numrave real plotésohet me zgjerimin e saj deri né njé bashkési tjetér numerike qé quhet
bashkési e numrave kompleksé.

Pérkufizim 1.6.1. Numér kompks e quajmé shprehjen e trajtés a+bi ku a,b jané numra
real. Simbolini e quajménjési imagjinare.

Me pérkufizim e marrim? =-1

- a quhetpjesa reale e numrit kompleks dhe shénohee(@2) = a,

- b quhetpjesa imagjinare e numrit kompleks dhe shénohet(z) =b

Cdo numér real i trajtés. mund té paragitet né traji@+0Q. Pra, numri real éshté numér
kompleks me pjesé imagjinare zero. Pgnaése shénojmé m€ bashkésiné e numrave
kompleks, atéher® E C.

Barazia e dy numrave kompleks: Numrat kompleksa+bi dhe c+id jané té barabrté,
atéheré dhe vetém atéheré lar c dheb=d.

Pra dy numra kompleks jané té barabrté nésmé té barabarta pjesét realenmés vete dhe
pjesét imagjinare né mes vete.

Mé sipér e pérmendém se numri kompeksbi éshté plotésisht i pércalar me pjesén reale
a dhe pjesén imagjinard. Né kété ményré secili numér komplekstbi mund ti
shogérojmé njé dyshe té renditur numrash rgab). Fakti qé secila dyshe e dtur
(a,b),(a,bl R) paraget njé piké né sistemin kordinatkQy, tregon gqé numri kompleks
z=a+bi ose z=(a,b) paraget njé piké né sistemin kordinativ. Né figun& vazhdim jané

M



paragqitur piké té cilat iu pérgjigjen numrave komgks:
i1+4i,- §+2i,-2- 31-i,4- §i,+2i
2 2
yzt _ X “3_ %¥
et feory " S
F o s
£ i s —‘1-—gq+ s
2o el a5 S 2
st ipesda g i
f ~§£ 4 — :it
ST e
-2 — 31

Fig.1.26. (Paragitja né boshtin numerik e numrave kompleks)

Paragitja e numrit kompleks né formé binomFa+ib mundéson qé& numr at
mbl edhs mumé&z o | inzbresichtsigd jemé’ polinomeluke pasur parasysh faktin
i?=-1.

Shembulli 16: Té kryhen veprimet me numrat e dhéné kompleks

(3+4i)+(5+2)
s C & geogebraorg/classic w @ ¢
Blod ~ D00 4L N 24 =
@ m=3ratisezl W &
— 8+ 60 ¢
+ 3
2
1
11 10 9 -8 7 5 5 -4 3 -2 1 o 1 2 3 4 5 6 7 8 B 10 1
-1
-2
Q
-3
Q
i
123 f(x) ABC #& X
x hd z ™ 7 8 9 -
S Y e 4 5 6 + -
< > < = 1 2 3 &
( ) ) 0 < > =

k o



I[11]:=
(3+41i) + (5+21)

Outf11]=
8+61




Funksioni
1.7.  Kuptimi i funksionit
Ekzistojné raporte né mes mlenteve té bashkésive té ndryshme asporte né mes

elementeve té séédjiés bashkési. P.sh. né tabelén

Tabela 1.5. (Raportet né mes elementeve)

Vitet e jetés 0 1 2 3 4 5 6

Lartésia (né cm) 50 70 80 90 95 100 103

Eshté treguar se si (péraférsisht)ysthon lartésia e fémijés né varési té viteve té tij, qé nga dita e
lindjes (0 vjet) deri né mbarim té vitit t& gjashté. D.m.th. kjo tabelé tregon se si lartésia e fémijés
éshté né funksion té viteve té jetés. Ky éshté vetém njé shembull i thjeshté géseegianjé
madhési éshté funksion i njé madhésie tjetér. Ka shumé shembuj té réndésishém té kétij lloji:

1 Syprina e sipérfages sé katrorit éshté funksion i gjatésisé sé brinjés seé tij

Perimetri i rrethit éshté funksion i rrezes sé tij

Syprina e siperfages® drejtkéndéshit éshté funksion i dimensioneve té tij

Rruga e kaluar (né cm) e trupit gé bie lirisht éshté funksion i kohés (né sekonda) sé kaluar
nga fillimi i rénies.

= = =4

Né vazhdim po japim njé shembull konkret pér kuptimin sa mé té garté té funksionit.

Shembulli 17: Paga e Jetonit si instruktor 1&#imi varet nga numri i orév& ai punon. Nése pér
njé oré Jetoni paguhet 7 euro, sa do té jeté paga e tij pér 8 oré, 15 oré, 25 oré?

Né tabelén e méposhtme éshté paraqitur lidhja ndérmjet numrit té oréveuéukea Jetoni dhe
pagés sé fituar.(Zejnullahu, Hamiti, Vula, & Bilalli, 2004)




Tabela 1.6. (Zbatimi i funskionit)

Numri i oréve (argumenti,vilerat Rregulla (funksioni) f Paga e fituar
hyrése)  x ) ) )
Shumézo pér 7 (Vlerat dalése y)
8 8% 56
15 15 105
25 25 175

Nése mex shénojmé vlerat hyrése, kurse mpe vlerat dalése, mund té themi se: Cdo vlerg e
me ané té rregullés , i shogérojmé njé dhe veténénjleré korresponduese y. Né kété rast themi
se y éshté njé funksionx-it, meqé vlera e saj varet na ndryshimi i vlerésxsi. Shénojmé:
y=f(x) ( | e x oyhéshté&:barégba® me f prejx-i t 7 ) .

Vlera hyrésex quhet ndryshore e pavarur cagument, ndérsa vlera dalégequhet ndryshore e
varur ose vleré e funskionit.

Funksioni f mund té paragitet edfsebashkési e dysheve té renditysa f (X)) ku komponentja
e paréx éshté vlera hyrése apo ndryshorja e pavarur, kurse komponentja g €\ftéx) éshté
vlera dalése, apo vleraenksionit f né pikénx.

Késhtu, funksioninf né shembullin 1 mund ta shénojmé :

f ={(xy):y=7% ={(856),(15109,(25175}
Shembulli 18: Syprina e sipérfages sé katr@shté funksion i gjatésisé sé brinjésijs&hpjegoni:

Nése shénojmé mé\ ={2,34,5 badkésiné e gjatésiva té brinjéve té katrorit, duke zbatuar

formulén pér njehsimin e syprinés sé sipges katroreS =a®, bashkésia korresponduese e

vlerave té syprinés éshtéB ={4,91625 . Késhtu “rr egSFlS@aa’eéshiehoqér i
funksion i gjatésisé sé brinjés, sepse:

Cdo elementi té bashkésisé A i shogérohet pikérisht (as mé shumé as mé pak) njé element i
bashkésisé B.

Bashkésin@ e quajmé domerg, kurse bashkésiné B kodomené ose bashkési vlerash té pasyqrimit
f.




Fig.1.27. (Pasqyrimi (funksioni))

Shembulli 19: A éshté ¢cmimi funksion i numrit té artikujve? Shpjegoni:

Tabela 1.7. (Zbatimi i funskionit)

Numri i artikujve (vlera hyrése) 4 9 1 8 4

Cmimi (vlera dalése) 2 € 4€ | 0.504 4¢€ 3€

Katér artikuj mund té kusbtj né& 2 € o0 s e 3iKorrdspohdejmééné shhimg seinig eleréd
dalése). Késhtu ¢cmimi nuk éshté funksion i numrit té artikujve.

Shembulli20:Ci | a éshté “rregull a e m@EnShisrdmirfoeniulérp é r
pérkatése.

Tabela 1.8. (Vlerat hyrése dhe dalése)

Vlera hyréese x Vlera dalése y
11 5
0 -6
-5 -11
6 0

Sé pari duhet té studiojmé lidhjen ndérmjet vlerave hyreédbe atyre dalésg .

11-6- 5 -5-6- -11
0-6- -6 6-6- 0

v |




Vlerat dalése janéy=x-6, pr andafjurnksieaud.l é&s ht é
Shénojmé:f(x) =x- 6.

1.8. Pérkufizimi i funksionit

Le té jené dhéné njé bashkési & gofté sex tregm njé element c¢farédo té késaj
bashkésie atéhené quhet madh& variabél (shkurt variabél) kursadhkésia A quhet bashkési e
ndryshimit té variablitx. (Malita & Fundo, 2003)

Po saktésojmé tani kuptimin e funskionit. Le té jené dhéné A dhe B dy bashkési ¢farédo dhe C njé
bashkési e prodhimit karteziat® B:CE A3 B.

Pérkufizim 2.2.1. Relacioni f = (A B,C) quhet funksion né qtf se pér ¢cdo elementi A
ekziston t& shumtén njé element Bi tillé gé (x,y)I C.

Bashkésia A quhet bashkeési nisjeje , fillim ose burim ; bashkésia B quhet bashkési pritjeje ose
fund ; C quhet graf i funksnit . Funksioni shénohet me germaf; g,h,/ .y ,€tj.

Funksioni gé ka burim A dhe fund B quhet funksions@&né B dhe shénohef:: A- B.

Né gofté sef éshté njé funksion A& né B me graf C , atéheyéd B, pér té cifti(x,y)| Cquhet
vleré e fsé né x dhe shénohdt(x)g &€ | e x o hiett’ ’‘y= f{xr.dddéskohéx quhet
“"ndryshor i pavar uydhuel eots e "‘ndarrygsuhmoer i varur '’

Né vend té tedgfrhhmatrasftfenksi oméin dfd rN&vendtéeterrti * ° p &
‘> funksioka raste kurf'pérdér &t £ Amahstg’y efi wtmernd
0, wuwB,yw=ef(x)quhet *’shémbéllim ' ( ka raste kur
y = f(X). Mé poshté do té paragesim né ményré skematike dy realacione ndér té ciléti pari éshté
funksion , kuse i dyti nuk éshté funksion :

A={X,%,%X;, X} dheB={y,,Y,,Y; Y.}




Fig.1.28. (Paraget funksion) Fig.1.29. (Nuk paraget funskion)

Te figura 1.8 paraget funksion sep ¢cdo element i A& éshté i lidhur me té shumtén njé element
té B-sé .Elementix, | A nuk lidhet me asnjé element n@a ndérsa pér elementgt dhe y, té

B nuk ka asnjé element nga Atgdidhet me to. Tek figura 1.2fuk kemi funksion sepse elementi
X, éshté i lidhur me dy elemente tésB .

Tek funksioni interes paragesin ato elemente té burimit dhe fundit gé lidhen me njéri tjetrin , té
cilat paragesin dhe thelbin e lidhjes funksionale. Kurse elementet gqé nuk ¢iftohen nuk paragesin
anjé interes.

Le té jeté dhéné funksiorfi: A- B

Pérkufizim 2.2.2. BashkésiaD; ={xi A$yl B,y=f(X) quhet bashkési e pércaktimit t&
funksionit .

Bashkésidm f ={yi Bj$xi Ay=f(x)} quhet bashkésia e vlerave t& funksionit .

1.9.  Sistemi koordinativ kénddrejté né rrafsh

Mé paré jemi njohur me kuptimin e bdgmumerik dhe me paragitien e numrave né
boshtin numerik. Unioni i dy boshteve numeri® dhe Oy( me fillim té& pérbashkét O) gé jané
normale ndérmjet vete dhe me té njéjtén njési matjeje pér gjatési formograisikobordinativ
kénddrejté né rrafsh . Pik& quhet origjina e sistemit koordinativ , boslidx quhet boshti i
abshisave , kurs®yquhet boshti i ordinatavéér té shénuar njé sistem koordimai# rrafsh do
té pérdorim simbolirOxy.

(http://www.bejoduka.com/docs/applete%20e%20vizualizime/Mesime%20te%20shkolles%20se
%20mesme/matematika/grafiku_funksionit/Online%20Graph%20PIotter_modified.htm, n.d.)
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Fig.1.30. (Sistemi koordinativ kénddrejté)

Né vazhdim kur né njé rrafsh éshté dhénéisggs koordinativ kénddrejt®xydo té themi shkurt
rrafshi Oxy.

Pér té caktuar pozitén e njé pilké@ né sisemin koordinativ duhet té shfrytézojmé kuptimin e
dyshes sé renditur . Dyshja e rendiftry) pércakton koordinatat e pik8somponentja e paré
né dyshen e renditur éshté koordinata né bosbxinose drejtézén horintale .

Komponentja e dyté e dyshes sé renditur éshté koordinata né b@shtinse né drejtézén
vertikale.Késhtu, numrax dhe yi quajmé koordinata té pik&g dhee shénapé M(x,y).

Shembulli 21: Né rrafshinOxy pércaktoni pozitén e pik&sl , koordinatat e té cilés jané:

a) (34 b) (-4,-4)
a) Qé té pércaktojmé pden e pikés me koordinai@®,4) né rrafshinOxy, ne fillojmé nga

origjina dhe zhvendosemi né té djathté pér tri njési e pastaj lart pér katér njési (shih figurén
1.4).

b) Q& té pércaktojmé pozitén e pikés me koordirfati 4) né rrafshinOxy, ne fillojmé nga

origjina dhe zhvendosemi né t& majté pér katér njési e pastaj poshté pér katér njési (shih
figurén 1.4).




Fig.1.31. (Paraqitja e pikave né sistem koordinativ kénddrejté)

Shembulli 22: Pércaktoni pozitén e pikava(5,4) dhe B(-2,-3).
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(Pérdorimi i programit Geogebra pér paraqitjen e pikavesténs koordinativ)
(www.geogebra.org, n.d.)




1.10. Grafiku i funksionit

Grafiku i funksiontn umer i k ésht é& bashkési@xyqgét&angéi s5h

abshisa vleratt € bashkésisé sé&é pércadkrtdimmat ét ék afnugn k
pér kat é&s e f(k.gShéhu, Gjergji& Kaariut2019)

Grafiku i funksionit numerik f: X Y Ré planin kordinativ Oxy quhet bashkésia e té gjitha
pikave (x, f(x)) ku xN X

Nése jepet grafiku i m©Oxg henksndnit éngmeyfy mk: né
l.Bashkésiné e pércaktimit X. Kjio éshté bashk
té “projektojmé” grafikun né boshtin Ox;
2.Pér c¢cdo alXmemd mwend té gjf@ meéeeée vil emlkeani préirtk,a
ordinaterafpkkés meé appshisée “a” ;

b

3. Bashkésiné e viIKgroawveg etnéd eftu ndkuskieo niptr.oj ekt uar

Shembulli 23: Zhurmézbuluesi éshté njé aparat qé pérdoret né ogeanografi pér té pércaktuar
vendndodhjen e objekteve nén.Ufina e ki aparati mbéshtetet né jehonén e valéve té zérit.

Formulay = g , ku x éshté koha gé i duhet jehonés pérkthyer deri te anija, paraget distancén
nga sipérfagja ku ndodhet objekti. Né formulgrr g X éshté vlera hyrése dhg éshté vlera

dalése.. Rregulla (funksioni) ésh);(é Tani do té shfrytézojmé sistemin koordinativ pér té paraqitur

grafikun e kérij funksioni:

Hapi 1: Nése zgjedhnpér vlera hyrése 0,4,8 dhe 12, gjeni vlerat dalése, e pastajdrststo si
dyshe té renditura.




Vlerat hyrése

Rregulla (funksioni)

Vlerat dalése

Dyshet e renditura

X x Y (x.)
2
0 0 0 (0,0)
4 ! 2 (4,2)
C
v
8 < A (8,4)
C
Hapi 2: Paragitni dyshet e renditura nga tabela né sistemin koordiQaiyv
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5 Q
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X-koordinatat paragesin kohén gé i dujehonés pétu kthyer né anije.

(Pérdorimi i programit Geogebra pér paragitjen e pikave né system koordinativ)

y -koordinatat paraqgesin distancén nga sipérfagja ku ndodhet objekti.

Hapi 3: Vizatoni drejtézén duke i bashkuar pikat e paragitura né sistemin koordinativ.

Drejtéza paraget grafikun e funksiornjit= g . (Malita & Fundo, 2003)
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(Pérdorimi i programit Geogebra pér paragitjen grafike té funksionit)
Shembulli 24: Té paragqitet grafikisht funksiony =3x+1
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1.11. Ndikimi i ilustrimeve praktike, vizualizimeve, videove mésimore né té kuptuarit e
funksionit dhe paraqitjes grafike té tij

Jemi munduar gé me nxénésit e klasave t&td/tE béjmé njé pyetésor té shkurtér gé té
shohim se sa ata i kuptojné funskionet dhe se aé&t&dehté paraqitjen gr&ie. Né pyetésor kané
marré pjesé gjithésej 84 nxénés ku né pérgjigjen e pyetjes sé paré né opsionin PO jané pérgjigjur
gjithsej 56 nxénés ndérsa me JO 28 nxénés, kurse né pérgjigjen e pyetjes sé dyté me PO jané
pérgjigjur 42nxénés dhe me JO 42 nxénd& vazhdim do té shtjellojmé pérgjigjet e tyre.

Pyetésor

1. Ai keni ndjekur ilustrimet praktike né lidhje me kuptimin e konceptit t& funksionit, té
paragitura nga ana e mésimdhgnésit?

A. Po
B. Jo

2. A e kuptoni funskionin dhe veprimet me to?

B. !lﬂ
Rezultatet e pérgjigjeve jané dhéné me tabelén e kontigjencés:

Tabela 1.9. (Tabela e kontigjencés)

Pérgjigja e pyetjes sé paré
" w o Po Jo Totali
.
> Po 14 28 42
D
o Jo 42 0 42
2 @
23 Totali 56 28 84
a R

Ndryshoret e rastiX dheY pranojnévlera té bashkésisé {Po, Jo}.




Me nivelin e réndésis@ =0.01 do té provojmé se pérgjigjet e pyetjes sé dyté nga nxénésit nuk
varen nga mendim tyre né lidhje me paragitjen grafike té funksionit.

Fillimisht llogarisim frekuencat absolute té pritshme pér secilén nga kuadratet né tabelén
kontigjente. Duke u mbéshtetur né tabelén paraprake, vlerat e pritshme jané:

Pérgjigja e pyetjes sé paré
" w o Po Jo Totali
=N
> Po 28 14 42
D
S Jo 28 14 42
2 @
IS Total 56 28 84
a3

2 2 2 2
o2 (14-28° (28-14°  (42-28° (0-14° _,
28 14 28 14

2

Me nivel té réndésisa = 0.01, caktojméc?,,, = 6.6349, pra domeni kritik ésktC = (6.63491)
dhe megenése 42 i takon interv@lit (6.6349x) pérfundojmé seX dheY jané té varura.

Né vazhdim do té paragesim disa nga fotografinxénésve me punimet e tyre gjaté mésiénit
funksioneve dhe paragqitjes grafike té tyre. Kéto metoda té punés ua béjné nxénésve shumé mé té
lehté mésimin e funksionevgeé pari nxénésit jaré munduar 't gjejné koordinatat gr shkronjat &

cilat do ti pérdorin gjag aktivitetit, pastajé gjitha i karé paraqit @& hamera.







Fig.1.32. (Né fotografité e fundit jané paragitur déshmi té punés me nxenes)

Né kéto fotografi pér nder feestés sé 28 Néntorités séFlamurit nxénésit kagdgjetur sé pari
koordinatat e pikaveTPRI” fjaiétdheURIEME sh&i NB
gjetura i kag paragitir né sistemin koordinativ dhe né fund i Eamgjyrosur. Ka gené puné me
koncentrim t& madh mirépo pérfund ishte shumé bukur.

Ndérsa né fotografitné vazhdim do té paragesim disa figkmané kété rast nxénésve u gathéné
koordinatat té gatshendhe me paragitjen e tyre néteim koordinativ né fund kamparé figurat gé
vecse té gjithé i njohin.




Level 2 Mickey Mouze  MName
Holding the paper vertically, plot each point on the axes and
connect them in order. Do not connect the shapes to each other.

Shape 1 Shape 2 Shape &

-5,-4) -3, % (&, -2 (8, 1)

-4, -6) (-2.8) ,-8) (2, 0)

-3,-7) -3.7) 2, - 2,-2)

-1, -8 4. 5) (-9 @, -1

(o, -9) -571 (0,-5) (8,2)

(1, -11) -6, 8) 0, -4 ®,3)

(2,-11) -8, 4,-8) (10, 2)

4, -10) -10,9) 2,-7 (1o, -1

(5, -9) -12,8) (0, -4 (7, -4)

7.-9) 137 h-2)

(11, -7) (-14,5) -2,-1) Shape 7

1z, -6) (-14,3) (7,-3)

(13, -4) -13,1) Shape 3 ©@,-2)

(14, -2) -12,0) -1,-2)

(14, 0} (10, -1) (0,-2 Shape 8

(13, 1) -8, -1) (8, 4)

1z, 1) -6, 01 Shape 4 2, 4)

(11, -1 (-6,-1) (6,-2) (10, 3)

(10, -1} (-5, -4 7, m

(1, 1) -5,-1) (7,31 Shape 2

(11, 2) (-4 0 (6,4 (13, -4

(9, 6) -2.1) (5,4 e, -4

7.8 L “,3) (11, -3)

4,9 [§))] 4, (11, -1y

(5,10) 2.-1) (5,-2)

(6,12) 2.0} (6,-2)

(6,13) .3 (6, M 5

(5, 15) a4 &, 1) N Siranda. Kanh - N Suaea femafh g

4, 16) @7 4,0

(2,17) “,8)

0, 17) (6, 8) Shape &

-2, 16) (7. 6) (3,4

(-3, 19) B8.7) (3,5)

-4, 13) 4,8

(-4, 11)

Level 5 Happy Holidays Name

Holding the paper vertically, plot each point on the axes and connect them in order. Do
not connect the shapes to each other.
Phape 1 (-1,-13) Shape 7 Shape 18 Shape 27 Shape 33 Shape 39
(-9, 4) (-2,-14) (-11,-2) (-10, -14) (8,-4) {0,0) (3,8)
(-8,4) (-3,-13) -9,-1) (-8,-12) (11,-1) (1,-1) (3.9
(-7,6) (-4,-13) (-7,-12) (1,-2) 4,9
(8,7 (-6,-14) Shape & {-7,-11) Shape 28 0,-3) (4,8
(-8,8) (-8,-13) (-11,-2) {-6,-10) (6,5) (-1,-3) (3,8
(-7, 10) (-11,-13) (-11,4) (-4,-10) (7,4 (-2,-2)
(-8, 10} (-13,-12) (12,4 (-3,-11) (7,-6) (-2,-1) Shape 40
(-9, 11) (-13,-8) {-13,3) {-2,-11) ©.-D (-1,0) -1,8)
(-9,12) (-11,-6) (-13,2) {-1,-12) (7,-7 (0,0) (-1,9)
(-6,13) (-11,-2) (-14,2) (-1,-13) (7,-8) (-2,9
(-6,17) (-13,-2) (-15,3) (6,-8) Shape 34 (-2,8)
(7,17 (-15,-1) Shape 19 (6,-9) (-8, 4) 1,8
(-6, 18) (-15,1) Shape 9 (-5,-15) (5,9 (-6,2)
(0, 20) (-14,2) -11,-1) (-6,-14) (5,-10) 21 Shape 41
(3.20) (-15,2) (-9,0) 2,-7 0,1) (-7,10)
(5,19) {-15,4) Shape 20 2 -1) 3.2 (-4, 11)
(5,18) (-13,6) Shape 10 (-2,-15) 3.2 (-2,11)
4,17) (-11,6) -11,0) (-2,-14) 4,3) Shape 35 (0, 10)
(4,13) (9,4 (-9,1) (4,5 {4,5) (2,10)
(7,13) (-9,-8) Shape 21 (6,5) (1,4 (4,11)
(7,12) (-11,-8) Shape 11 (-7,-12) 8,49 -2,4 (6, 11)
(6,11) (-11,-6) 11, 1) (-6,-12) 9,3) (-4,5)
(7,9 (-9,-5) (9,2 (-5,-13) (10,0) {-7,6) Shape 42
(€8] (-1,5) (-6,13)
(6,5) Shape 2 Shape 12 Shape 22 Shape 29 (-6,4) (-2,13)
(8,5) (-11,-8) -11,2) (-4,-12) 7.4 (54 (0,12)
(10, 6) (-9,-7 (-9,3) (-3,-11) (8,3) (2,12)
(12,6) 8,2 Shape 36 (4,13)
(14,4 Shape 3 Shape 13 Shape 23 3.3
(14,3) -11,-7 (-11,3) (7,-14) Shape 30 4,49 Shape 43
(13,1) (-9, -6) (9,4 (11,-13) 2,-7 23 (-6,17)
(10,0) (-5,-7) (7,-6) (1.3) (-3,17)
(13,-3) -3,-1 Shape 14 Shape 24 (-1,18)
{12,-3) (-11,4) {13,-14) Shape 31 Shape 37 (0,18)
(12, -4) Shape 4 (-11,6) (14,-13) (2,-6) (-2,6) (1,17)
(11,-4) {-11,-5) (7,-5) (0,5) (2,17)
(11,-5) (9,4 Shape 15 Shape 25 (2,5 (3,18)
(12,-7) (-12, 4 (4,-15) Shape 32 (4,6) (5,18)
(12,-11) Shape 5 (-12,6) (9,-15) (0,-4)
(11,-13) (-11, -4 (1,-5 Shape 38 Shape 44
(12,-12) (-9,-3) Shape 16 Shape 26 (1,-6) L7 (-15,-13)
(13,-12) {-13,6) {11,-5) (©0,-7) (1,8) (-13,-12)
(14,-13) Shape 6 (-13,3) (10,-5) -1,-7 @47
(15,-13) -11,-3) (-14,5) (10, -6) (-2,-6) (L7
(16,-14) (-9,-2) (7,-3) (-2,-5)
(7,-14) Shape 17 (10,0) (-1,-4)
(4,-15) (-13,2) 0,-4)

(1,-13) (-15,4)




Fig.1.33. (Déshmi té punés sé nxénésve rreth grafikut té funksionit)




3. Regresioni linear

Fjala “regres” pér heré té& par<Galos 82 pérd
1911) nga fundi ishekullit XIX, si metodé statistike gjaté hulumtimeve té karakteristikave
(vecorive) trashéguese, nga prindi te fémijaé#té pérpjekur té gjejé njé lidhje ndérmjet lartésisé
sé prindérve ose paraardhéséve té tyre dhe fémijéve.

Lakorja e regresionit paraget lakoren e ci@samiri péfagéson pikat e grafikuté@ésistemin
kénddrejt koordinativ. Prej lakorevé tegresionitmé té njohura ja:

Regresioni shkallés sé pér(linear): f(x) =ax+b

Regresioni shkallés sé dyté (parabolik}:(x) = ax® +bx+c

Regresioni hiperbolik:f (x) = 24b
X

Regresioni fugi (eksponencialf:(x) = k @*

Né trajté té pérgjithshme, ne jemi interesuaémijé ndryshore & rastit y gé lidhet me n¢ numér
ndryshoresh & pavarura x;, X,,...,X,. Pasi kemi prcaktuar ndryshoretx,x,,...,x,, duhet &
pércaktojme shkalBn e fotésist (fugisd) < lidhjes € tyre me y. Ne kérkojmé té ndértojmé njé
barazim, g shprehy si njéfunksion & ndryshoreveépavarurax, x,,...,X, . Do shqyrtojné& rastin

météthjesh&kur y éshefunksion linear njé ndryshoreje. Metodat &té njohura r& pércaktimin
e parametravetregresionit linear jai

metoda grafike

metoda e mesatares

metoda e katroréve mé té vegjél
metoda e momenteve

Formula pér ekuacionin e regresionit té shig linear éshté:
Y=b,+bx+e
Formula pér ekuacionin e regresionit té shuméfisht linear éshté:

Y =by+ b X, +b,X, +..+b X +e




3.1. Analiza dhe krahasimi i instrumenteve té vilerésimit dhe testimi i
nxénésve duke pérdorur modelin e regresionit linear

Né kété punim do té analizojmé instrumentet eé&denit té cilat mésimédhénésghérbejné
pér vlerésimin e nxénésve gjaté njé periu@teshkollor). Vlerésimi sipas kurrikulés sé Kosovés
béhet me ané té instrumenteve qé caktohen nta pkofesional pé fushat ecaktuara. Viti
shkollor éshté ndaré né tri periudha. Vlerésimi pér njé peri@tihet né kété ményré: néatit
vendosen dy nota, nota e padishon 60% (Vpl), ndérsa e dyta 40% (Vp2). Né Vpl hyn té gjitha
instrumentet e caktuacg do té tha@tbéhet vlierésim vazhdueshém kurse Vp2 éshté nota e testit
pérfundimar. Instrumentet té cilat un&am pérdor jané detyrat e shtépisé (10%), pyetje/pérgjigje
(30%), aktiviteti né klasé (30%), detyrat kontrolluese (15%) dhe projektet (15%) sisthe te
pérmbledhés (pérfundimtargili €shté instrmment né vete. Té dhénat déaim marré pér hulumtim
jané té nxénésve té& s HRrishinéklasa e shtath Vl1o2y Analizaes i m Vo
instrumenteve dditparagesn duke pérdorur programin Ead i cili na ndihmon pér regresionin
linear. Gjaté analizés sé té dh&ve instrumentet e vlerésimikemi shénuar késhtu: detyrat e
shtépisé me X1, pyetje/pérgjigje me X2, aktiviteti né klasé me X3, detyrat kontrolluese me X4,
projekti me X5 ndérsa tegiérmbledhés me Yinstrumentet e vilerésimit X1, X2, X3, X4 dhe X5
jané ndryshore té pavarura ku secilén me radhé e krahasojmé me instrumentin Y qé éshté ndryshore
e varur né rastin t@n

Puna joné bazohet né krijimin e lidhjes dhe korrelacionit ndérrajgahit t€ varur gé né rastin
toné éshté testimi me secilén prej variablave té pavarura @eifetrumentet e vlerésimit gé i
pérmendénmé larté

Né vazhdim do té paragesim té dhénat e analizuara pér klasdnp€H secilin instrument té
vlerésimit.




Ekuacionii regresionitté thjeshté linear pér ndryshoren X1 (detyré shtépie) éshté:

Y =0.3874+3.191

Staistikat e regresionité thjeshté linear pér ndryshoren X1 jané dhéné né tabdlén 1
Tabela 1.10. (Regresioni linear pér ndryshoren X1-detyrat e shtépisg)

SUMMARY QUTPUT

Regression Statistics
Multiple F 0.774078
R Sguare 0.599196
Adjusted | 0.576929
Standardf 0.73607

Observati 20
AMNOWVA

df 55 MS F gnificance F
Regressio 1 18.8277 16.6277 26.90977 6.2E-05
Residual 18 11.1223 0.617906
Total 19 27.75

Coefficientandard Err & Stat P-value lower 35%Upper 95%ower 353,09 pper 35.0%
Intercept -3.63309 1.338463 -2.71438 0.014211 -6.4451 -0.82109 -6.4451 -0.82109
X1 1.546763 0.298173 5187462 6.2E-05 0920324 2173201 0.920324 2.173201

Nga té dhénat statistikore té mamshohim se regresioni lineashuméfishté éshté 0.77 gé do té

thoté se lidhja ndérmjet ndryshores sé pavarur gé éshté detyrat e shtépisé dhe variablit t& varur
éshté e ngushté jihashtu Rkatrori éshté 0.60 gé do té thoté se 60% e ndryshimit té ndryshores

sé varur shpjegohet me variablin e pavarur gé jané detyrat e shtépisé.

Ekuacioni iregresionité thjeshté linear pér ndryshoren X2 (pyetje/pérgjigje) éshté:
Y =0.927% +0.6342

Statstikat e egresionitté thjeshté linear pér ndrysten X2 jané dhéné né tabelén 1.11




Tabela 1.11. (Regresioni linear pér ndryshoren X2-pyetje/pérgjigje)

SUMMARY QUTPUT

Regression Statistics
Multiple F 0.831614
R Sgquare 0.691582
Adjusted | 0.674447
Standard | 0.685549

Observati 20
ANOVA

df 55 S F gnificance F
Regressio 1 19.19139 159.19139 40.36228 5.51E-06
Residual 18 B8.5358011 0.475478
Total 19 27.75

Coefficientandard Err tStat P-value lower 35%Upper 95%ower 55,09 pper 95.0%
Intercept 0.529667 0455103 1.16334 0.259684 -0.42647 1.485303 -0.42647 1.435303
x2 0.745297 0.117312 6.353131 5.51E-06 0.498834 0.991759 0.498834 0.991759

Nga té dhénat statistikore té mashohim se regresioni lineashuméfishté éshté 0.83 gé do té
thoté sdidhja ndérmjet ndryshores sé pavarur gé éshté pyetje/pérgjigje dhe variablit té varur éshté
e ngushté. {ghashtu Rkatrori éshté 0.70 gé do té thoté se 70% e ndryshimit té ndryshores sé
varur shpjegohet me variablin e pavarur.

Ekuacioni iregresionité thjeshté linear pér ndryshoren X3 (aktiviteti né klasé) éshté:
Y =0.909% +0.792¢

Staitstikat e regresionité thjeshté linear pér ndiysren X3 jané dhéné né tabelén 1.12




Tabela 1.12. (Regresioni linear pér ndryshoren X3- aktiviteti né klasé)

SUMMARY OUTPUT

Regression Statistics

Multiple F 0.850664
R Square 0.723629
Adjusted | 0.708275
Standard [ 0.652742

Observati 20
ANOWVA
df 55 MS F gnificance F
Regressio 1 20.08071 20.08071 47.12988 2.01E-06
Residual 18 7.669231 0.426072
Total 19 27.75
Coefficientandard Err tStat P-value lower 35%Upper 35%ower 55.0%pper 55.0%

Intercept 0.267717
X3 0.795276

0.458276 0.584182
0.115843 6.80512

0.5663438 -0.69508 1.230518 -0.6930& 1.230518
2.01E-06 0.551899 1.038653 0.551899 1.038653

Nga té dhénat statistikore té mashohim se regresioni lineashhuméfishté éshté 0.85 gé do té
thoté se lidhja ndérmjet ndryshores sé pavarur qé éshté aktiviteti né klasé dhe variablit t& varur
éshté e ngushté jihashtu Rkatrori éshté 0.72 gé dé thoté se 72% e ndryshimit t& ndryshores

sé varur shpjegohet me variablin e pavarur.

Ekuacioni iregresionité thjeshté linear pér ndryshoren X4 (detyré kontrolluese) éshté:

Y =0.6216<+0.9297

Staistikat e regresionité thjeshté linear pér ndryaten X4 jané dhéné né tabelén 1.13




Tabela 1.13. (Regresioni linear pér ndryshoren X4-detyré kontrolluese)

SUMMARY QUTPUT

Regression Statistics
Multiple F 0.715427
R Sgquare 0.511836
Adjusted | 0.484716
Standard | 0.867517

Observati 20
ANOVA

df 55 M5 F gnificance F
Regressio 1 14.20346 14.20346 18.87289 0.000391
Residual 18 13.54654 0.732586
Total 19 27.75

Coefficient:andard Err tStat  P-value lower 85%Upper 95%ower 35.0%pper 95.0%
Intercept 0.821002 0.591818 1.387255 0.182302 -0.42236 2.004366 -0.42236 2.064360
x4 0.823389 0.189533 4.344293 0.000391 0425194 1.221584 0.425194 1.221584

Nga té dhénat statistikore té mamshohim se regresioni lineashuméfishté éshté 0.71 qé do té
thoté se lidhja ndérmjet ndryshores sé parvgé éshté detyrat kontrolluese dhe variablit té varur
éshté mé pak e ngushtgitashtu Rkatrori &shté 0.51 gé do té thoté se 51% e ndryshimit té
ndryshores sé varur shpjegohet me variablin e pavarur.

Ekuacioni iregresionité thjeshté linear pér ngghoren X5 (projekt) éshté:
Y =0.837& +1.227

Staitstikat e regresionité thjeshté linear pér ndrysten X5 jané dhéné né tabelén 1.14




Tabela 1.14. (Regresioni linear pér ndryshoren X5 - projekt)

SUMMARY CUTPUT

Regression Statistics
Multiple F 0.685707
R Sguare 0.475695
Adjusted | 0.446567
Standard [ 0.899057

Observati 20
ANOWVA

df 55 M5 F gnificance F
Regressio 1 13.20055 13.20055 16.33119 0.000766
Residual 18 14.54945 0.808303
Total 19 27.75

Coefficientaandard Err & Stat

P-value Lower 35%Upper 95%0ower 35,02 pper 35.0%

Intercept L1.007326 0.590245 1.706623
x5 0.567766 0.140495 4.041187

0.105085 -0.23273 2.2473853 -0.23273 2.247385
0.000766 0.272597 0.862934 0.272597 0.262934

Nga té dhénat statistikore té mashohim se regresioni lineashuméfishté éshté 0.69 qgé do té
thoté se lidhja ndérmjet ndryshores sé pavarur qé éshté projekti dhe variablit té varur éshté mé
pak e ngushté. jthashtu Rkatrori éshté 0.48 gé do té thoté se 48% e ndryshimit té ndrgshore
sé varur shpjegohet me variablin e pavarur.

Ekuacioni iregresionit t& shuméfisht linear éshté:

Y =-205+0.60X, - 0.07X, +0.38X, +0.31X,, +0.14X,




Tabela 1.15. (Regresioni linear i shuméfishté)

SUMMARY OUTPUT

Regression Statistics
Multiple F 0.907109
R Square 0.822847
Adjusted | 0.759578
Standard | 0.592572

Observati 20
AMNOVA

df S5 M5 F gnificance F
Regressio 5 2283401 4.566802 13.00557 7.57E-05
Residual 14 4.91599 0.351142
Total 19 27.75

Coefficientandard Err  tStat P-value lower 35%Upper 35%ower 55.07pper 55.0%
Intercept -2.050438 1.252058 -1.63769 0.123758 -4.73588 0.834915 -4.73588 0.634915

X1 0.598858 0.373585 1.602005 0.131245 -0.2024 1.400118 -0.2024 1.400118
X2 -0.0701 0.4%603% -0.14131 0.88%633 -1.13399 0.993302 -1.13399 0.933803
X3 0.383026 0.52938 0.723537 0.481265 -0.75238 1.518433 -0.75238 1.518433
x4 0.305349 0.190969 1.598%46 0.13215 -0.10424 0.714936 -0.10424 0.714336
X5 0.140325 0.127885 1.097279 0.291034 -0.1339 0.414611 -0.13396 0.414611

Kétu kemi paragitur té gjitha instrumentet e vleré&simit si ndryshore té pavarindryshoren e

varur gé éshté testi pérmbledhés. Nga statistikat e marra nga té dhénat e shénuara marrim se
regresioni linear ishuméfishté éshté 0.90 gé do té thoté se korrelacioni ndérmjet rezultatit
pérfundimtar té testit dhe pesé ndryshotévga\arura éshté relativishtarté.Gjithashtu Rkatrori

éshté 0.82 gé do té thoté se veté@8&hpjegohet me ndryshore té cilat nuk pérfshihen né model

me gabim té rastésishém té cilin e shpjeguam mé sipér.

Né vazhdim do té paragesim té dhénat e analizo@rklasén VH2 pér secilin instrument té
vlerésimit.

Ekuacioni iregresionit té thjeshté linear pér ndryshoren X1 (detyré shtépie) éshté:
Y =0.718%+1.7394

Statstikat e regresionité thjeshté linear pér ndrysten X1 jané dhéné né tabelén 1.16




Tabela 1.16. (Regresioni linear pér ndryshoren X1 - detyrat e shtépisé)

SUMMARY QUTPUT

Regression Statistics
Multiple F 0.816131
R Sguare 0.666069
Adjusted | 0.642217
Standard [ 0.650674

Observati 16
ANOVA
df 585 S F gnificance F

Regressio 1 11.82273 11.82273 27.92485 0.000115
Residual 14 5927273 0.423377
Total 15 17.75

Coefficientandard Err tStat P-value Lower 35%Upper 35%ower 35.09pper 35.0%
Intercept -0.72636 0.656563 -1.12154 0.280925 -2.14455 0.671823 -2.14455 0.671823
x1 0.927273 0.175474 5.284397 0.000115 0.550919 1.303626 0.55091%9 1.303626

Nga té dhénat statistikore té€ marra shohim se regrdsiear i shuméfishté éshté 0.82 gé do té
thoté se lidhja ndérmjet ndryshores sé pavarur gé éshté detyrat e shtépiséatitie téaviarur
éshté e ngushté. GjithashtukBRtrori éshté 0.66 gé do té thoté se 66% e ndryshimit té& ndryshores
sé varur shpjegohet me variablin e pavarur gé jané detyrat e shtépiseé.

Ekuacioni iregresionité thjeshté linear pér ndryshoren X2 (pyetjegfigje) éshté:

Y =1.0704x+0.1901

Statstikat e regresionité thjeshté linear pér ndrysten X2 jané dhéné né tabelén 1.17




Tabela 1.17. (Regresioni linear pér ndryshoren X2 - pyetje/pérgjigje)

SUMMARY QUTPUT

Regreszion Statistics
Multiple F 0.852266
R Sguare 0.726358
Adjusted | 0.706812
Standard | 0.589015

Observati 16
ANOVA

df 55 MS F gnificance F
Regressio 1 12.89236 12.89286 37.16176 2.76E-05
Residual 14 4.857143 0.346939
Total 15 17.75

Coefficientsandard Err & Stot P-value Lower 35%Upper 95%ower 35,09 pper 35.0%
Intercept 0.589286 0.264965 1.614635 0.128695 -0.19349 1.372059 -0.19349 1.372059
x2 0.678571 0.111313 6.096045> 2.76E-05 0.439828 0.917315 0.439828 0.917315

Nga té dhénat statistikore té€ marra shohim geestonilinear i shuméfishté éshté 0.85 gé do té

thoté se lidhja ndérmjet ndryshores sé pavarur qé éshté pyetje/pérgjigje dhe variablit t& varur éshté
e ngushté. Gjithashtu-katrori éshté 0.73 gé do té thoté se 73% e ndryshimit té ndryshores sé
varur shjpegohet me variablin e pavarur.

Ekuacioni iregresionité thjeshté linear pér ndryshoren X3 (aktiviteti né klasé€) éshté:
Y =0.9155%+0.971¢

Staistikat e regresionité thjeshté linear pér ndryasten X3 jané dhéné né tabelén 1.18




Tabela 1.18. (Regresioni linear pér ndryshoren X3 - aktiviteti né klasg)

SUMMARY QUTPUT

Regression Statistics
Multiple F 0.827036
R Sguare 0.683989
Adjusted | 0.661417
Standard | 0.632975

Observati 16
ANOVA

df 55 MS F gnificance F
Regressio 1 123408 12.1408 30.30225 7.76E-05
Residual 14 5.609195 0.400657
Total 15 17.75

Coefficientandard Err t Stat

P-value lower 35%Upper 35%ower 95.0%pper 95.0%

Intercept 0.103448 0.454632 0.213458
X3 0.747126 0.135724 5.504748

0.834047 -0.93598 1.14238 -0.93393 1.14288
7.76E-05 0456027 1.038225 0.456027 1.038225

Nga té dhénat statistikore t& marra shohim se regresioni lisekaméfishté éshté 0.83 gé do té
thoté se lidhja ndérmjet ndryshores sé pavarur qé éshté aktiviteti né klasé dhe variahlit t& var
éshté e ngushté. GjithashtekRtrori éshté 0.68 gé do té thoté se 68% e ndryshimit té ndryshores
sé varur shpjegohet me variablin e pavarur.

Ekuacionii regresionité thjeshté linear pér ndryshoren X4 (detyré kontrolluese) éshté:

Y=x-05

Staistikat e regresionité thjeshté linear pér ndrystem X4 jané dhéné né tabelén 1.19




Tabela 1.19. (Regresioni linear pér ndryshoren X4 - detyré kontrolluese)

SUMMARY OQUTPUT

Regression Statistics
Multiple F 0.903378
R Sgquare 0.816092
Adjusted | 0.802356
Standard I 0.482876

Observati 16
AMNOWVA

df 55 S F gnificance F
Regressio 1 14.48563 14.48563 62.125 1.63E-06
Residual 14 3.264368 0.233169
Total 15 17.75

Coefficientandard Err t5tat P-value lower 35%Upper 35%ower 35.07 pper 55.0%
Intercept  0.290805 0.250963 3.349544 0.003204 0.352542 1.429067 0.352542 1.429067
x4 0.816092 0.103539 7.881941 1.63E-06 0.394022 1.038162 0.594022 1.038162

Nga té dhénat statistikore t& marra shohim se regrdsiear ishuméfishté é¢é 0.90 gé do té

thoté se lidhja ndérmjet ndryshores sé pavarur qé éshté detyrat kontrolluese dhe variablit té varur
éshté e ngushté. GjithashtekRtrori éshté 0.82 gé do té thoté se 82% e ndryshimit té ndryshores
sé varur shpjegohet me variablin e pavaru

Ekuacioni iregresionité thjeshté linear pér ndryshoren X5 (projekt) éshté:
Y =0.838 +1.1127

Staistikat e regresionité thjeshté linear pér ndrystem X5 jané dhéné né tabelén 1.20




Tabela 1.20. (Regresioni linear pér ndryshoren X5 - projekt)

SUMMARY CUTPUT

Regression Statistics
MultipleF  0.6297
R Sguare 0.396522
Adjusted | 0.353417
Standard | 0.874713

Observati 16
AMNOWVA

df 55 MS F gnificance F
Regressio 1 7.03827 7.03827 9.193868 0.008%47
Residual 14 10.71173 0.765124
Total 15 17.75

Coefficientaandard Err tStat P-value lower 95%Upper 95%ower 35.0%pper 95.0%
Intercept 1.057654 0.561134 1.88485 0.08038 -0.14536 2.201168 -0.14586 2.261168
x5 0.473161 0.156006 3.032964 0.008947 0.138561 0.807761 0.138581 0.807761

Nga té dhénat statistikore té marra shohim se regrdsiear ishuméfishté éshté 0.6@ do té

thoté se lidhja ndérmjet ndryshores sé pavarur qé éshté projekti dhe variablit té varur éshté mé
pak e ngushté. Gjithashtul&trori éshté 0.40 gé dé thoté se 4 e ndryshimit té ndryshores

sé varur shpjegohet me variablin e pavarur.

Ekuacioni iregresionit t& shuméfisht linear éshté:

Y =-0.02+0.13X, - 0.05X,, +0.25X, +0.46X,, +0.06X,




Tabela 1.21. (Regresioni linear i shuméfishté)

SUMMARY QUTPUT

Regreszion Statistics
Multiple F 0.9540818
R Sguare 0.885138
Adjusted | 0.827707
Standard | 0.451531

Observati 16
ANCOWVA
df 55 S F gnificance F

Regressio 5 157112 3.14224 154122 0.000202
Residual 10 2.038801 0.20288
Total 15 17.75

Coefficientandard Err tStat  P-value lower 95%Upper 35%ower 95.09 pper 95.0%
Intercept -0.01587 0.545441 -0.02909 0.977367 -1.23113 1.1994534 -1.23118 1.199454
X1 0.1280321 0.229778 0.557195 0.589647 -0.38395 0.040008 -0.28395 0.640008
X2 0.051362 0.216793 0.230916 0.817305 -0.43168 0.534406 -0.43168 0.534400
X3 0.247973 0.201873 1.228359 0.247437 -0.20183 0.697775 -0.20183 0.697775
x4 0.456731 0.188125 2.427308 0.035583 0.037563 0.875833 0.037563 0.875399
x5 0.084968 0.123436 0.526329 0.610134 -0.21006 0.339999 -0.21006 0.339999

Kétu kemi paragitur té gjitha insmentet e vlerésimit si ndryshore té pavarura me ndryshoren e
varur gé éshté testi pérmbledhés. Nga statistikat e marra nga té dhénat e shénuara marrim se
regresioni linean shuméfishté éshté 0.94 gé do té thoté se korrelacioni ndérmjet rezultatit
pérfundmtar té testit dhe pesé ndryshoré&¥pavarura éshté relativisharté. Gjithashtu Fatrori

éshté 0.89 gé do té thoté se vetém 0.05 shpjegohet me ndryshore té cilat nuk pérfshihen né model
me gabim té rastésishém té cilin e shpjeguam mé sipér.

Fotografa né vazhdim paraqget ditarin personal né té cilin shénojmé instrumentet e vlerésimit dhe
vlerésimin e nxénésve gjaté njé periudhe (viti shkollor).




Fig.1.34. (Ditari personal i mésimdhénésit)

Né vazhdim me ané té fotografive po paragesim testin e p@rpéicilin e morrém siariabélté

varur si dhe testin e punuar nga nxénésit. Pér té pérpiluar njé test sé pari duhet ta béjmé tabelén e
specifikave ku caktojmé temat dhe pyetjet e té gjitha niveleve té taksonomisé sé Bloomit.
Taksonomia e Bloomit pérfaié nivelin e njohje$20%), té kuptuari{30%), zbatimin(30%)dhe
mendimin kritik (20%).




1.22. (Tabela e specifikave té testit)

TABELA E SPECIFIKAVE TE TESTIT

MATEMATIKE NJOHJA TE ZBATIM | MENDIM | SHUMA
KUPTUARIT KRITIK
20% 30% 30% 20%

Numrat e ploté dhe 2(1) 1({2) 1(3) 4(7)
numrat racionalé | 28%
Ekuacionet dhe 1(4) 1(4)
inekuacionet 16%
lineare me njé te
panjohur
Funksioni 24% 1{2) 1(4) 2(06)
Kéndet 20% 1(2) 1(3) 2(5)
Pérpjestimi dhe 1(3) 1(3)
srqindi 129%
SHUMA 100% | 2(2) 3(6) 3(9) 2(8) [10( 25)




1 A. E vérteté

Cilés bashkési i takon numri -7?

B. T& plot&(Z)

A. Natyroré (N)




Cilés bashkési i takon numri -82

A. Natyroré (N) B. Té& plot&(Z)

Eshté dhéné kéndi né figure.Kérkohet t& gjeni simetralen e ati kéndi:

Cili nga pohimet e méposhtme tregon funksion?

S
)
A, B.

Té caktohet viera e shprehjes: 2-[x+ y|—[x—|-7, nése x=11 dhe y=15

Njehsoni masén e kéndit komplementar té kéndit me masé =62°34?

Fig. 1.35. (Modele té testeve pérmbledhése)







Fig.1.36. (Teste té punuara nga nxénésit)




Pérfundimi

Matematika éshté véjeta, ¢cdo dit ne b&jmé llogaritje né jetén reale, cd@ténendés sé
Matematikés mund ta shpjegojmé duke mahembuj nga jeta e pérditshme. Paragitja e njésive
me ané té ilustrimeve u ndihmon mésimdhénésve qgé té jené A qaété dhe mé lehté té
shpjegojné njésiné, gjithashtu edhe mé shumé u ndihmon nxénésve né mésimin e tyre. Nxénésit e
kané mé té lehté té kuptojné njé njési mésimore duke krahasuar até me ndonjé shembull né jetén
reale se sa vetém ta imagjinojné. Puniéncilin e kam béré bazohet né ilustrimet e bashkésive
numerike si dhe kuptimi dhe paragqitjen grafike té fusioneve. Kemi dhéné pérkufizime pér
kuptimin dhe veprimin me bashkésité numerike duke mos i anashkaluar ilustrimet gjithmoné. Edhe
pér mua ka geihnjé puné shumé atrakésepse kam béré edhe hulumtime me nxénés ku pérmes
pyetésoréve kemi arritur té kuptojmé se sa ndikojné ilustrimet praktike né mésimnxénie. Kam
analizuar rezultatet e nxénésve gjaté njé periudhe mésimore ku kemi krahasuar ingtremente
vlerésimit me testin pérfundimtar. Té gjitha kéto té dhéna i kam paragitur pérmes tabelave duke
pérdorur programin Eoel.

Besoj gé ky punim do té gehjé shembull i miré pér gjeneratat e reja Qgé té jené sa mé atraktiv né
mésimdhénie si dhe mésimnxé&n
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